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2ο ΠΡΟΤΥΠΟ ΛΥΚΕΙΟ 18/9/2020 

 

• Λόγος δύο ευθυγράµµων τµηµάτων ΑΒ και Γ∆ ονοµάζεται ο θετικός πραγµατικός αριθµός λ 

για τον οποίο ισχύει : AB = λ⋅Γ∆ ⇔ =
Γ∆

ΑΒ
 λ. Όταν ο λ είναι ρητός τα τµήµατα ΑΒ και Γ∆ 

λέγονται σύµµετρα, ενώ όταν είναι άρρητος  τα τµήµατα λέγονται ασύµµετρα.  

• Μέτρο ή µήκος ενός ευθυγράµµου τµήµατος είναι ο λόγος του προς ένα άλλο ευθύγραµµο 

τµήµα που θεωρείται ως µονάδα µέτρησης . 

 
 

                   ∆ραστηριότητα 1η: ∆ιαίρεσε ένα ευθύγραµµο τµήµα ΑΒ σε τρία ίσα µέρη.  

        ∆ραστηριότητα 2η: Σχεδίασε δύο ευθύγραµµα τµήµατα ΑΒ, Γ∆, τέτοια ώστε:           

                                 ΑΒ=
2

3
Γ∆⇔

ΑΒ
=

Γ∆

2

3
. Είναι τα δύο τµήµατα σύµµετρα; 

                  ∆ραστηριότητα 3η: Να ορίσετε το λόγο της διαγωνίου τετραγώνου προς την πλευρά   

                                                    του. Είναι τα τµήµατα της διαγωνίου και της πλευράς του    

                                                    τετραγώνου σύµµετρα; 

 

• Αναλογία είναι η ισότητα λόγων. Η σχέση  
α γ

=
β δ

 είναι αναλογία µε όρους τα τµήµατα α, 

β,γ,δ. Τότε: α)Τα τµήµατα α και γ λέγονται ανάλογα των β και δ, β) Τα α και δ λέγονται άκροι  

     

     όροι ενώ τα β και γ µέσοι όροι της αναλογίας. Αν οι µέσοι όροι είναι ίσοι, δηλαδή β = γ, η    

     αναλογία 
α β

=
β δ

λέγεται συνεχής και ο µέσος όρος λέγεται γεωµετρικός µέσος ή µέση 

ανάλογος των άκρων. 
 

�      ∆ραστηριότητα 4η:  Συµπλήρωσε τις ιδιότητες  των αναλογιών που ακολουθούν: 
 

                                                     

�    Ασκήσεις: Ερωτήσεις κατανόησης σελ.13 σχολικού βιβλίου. 

 

 
 

Κεφάλαιο 7: ΑΠΑΡΑΙΤΗΤΕΣ ΓΝΩΣΕΙΣ ΘΕΩΡΙΑΣ 
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Θεώρηµα Θαλή 
 

 

Αν (τρεις τουλάχιστον) παράλληλες ευθείες ε1, ε2, ε3 τέµνουν δύο άλλες ευθείες δ1, δ2 ,ορίζουν σε 

αυτές τµήµατα ανάλογα . 

∆ηλαδή, µε βάση το σχήµα 1 ισχύει η αναλογία :  

 

 

 

 

 

           

             ∆ραστηριότητα 5η: Εφαρµογές του Θεωρήµατος Θαλή σε τρίγωνα και τραπέζια. 

 

       ∆ραστηριότητα 6η: Κατασκευή τέταρτης αναλόγου 

 

   ∆ραστηριότητα 7η: ∆ιαίρεση τµήµατος σε δοσµένο λόγο 

 

�      Ασκήσεις: -Ερωτήσεις κατανόησης 1,2 και 3 σελ. 18 σχολικού βιβλίου. 

 

 

Θεώρηµα εσωτερικής διχοτόµου 

 

Η εσωτερική διχοτόµος γωνίας τριγώνου 

χωρίζει την απέναντι πλευρά σε λόγο ίσο 

µε το λόγο των προσκείµενων πλευρών. 

∆ηλαδή , στο σχήµα 2, στο τρίγωνο ΑΒΓ  

η  Α∆ είναι η εσωτερική διχοτόµος του 

ΑΒΓ και ισχύει :  

 

ΑΒ ∆B
=

ΑΓ ∆Γ
.                                      

 

 

Θεώρηµα εξωτερικής διχοτόµου 

 

Αν η εξωτερική διχοτόµος µιας γωνίας τριγώνου τέµνει το φορέα της απέναντι πλευράς, τότε 

χωρίζει εξωτερικά αυτήν την πλευρά σε λόγο ίσο µε το λόγο των προσκείµενων πλευρών.  

∆ηλαδή , στο σχήµα 2, στο τρίγωνο ΑΒΓ  η  ΑΕ είναι η εξωτερική διχοτόµος του ΑΒΓ και  

ισχύει :  

 

ΑΒ EB
=

ΑΓ ΕΓ
. 

 

 

Σχήµα 1 

Σχήµα 2 

       A        Ε 

 

      Β          Ζ 

 

     Γ            Η 

 

ε1 
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δ1 δ2 

ε3 
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2ο ΠΡΟΤΥΠΟ ΛΥΚΕΙΟ 12/10/2020 

 

Οµοιότητα ευθύγραµµων σχηµάτων 
 

Όµοια λέγονται δύο ευθύγραµµα σχήµατα που έχουν τις πλευρές τους ανάλογες και τις γωνίες 

που σχηµατίζονται από οµόλογες πλευρές τους ίσες µία προς µία.  

 

Λόγος οµοιότητας δύο όµοιων ευθύγραµµων σχηµάτων λέγεται ο λόγος οµόλογων πλευρών δηλ. 

πλευρών που είναι απέναντι από αντίστοιχα ίσες γωνίες . 

Αποδεικνύεται ότι ισχύουν οι επόµενες προτάσεις : 

1. Ο λόγος των περιµέτρων δύο όµοιων ευθύγραµµων σχηµάτων ισούται µε το λόγο 

οµοιότητάς τους 

2. Αν δύο ευθύγραµµα σχήµατα είναι όµοια προς τρίτο τότε είναι και µεταξύ τους όµοια . 

3. ∆ύο ίσα ευθύγραµµα σχήµατα είναι πάντα όµοια µε λόγο οµοιότητας λ = 1. 

4. Αν δύο τρίγωνα είναι όµοια, τότε όλα τα δευτερεύοντα στοιχεία τους έχουν λόγο ίσο µε το 

λόγο οµοιότητας τους . 

 

Κριτήρια οµοιότητας τριγώνων 
 

Κριτήριο 1
ο 

: ∆ύο τρίγωνα είναι όµοια αν έχουν δύο γωνίες τους ίσες µία προς µία . 

Κριτήριο 2
ο 

: ∆ύο τρίγωνα είναι όµοια αν έχουν δύο πλευρές ανάλογες και τις  

περιεχόµενες των ανάλογων πλευρών γωνίες τους ίσες. 

Κριτήριο 3
ο 

: ∆ύο τρίγωνα είναι όµοια αν έχουν τις πλευρές τους ανάλογες. 

 

�      Ασκήσεις: Εφαρµογή 4 σελ. 38 σχολικού βιβλίου - Ερωτήσεις κατανόησης  σελ. 38- 

 

39 σχολικού βιβλίου και Ασκήσεις Εµπέδωσης 3 και 4 σελ. 39 σχολικού βιβλίου. 

 

 

ΕΝ∆ΙΑΦΕΡΟΝΤΑ ΠΕΙΡΑΜΑΤΑ ΣΤΗΝ ΑΥΛΗ ΤΟΥ ΣΧΟΛΕΙΟΥ ΜΕ ΧΡΗΣΗ ΟΜΟΙΩΝ 

ΤΡΙΓΩΝΩΝ: 

 

1.  ΜΕΤΡΗΣΗ ΥΨΟΥΣ ΣΧΟΛΕΙΟΥ ΜΕ ΧΡΗΣΗ ΕΞΑΝΤΑ (19 ΟΚΤΩΒΡΙΟΥ Ή 

2ΝΟΕΜΒΡΙΟΥ) 

2. ΠΕΙΡΑΜΑ ΕΡΑΤΟΣΘΕΝΗ ΓΙΑ ΤΗ ΜΕΤΡΗΣΗ ΤΗΣ ΑΚΤΙΝΑΣ ΤΗΣ ΓΗΣ (21 

ΜΑΡΤΊΟΥ ) 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

Κεφάλαιο 8: ΑΠΑΡΑΙΤΗΤΕΣ ΓΝΩΣΕΙΣ ΘΕΩΡΙΑΣ 

  


