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ΠΑΡΑΓΩΓΟΙ- ΠΑΡΑΓΟΤΕ 
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ΧΡΗΙΜΕ ΙΔΙΟΣΗΣΕ ΠΑΡΑΓΩΓΩΝ ΧΡΗΙΜΕ ΙΔΙΟΣΗΣΕ ΟΛΟΚΛΗΡΩΜΑΣΩΝ 

 

1. (cf(x))= cf (x) 
Βγάηουμε τον ςυντελεςτι ζξω από τθν 
παρζνκεςθ 

 
 

2.(f(x)+g(x))= f (x)+g (x) 
Σο ςπάω ςε δφο παραγώγουσ 

 
 

3.(f(x)g(x))= f (x)g(x)+ f(x)g (x) 
Δφο φορζσ το γινόμενο με (+) και εναλλάξ 
παραγώγουσ 

4. 

΄

2

f (x)g(x)- f(x)g (x)
=

(g(x))

f(x)

g(x)
 

 

g(x)≠0 

 
Αρικμθτι όπωσ και ςτο γινόμενο αλλά με (-) Και 
παρανομαςτι το τετράγωνο του παρανομαςτι 
 
 
 

5.

′f(g(x)) = f (g(x))g (x)
 

Παράγωγοσ ςφνκετθσ ςυνάρτθςθσ 
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Αν οι ςυναρτιςεισ  f  και g ζχουν παράγουςα ς’ ζνα 
διάςτθμα Δ, τότε: 

 

1•    f(x)dx = F(x)+c ,   c  

Σο αόριςτο ολοκλιρωμα τθσ f ιςοφται με το ςφνολο όλων 
των παραγουςϊν μιασ ςυνάρτθςθσ  f  . 

  

2.   
λf(x)dx = λ f(x)dx ,   

*
 

Βγάηουμε τον ςυντελεςτι ζξω από τθν παρζνκεςθ. 

 

 3. (f(x)+g(x))dx = f(x)dx + g(x)dx  

Σο ςπάω ςε δφο ολοκλθρώματα. 

 

4•    f (x)dx = f(x)+c ,    c  

Παράγωγοσ και ολοκλιρωμα φεφγουν +c . 

 

 f (x)g(x)+f(x)g (x)dx = (f(x)g(x)) dx   

5• f (x)g(x)+f(x)g (x)dx = f(x)g(x)+ c  

Ολοκλιρωμα αναπτφγματοσ παραγώγου γινομζνου 
ιςοφται με το γινόμενο + c.  

 

6•   ( ) ( ) ( ) ( ) ( ) ( ) f x g x dx f x g x f x g x dx  

Προκφπτει από τθν παραπάνω αν ςπάςω το πρώτο 
μζλοσ ςε δφο ολοκλθρώματα και μετά λφςω ωσ προσ το 
ζνα. 

 

7.  

 dx c
' '

-1 -11
=

f
dx =

x0

y y0 0f f  

Σο ολοκλιρωμα τθσ 1/f΄(χο) είναι (θ παράγωγοσ τθσ 

αντιςτρόφου τθσ f )  +  c 
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ΟΛΟΚΛΗΡΩΤΙΚΟΣ ΛΟΓΙΣΜΟΣ 

 

ΑΟΡΙΣΤΟ  ΟΛΟΚΛΗΡΩΜΑ 

ΟΡΙΜΟ 

 

Αν f  μια ςυνάρτθςθ με πεδίο οριςμοφ το διάςτθμα Δ,  

<<Αρχικι ςυνάρτθςθ F>> ι παράγουςα F τθσ  f  ςτο Δ  

θα λέμε  κάκε ςυνάρτθςθ F που είναι παραγωγίςιμθ ςτο Δ και για τθν οποία ιςχφει:       

F (x) = f(x) ,  για κάκε  Δx . 

 

Μποπούμε να αποδείξουμε:  

Αν μία  ζςνάπηηζη είναι ζςνεσήρ ζε ένα διάζηημα Δ,  

έσει και παπάγοςζα ζηο διάζηημα αςηό. 

 

Αόριςτο ολοκλιρωμα τθσ  f  ςτο Δ  

ονομάηεται το ςφνολο όλων των παραγουςών μιασ ςυνάρτθςθσ  f , 

 ςτο διάςτθμα Δ,  

ςυμβολίηεται με dxxf )(   

και διαβάηεται “ολοκλιρωμα εφ του x ντε x”.  

Δθλαδι,  cxFdxxf )()( ,   c , 

όπου F μια παράγουςα τθσ  f  ςτο Δ. 

 

Για κάκε ςυνάρτθςθ  f,  παραγωγίςιμθ ςε ζνα διάςτθμα Δ, ιςχφει 

cxfdxxf )()( ,    c  

 



 © μαθηματικός : Χριστόφορος Κατσίμπρας :τηλ:6973692006 - x11k10@yahoo.gr
   

 
 

Ο αρικμόσ 
αβ

dxxf
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β
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λζγεται μζςθ τιμι τθσ ςυνάρτθςθσ  f  ςτο ],[ βα  και ςυμβολίηεται με 
_
f . 

 

Γεωμετρικά, θ μζςθ τιμι 
_
f  μιασ μθ αρνθτικισ ςυνάρτθςθσ  

 f ςτο διάςτθμα ],[ βα  παριςτάνει το φψοσ του ορκογωνίου 

 που ζχει βάςθ το ],[ βα  και εμβαδόν ίςο με το εμβαδόν  

του χωρίου Ω που περικλείεται από τθ γραφικι παράςταςθ 

 τθσ  f, τον άξονα xx  και τισ ευκείεσ αx και βx (ςχιμα κάτω). 
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