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ΓΞΙ΢Ω΢ΓΙ΢  Γ΄ ΓΤΜΝΑ΢ΙΟΤ 

 

Γλίζωζε με έκα άγκωζημ ιέγεηαη θάζε Ι΢ΟΣΗΣΑ πμο πενηέπεη έκακ άγκωζημ. 

Όηακ ιύκμομε εληζώζεηξ, ακάμεζα ζηηξ ηζόηεηεξ βάδμομε ημ ΢ΤΜΒΟΛΟ ηεξ 

ηζμδοκαμίαξ  πμο δειώκεη όηη μη δομ μμνθέξ  ηωκ ηζμηήηωκ πμο γνάθμομε ( ε πνηκ θαη ε 

μεηά ημ ζύμβμιμ) είκαη ηζμδύκαμεξ δει. εθθνάδμοκ ηεκ ίδηα ηζόηεηα αιιά με άιιε μμνθή . 

 

Α) ΓΞΙ΢Ω΢ΓΙ΢ 1μο Βαζμμύ (είκαη ή θαηαιήγμομε μεηά από πνάλεηξ ζηε μμνθή απ+β=0 με 

άγκςζημ ημκ π ορςμέκμ ζηεκ 1ε) 

Μέζμδμξ:  

1) Ακ μ άγκςζημξ είκαη «εγθιςβηζμέκμξ»  

i)  ζε πανεκζέζεηξ θάκμομε ηηξ πνάλεηξ (επημενηζμμύξ) ή  

ii) ζε θιάζμαηα ηόηε πμιιαπιαζηάδμομε όιμοξ ημοξ όνμοξ με ημ ΓΚΠ ηςκ πανμκμμαζηώκ , 

θάκμομε ηηξ απιμπμηήζεηξ θαη μεηά θάκμομε ηηξ πνάλεηξ ακ οπάνπμοκ  

2) Υςνίδμομε ημοξ ΄Αγκωζημοξ Όνμοξ από ημοξ Γκωζημύξ Όνμοξ (όπμημη όνμη μεηαθένμκηαη 

ζε άιιμ μέιμξ αιιάδμοκ πνόζεμμ)  

3) Κάκμομε ζε θάζε μέιμξ ηηξ ακαγςγέξ  

4) i) Ακ θαηαιήλμομε ζε μμνθή 0π=0 δει. 0=0 ηόηε ε ελίζςζε είκαη ΑΟΡΙ΢ΣΗ 

ii)  Ακ θαηαιήλμομε ζε μμνθή 0π=ανηζμόξ πμο ΔΓΝ είκαη μεδέκ ππ.0π=5δει 0=5  ηόηε ε ελίζςζε 

είκαη ΑΔΤΝΑΣΗ  

iii) ζε θάζε άιιε πενίπηςζε δηαηνμύμε με ημκ ζοκηειεζηή ημο αγκώζημο . 

ΠπΑ1. Να ιοζεί ε ελίζωζε 
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ΠπΑ2. Να ιοζεί ε ελίζωζε 
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ΠπΑ3. Να ιοζεί ε ελίζωζε  
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ΠπΑ4. Να ιοζεί ε ελίζωζε  
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ΠπΑ5. Να ιοζεί ε ελίζωζε  
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Β) Γληζώζεηξ 2μο βαζμμύ  

( θάζε ελίζςζε ε μπμία είκαη ή θαηαιήγεη ζηε μμνθή απ2+βπ+γ=0     με α 0, δει ελίζςζε 

ζηεκ μπμία οπάνπεη όνμξ με άγκςζημ ορςμέκμ ζηεκ 2 θαη ημο μπμίμο μ ζοκηειεζηήξ ΔΓΝ είκαη 

μεδέκ) 

Ο όνμξ απ2 ιέγεηαη δεοηενμβάζμημξ θαη μ α ζοκηειεζηήξ ημο δεοηενμβάζμημο όνμο  

Ο όνμξ βπ ιέγεηαη πνςημβάζμημξ θαη μ β ζοκηειεζηήξ ημο πνςημβάζμημο όνμο 

Ο γ ιέγεηαη ζηαζενόξ όνμξ  

ΠπΒ1) ΢ηεκ ελίζςζε -2π2-3π+5=0  

Ο όνμξ -2π2 είκαη μ δεοηενμβάζμημξ θαη μ -2 είκαη μ ζοκηειεζηήξ ημο δεοηενμβάζμημο όνμο  

Ο όνμξ -3π είκαη μ πνςημβάζμημξ θαη μ -3 είκαη μ ζοκηειεζηήξ ημο πνςημβάζμημο όνμο 

Ο 5 είκαη μ ζηαζενόξ όνμξ  

ΠπΒ2) ΢ηεκ ελίζςζε 2π2-2(π+5)=5π2-3 μη όνμη δεκ είκαη ζηε ζςζηή ζεηνά γ’αοηό θάκμομε 

πνάλεηξ θαη μεηαθένμομε όιμοξ ημοξ όνμοξ ζημ πνώημ μέιμξ :2π2-2π-10-5π2+3=0, θάκμομε ηηξ 

ακαγςγέξ -3π2 -2π-7=0 όπμηε  

Ο όνμξ -3π2 είκαη μ δεοηενμβάζμημξ θαη μ -3 είκαη μ ζοκηειεζηήξ ημο δεοηενμβάζμημο όνμο  

Ο όνμξ -2π είκαη μ πνςημβάζμημξ θαη μ -2 είκαη μ ζοκηειεζηήξ ημο πνςημβάζμημο όνμο 

Ο -7 είκαη μ ζηαζενόξ όνμξ  

Μέζμδμξ 

1)  Ακ (ίζςξ μεηά από πνάλεηξ ) είκαη ηεξ μμνθήξ π2=α (ε ηζόηεηα είκαη ιομέκε ςξ πνμξ π2 ) 
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ΠπΒ3) Να ιοζεί ε ελίζωζε π2=4 
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ΠπΒ4) Να ιοζεί ε ελίζωζε π2=3 
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ΠπΒ5) Να ιοζεί ε ελίζωζε π2=-9 

π2=-9 Γπεηδή -9<0 είκαη αδύκαηε 

ΠπΒ6) Να ιοζεί ε ελίζωζε π2-2 =0 
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ΠπΒ7) Να ιοζεί ε ελίζωζε (π-3)2=16 
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ΠπΒ8) Να ιοζεί ε ελίζωζε (2π+1)2=5 
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ΠπΒ9) Να ιοζεί ε ελίζωζε 
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 2) Ακ (ίζςξ μεηά από πνάλεηξ ) είκαη ηεξ μμνθήξ απ2+γ=0 (ιείπεη μ πνςημβάζμημξ όνμξ)  ηόηε 
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ΠπΒ10) Να ιοζεί ε ελίζωζε 
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ΠπΒ12) Να ιοζεί ε ελίζωζε 
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3)Ακ (ίζςξ μεηά από πνάλεηξ ) είκαη ηεξ μμνθήξ απ2+βπ=0 (ιείπεη μ ζηαζενόξ όνμξ)  

παναγμκημπμημύμε ημ 1μ μέιμξ βγάδμκηαξ θμηκό πανάγμκηα ημ π θαη μεηά ζέημομε ημκ θάζε 

πανάγμκηα ίζμ με μεδέκ θαη ιύκμομε ηηξ θαηκμύνηεξ εληζώζεηξ (ζύμθςκα με ηεκ ηδηόηεηα 

 0β  ή 0α0βα  ) 

 

ΠπΒ13) Να ιοζεί ε ελίζωζε 
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ΠπΒ14) Να ιοζεί ε ελίζωζε 
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5) Ακ (ίζςξ μεηά από πνάλεηξ ) είκαη πιήνμοξ μμνθήξ απ2+βπ+γ=0 ηόηε βνίζθμομε ηεκ 

δηαθνίκμοζα Δ=β2-4αγ θαη δηαθνίκμομε πμηαξ πενίπηςζεξ είκαη, δειαδή  
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α) Ακ Δ>0 ε ελίζωζε έπεη ΔΤΟ ιύζεηξ πμο δίκμκηαη από  ημοξ ηύπμοξ 
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γ)Ακ Δ<0 ε ελίζωζε είκαη ΑΔΎΝΑΣΗ ζημοξ πναγμαηηθμύξ ανηζμμύξ  
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βμξ ηνόπμξ :Κάκμομε ηηξ πνάλεηξ  
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  ηηοιύζεηο δπνέρεη  Άξα  0161241)3(4)2(αγ4βΓ

1 γ-2,β -3,α λαηίε

01ρ2ρ30ρ41ρ2ρ0ρ4)1ρ(

22

Γ  ηελβξίζθνπκε  πιήξεολαηίε
2

οέαλαγωγ
2222

 

ΠπΒ16) Να ιοζεί ε ελίζωζε  03x4ρ 2    

Γίκαη 2μο βαζμμύ πιήνμοξ μμνθήξ μπόηε βνίζθμομε ηεκ Δηαθνίκμοζα. Γίκαη α=1,β=-4,γ=3 ηόηε 

 0412-16314-)4(αγ4βΓ 22  Άνα ε ελίζςζε έπεη ΔΤΟ νίδεξ ηηξ  
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
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ρ

α2

Γβ
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ΠπΒ17) Να ιοζεί ε ελίζωζε 2π2-3π+1=0 



7 

 

Γίκαη 2μο βαζμμύ πιήνμοξ μμνθήξ μπόηε βνίζθμομε ηεκ Δηαθνίκμοζα. Γίκαη α=2, β=-3 , γ=1 

ηόηε  018-9124-)3(αγ4βΓ 22  Άνα έπεη 2 νίδεξ ηηξ   
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ρ
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ΠπΒ18) Να ιοζεί ε ελίζωζε 4π2-4π+1=0 

Γίκαη 2μο βαζμμύ πιήνμοξ μμνθήξ μπόηε βνίζθμομε ηεκ Δηαθνίκμοζα. Γίκαη α=4, β=-4 , γ=1 

ηόηε  016-16144-)4(αγ4βΓ 22   Άνα έπεη 1 νίδα ηεκ 
2

1

8

4

α2

β
ρ 


   

ΠπΒ19) Να ιοζεί ε ελίζωζε 3π2-2π+1=0  

Γίκαη πιήνμοξ μμνθήξ μπόηε βνίζθμομε ηεκ Δηαθνίκμοζα. Γίκαη α=3, β=-2 , γ=1  

 0812-4134-)2(αγ4βΓ 22   Άνα δεκ έπεη πναγμαηηθή νίδα  

 

Παναγμκημπμίεζε ηνηωκύμμο (πμιοώκομμ μμνθήξ απ2+βπ+γ με α 0) 

Μέζμδμξ: Βνίζθμομε ηεκ δηαθνίκμοζα Δ=β2-4αγ θαη δηαθνίκμομε πμηαξ πενίπηςζεξ είκαη, 

δειαδή  

α) Ακ Δ>0 γκςνίδμομε όηη ε ακηίζημηπε ελίζςζε  έπεη ΔΤΟ ιύζεηξ ηηξ μπμίεξ βνίζθμομε. Έζης 

όηη είκαη μη ανηζμμί ν θαη η (ιέγμκηαη νίδεξ ημο ηνηωκύμμο) ,ηόηε ημ ηνηώκομμ 

παναγμκημπμηείηε ζύμθςκα με ημκ ηύπμ  απ2+βπ+γ=α(π-ν)(π-η) 

β) Ακ Δ=0 γκςνίδμομε όηη ε ακηίζημηπε ελίζςζε έπεη ΜΙΑ ιύζε ηεκ μπμία βνίζθμομε. Έζης όηη 

είκαη μ ανηζμόξ ν, ηόηε ημ ηνηώκομμ παναγμκημπμηείηε ζύμθςκα με ημκ ηύπμ  

απ2+βπ+γ=α(π-ν)(π-ν)=α(π-ν)2 

γ)Ακ Δ<0 γκςνίδμομε όηη ε ακηίζημηπε ελίζςζε ΔΓΝ ΓΥΓΙ ΛΤ΢Η  ζημοξ πναγμαηηθμύξ 

ανηζμμύξ θαη ημ ηνηώκομμ ΔΓΝ ΠΑΡΑΓΟΝΣΟΠΟΙΓΙΣΑΙ  

 

 

ΠπΒ20) Να παναγμκημπμηεζεί ε πανάζηαζε -3π2+2π-1. 

Γίκαη ηνηώκομμ μπόηε βνίζθμομε ηεκ Δηαθνίκμοζα. Γίκαη α=-3, β=2 , γ=-1  

 0812-41)((-3)4-2αγ4βΓ 22   Άνα  ΔΓΝ παναγμκημπμηείηε   
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ΠπΒ21) Να παναγμκημπμηεζεί ε πανάζηαζε 4π2-4π+1. 

 Γίκαη ηνηώκομμ μπόηε βνίζθμομε ηεκ Δηαθνίκμοζα. Γίκαη α=4, β=-4 , γ=1  

 016-16144-)4(αγ4βΓ 22   Άνα έπεη 1 νίδα ηεκ 
2

1
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4
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β
ρ 


 ,άνα 

παναγμκημπμηείηε ςξ  4π2-4π+1=4(π-
2

1
)2 

ΠπΒ22) Να παναγμκημπμηεζεί ε πανάζηαζε 2π2-3π+1.  

Γίκαη ηνηώκομμ μπόηε βνίζθμομε ηεκ Δηαθνίκμοζα. Γίκαη α=2, β=-3 , γ=1  

 018-9124-)3(αγ4βΓ 22  Άνα έπεη 2 νίδεξ ηηξ   
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άνα παναγμκημπμηείηε ςξ  2π2-3π+1=2(π-
2

1
)(π-1) 
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Γ) Ακ είκαη πμιοωκομηθέξ ΑΝΩ ημο 2μο βαζμμύ  ηόηε  

1) Φένκμομε όιμοξ ημοξ όνμοξ ζημ 1μ μέιμξ ( όπμημη όνμη αιιάδμοκ μέιμξ αιιάδμοκ θαη πνόζεμμ), 

μπόηε ημ 2μ μέιμξ γίκεηαη μεδέκ-0. 

2) Παναγμκημπμημύμε ημ 1μ μέιμξ ζε πανάγμκηεξ ακ είκαη δοκαηόκ 1μο ή ημ πμιύ 2μο βαζμμύ 

3) Θέημομε ημκ ΚΑΘΓ πανάγμκηα ίζμ με μεδέκ θαη ιύκμομε ηηξ πνμθύπημοζεξ εληζώζεηξ  

( ζύμθςκα με ηεκ ηδηόηεηα 0....ω ή 0 γή 0β  ή 0α0ω.....γβα  )  

ΠπΓ1. Να ιοζεί ε ελίζωζε 
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ΠπΓ2. Να ιοζεί ε ελίζωζε 
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Δ) Ακ είκαη θιαζμαηηθέξ (δει. έπμοκ ημκ άγκςζημ ζημκ πανμκμμαζηή) ηόηε 

1) Φένκμομε όιμοξ ημοξ όνμοξ ζημ 1μ μέιμξ ( όπμημη αιιάδμοκ μέιμξ αιιάδμοκ θαη πνόζεμμ), 

μπόηε ημ 2μ μέιμξ γίκεηαη μεδέκ 0. 

2) Παναγμκημπμημύμε όιμοξ ημοξ πανμκμμαζηέξ  

3) Βνίζθμομε ημ ΓΚΠ ηςκ πανμκμμαζηώκ (ζεμεηώκμομε ημκ πμιιαπιαζηαζμό όιςκ ηςκ 

παναγόκηςκ –ημοξ ίδημοξ ημοξ γνάθμομε μηα θμνά- θαη ημοξ ορώκμομε ζημ μεγαιύηενμ εθζέηε 

πμο εμθακίδεηαη-οπάνπεη ) 

4) Βάδμομε πενημνηζμμύξ δει. ημκ θάζε πανάγμκηα από ημ ΓΚΠ  0 θαη ιύκμομε ςξ πνμξ ημκ 

άγκςζημ  

5) Βνίζθμομε ηα «θαπειάθηα» δει ΓΚΠ  δηά θάζε πανμκμμαζηή 

6) Μεηαηνέπμομε ηεκ πανάζηαζε ζε έκα θιάζμα με πανμκμμαζηή ημ ΓΚΠ θαη ανηζμεηή ηα 

θαπειάθηα επί ημοξ παιημύξ ανηζμεηέξ 

7) Θέημομε ημκ ανηζμεηή ίζμ με μεδέκ  ( έκα θιάζμα ηζμύηαη με  μεδέκ όηακ μ ανηζμεηήξ ηζμύηαη 

με μεδέκ ) 

8) Λύκμομε ηεκ θαηκμύνηα ελίζςζε  

9) ΠΡΟ΢ΟΥΗ ειέγπμομε ημοξ πενημνηζμμύξ θαη απμννίπημομε ή θάκμομε δεθηέξ ηηξ ιύζεηξ. 

10) ΠπΓ1. Να ιοζεί ε ελίζωζε 

  

0
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









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ΔΚΠ  ηνήπαξνλνκαζη

 αξηζκεηέο οεπί παιηνύ " θαπειάθηα" αξηζκεηή κε   θιάζκαέλα γξάθνπκε
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ΓΔΚΣΉ νπνηε -1ρ θαη 1ρ νύο πεξηνξηζκ   ηνποειέγρω,3
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02- αγλώζηνπ  ηνπζπληειεζηή  ηνλκε δηαηξώ

αλαγωγέο

  γλωζηνύοαπό άγλωζηνπο ρωξίδω
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ΠπΓ2. Να ιοζεί ε ελίζωζε 
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  
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