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17354 

ΘΕΜΑ 2 

Στα παρακάτω τρίγωνο ΔΕΖ φέρουμε τα ύψη του ΔΚ και ΖΙ.  

 

α) Να συμπληρώσετε τα κενά στις παρακάτω προτάσεις: 

i. Η προβολή της πλευράς ΔΕ στην πλευρά ΕΖ είναι το τμήμα ……. 

ii. Η προβολή της πλευράς ΔΖ στην πλευρά ΕΖ είναι το τμήμα …….  

iii. Το τμήμα ΔΙ είναι η προβολή της πλευράς …….. στην πλευρά …….   

iv. Το τμήμα ΕΙ είναι η προβολή της πλευράς ……… στην πλευρά ……..  

v. ΔΖ2 = ΔΕ2 + ... + 2ΕΖ...   

vi. ΕΖ2 = ... + ΔΖ2 - 2...ΔΙ                                                                 (Μονάδες 15) 

β) Αν ΔΕ = 2, ΕΖ = 4 και ΔΖ = 5, να υπολογίσετε το μήκος του τμήματος ΔΙ.  

                                                                                                                    (Μονάδες 10) 
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16804 

ΘΕΜΑ 2 

Στo παρακάτω τρίγωνο ΑΒΓ φέρουμε τα ύψη του ΑΗ και ΒΘ.  

α) Να συμπληρώσετε τα κενά στις παρακάτω προτάσεις: 

i. Η προβολή της πλευράς ΒΓ στην πλευρά ΑΓ είναι το τμήμα ……. 

ii. Η προβολή της πλευράς ΑΒ στην πλευρά ΒΓ είναι το τμήμα ......  

iii. Το τμήμα ΗΓ είναι η προβολή της πλευράς …….. στην πλευρά ……. 

iv. Το τμήμα ΑΘ είναι η προβολή της πλευράς ……… στην πλευρά …….. 

v. ΑΓ2 = ΑΒ2 + ... - 2ΒΓ...   

vi. ΒΓ2 = ... + ΑΓ2 - 2...ΑΘ                                              (Μονάδες 15) 

β) Αν ΑΒ = 4, ΒΓ=5 και ΑΓ = 6, να υπολογίσετε το μήκος του τμήματος ΑΘ.   

                                (Μονάδες 10) 
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22514 

ΘΕΜΑ 2 

Δίνεται ορθογώνιο τρίγωνο ΑΒΓ (       ) με ΒΓ = 5 και ΑΒ = 4. Να υπολογίσετε: 

α) την πλευρά ΑΓ.       (Μονάδες 9) 

β) την προβολή της πλευράς ΑΒ πάνω στη ΒΓ.   (Μονάδες 8) 

γ) το ύψος ΑΔ.        (Μονάδες 8) 
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22400 

ΘΕΜΑ 4 

Τα   και   είναι σημεία των πλευρών    και    αντίστοιχα, ενός τριγώνου    . 

Δίνεται ότι     ,       ,      και     . 

α) Έστω ότι στο παραπάνω τρίγωνο     είναι      , (Σχήμα 1). Να αποδείξετε 

ότι:    Το τρίγωνο     είναι ορθογώνιο.        (Μονάδες 7) 

                .                                               (Μονάδες 6) 

β) Έστω τώρα ότι στο αρχικό τρίγωνο     είναι      , (Σχήμα 2). Να αποδείξετε 

ότι:     Το τρίγωνο      δεν είναι ορθογώνιο. (Μονάδες 6) 

                
  
 

 .                                                   (Μονάδες 6)

                    

                Σχήμα 1                                                               Σχήμα 2 
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22130 

ΘΕΜΑ 2 

Δίνεται ορθογώνιο τρίγωνο ΑΒΓ (Α  9 ο) εγγεγραμμένο σε κύκλο ακτίνας R. Αν οι 

πλευρές του τριγώνου είναι ΒΓ  α, ΑΓ  β  και ΑΒ  γ, τότε να αποδείξετε ότι: 

α) α  2 .                            (Μονάδες 12) 

β) α2  β2  γ2  8 2.       (Μονάδες 13) 
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21185 

ΘΕΜΑ 4 

Τρία ευθύγραμμα τμήματα  α, β και γ έχουν μήκη ανάλογα  των αριθμών 5, 4 και 3 

αντίστοιχα. 

α) Να αποδείξετε ότι τα ευθύγραμμα τμήματα αυτά μπορούν να σχηματίσουν 

ορθογώνιο τρίγωνο.                                         (Μονάδες 8) 

β) Αν τα ευθύγραμμα τμήματα α, β και γ είναι σχεδιασμένα πάνω σε ένα χαρτί και 

αυτό το φωτοτυπήσουμε με μεγέθυνση λ%, να αποδείξετε ότι και με τα νέα 

ευθύγραμμα τμήματα  σχηματίζεται πάλι ορθογώνιο τρίγωνο.              (Μονάδες 1 ) 

γ) Να εξετάστε αν μπορεί να σχηματιστεί τρίγωνο με πλευρές 1 α, 8β και 6γ.       

(Μονάδες 7) 
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21302 

ΘΕΜΑ 2 

Δίνεται τρίγωνο ΑΒΓ με ΑΒ = 5 και ΑΔ το ύψος του από την κορυφή Α. Αν ΒΔ = 3 και 

ΓΔ = 8 να αποδείξετε ότι: 

α)       .      (Μονάδες 07) 

β)       .       (Μονάδες 08) 

γ) το τρίγωνο ΑΒΓ είναι αμβλυγώνιο.   (Μονάδες 10) 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 



13 
 

 

 

 

 

  



14 
 

21149 

ΘΕΜΑ 4 

Σε κύκλο κέντρου Ο και ακτίνας R θεωρούμε διάμετρο ΑΒ και σημείο Γ του κύκλου 

τέτοιο ώστε ΒΑ Γ  3 ο, όπως φαίνεται στο σχήμα. Αν ΒΓ  2, τότε: 

α) Να υπολογίσετε: 

i. Tην ακτίνα R. 

ii. Το μήκος της πλευράς ΑΓ. 

(Μονάδες 16) 

β) Θεωρούμε σημείο Δ στην προέκταση της ΒΓ τέτοιο ώστε ΓΔ  6. Να εξετάσετε αν 

το τμήμα ΔΑ εφάπτεται του κύκλου στο σημείο Α. Να αιτιολογήσετε την απάντησή 

σας. 

(Μονάδες 9) 
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14549 

ΘΕΜΑ 2 

Τα μήκη των πλευρών α, β, γ του τριγώνου ΑΒΓ είναι :  α=7,  β=3  και  γ=5. 

α) Να αποδείξετε ότι το τρίγωνο ΑΒΓ είναι αμβλυγώνιο. (Μονάδες 12) 

β) Να σχεδιάσετε την προβολή της πλευράς ΑΒ στην πλευρά ΑΓ και να υπολογίσετε 

το μήκος της.                                             (Μονάδες 13) 
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17348 

ΘΕΜΑ 4 

Στο παρακάτω σχήμα το ΑΒΓΔ είναι ορθογώνιο με ΑΒ    και το Ε σημείο της πλευράς ΒΓ, 

ώστε ΒΕ   . Έστω ΔΖ το κάθετο ευθύγραμμο τμήμα από το σημείο Δ προς την ΑΕ.    

α) Να αποδείξετε ότι ΑΕ      .                (Μονάδες 8) 

β) Να αποδείξετε ότι τα τρίγωνα ΑΒΕ και ΔΖΑ είναι όμοια και να γράψετε την αναλογία που 

προκύπτει από τους λόγους των ομόλογων πλευρών τους.                                      (Μονάδες 9) 

γ) Αν ΔΖ  ΖΕ, να υπολογίσετε το μήκος του ΑΔ.                                           (Μονάδες 8) 
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17343 

ΘΕΜΑ 2 

Στο τετράπλευρο ΑΒΓΔ του παρακάτω σχήματος είναι ΑΔ   , ΑΒ  ΓΔ   , ΒΓ    και 

Δ     ο.  

α) Να αποδείξετε ότι ΑΓ   .             (Μονάδες 10) 

β) Να αποδείξετε ότι συνω  
 
  , όπου ω είναι η γωνία ΒΑ Γ.                           (Μονάδες 15) 

Δίνεται ότι συν   ο   
 
 . 
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16805 

ΘΕΜΑ 2 

Η περίμετρος του ορθογωνίου ΑΒΓΔ του σχήματος είναι 72 και το Ε είναι σημείο 

στην πλευρά ΑΒ. Τα μήκη των τμημάτων x, y, z είναι ανάλογα προς τους αριθμούς 

2,4,3 αντίστοιχα.  

α) Να αποδείξετε ότι x =  8, y = 16 και  z = 12.(Μονάδες 13) 

 β) Να υπολογίσετε την περίμετρο του τριγώνου ΓΕΔ.(Μονάδες 12) 
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16757 

ΘΕΜΑ 2 

Δίνεται ορθογώνιο τρίγωνο ΑΒΓ με Α  9 ο, ΑΒ  6 και ΑΓ  3. Θεωρούμε σημείο Δ 

στην πλευρά ΑΒ, τέτοιο ώστε ΑΔ  4. Φέρουμε την απόσταση ΒΕ της κορυφής Β 

από την ΓΔ, όπως φαίνεται στο σχήμα. 

α) Να υπολογίσετε το τμήμα ΓΔ. 

(Μονάδες 8) 

β) Να αποδείξετε ότι τα τρίγωνα ΑΔΓ και ΕΔΒ είναι όμοια. 

(Μονάδες 9) 

γ) Να υπολογίσετε το μήκος του τμήματος ΒΕ. 

(Μονάδες 8) 
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