Alaxydviopua Oewpiog
Oplo — 2Zvvéxela ovvapmmong

1. Amodeielc

1.  'Eotw pia ovvépmon f, n omola eivan opiopévn oe éva kAetotd Stdomua [o, B. Av
= 1 feivat ovvexnic oto [a, B] kat
. 1(w)21(5)

Selte 611 ylax k&BOe 1) petav tov £ (0() xat f (B) LTTAPXEL EVOC, TOVAAXIOTOV X € (OL,B) TéTOLOC, WOTe f (x0 ) =1.

2. Opiopol

1.  No opioete méTe Aépe 011 picx ovvépton f elvau ovvexric oe éva avolkTd Sidomua (o, B) kot TdTe O Eva
KAeloTo Stdompa [, B.

2. Ilote pia ovvépmon £: A > R Aéyetou «1-1»;

3. IIote Yo ovvapmioelc £, g Aéyovtau (oec;

4. Ilote pix ovvépton f Aépe 6T efvat ovvexric o éva KAeloTd SidoTnua [a,[ﬂ ;

5.  'Eotw pia ovvdpmon f kau x, éva onuelo tov mediov optopod . [16te O Aépe 6t n f efvou ovveyric oto
X0 5

6.  Il6te Népe 6Tt picx ovvapton f pe medio oplopod A mapovoi&let oto x, € A (oAkd) péyoto, To f (XO) ;

7.  'Eotw ovvdpmon f pe medio opiopov A. I1dte Mépe 611 1 f mapovoidlet oto x, € A TOTKO PéYIOTO;

8  'Eotw pia ovvdpmon f pe medio opiopod A. ITdte Mépe 611 1 f mapovoidlet oto x, € A (0Akd) péyloto, To
f (XO ) ;

9. Na dxrvndoete To Oecdopnpa Tov Bolzano.

10. "Eotw ovvépmon f ue medio opiopov A. I16te Aépe 6t n f mapovoidlet oto x, € A TOTIKO EA&XIOTO;
11.  Na diatvmooete To Oecdpnua Méylomg kot eA&xX1oTG TIrc
12, No KAVETE TIC YPAPIKEC TAPACTATELC TWV TUVAPTHOEWDV f(x) =3x+1, g(x) =e*, h(x) =lnx xau k(x) =x°

otovg idlovg &Eovec.

3. Epomioeic Zwoté — AdBoc

1. Avn ovvépmon f etvat oplopévn oto [, B] kau ovvexric oto (&, B], ToTe N f Tadpver Tévtote oo [, B] picx
MEYLOTT) TIUT).

2. Kd&Be ovvéptnon, mov etvau 1-1 oo medio opiopov g, eivat yvnoiome povétovn.

f(x)‘ =0, tote lim f(x) =0

XA)XO

3. Avvumdapyel To 6plo ¢ ovvdptong f oto x, kot lim

X*)XU

4, Av lim f(x)>0 TéTE f(x)>0 KOVT& OTO X,.

XA)XO

5. Mia ovvdpmon f: A >R eivau ovvéptmon «1-1» av kot pévo av yix omoladimote x,,X, € A 1oxVeL 1) GLVe-

ToywYN: av X, =X, TOTE f(xl)zf(xz)
6. lim f(x) =4, av xau pévo av limif(x) = 1im+f(x) =

7. Avf, g elvau 0o ovvaptioelc pe medio opiopov R xou opiovran ot ovvbéoeic fog xou gof , Td1e aLTEC OL
ovvBéoelg elval VTTOXPEWTIKA (O€C.
8  Ouypagikéc mapootdoelg C xau C' TV ovvapmoeav f kot £ elvaw cuppetpucée w¢ Tpog v evbeiar y = x

mov Siyotopel Tic ywvieg xOy xou x'Oy'.

9. Avvmdpyel to éplo ™mc f oto x,, TéTE: lim #f(x) = /lim f(x) epdoov f(x) >0 xovt& oto x,, e x €N wou

XA)XO X*)XU

x=>2.



10. Avn fetvau ovvexnc oto [, B] pe f(a) <0 xou vmépyet € e (a,ﬁ) WoTE f(E) =0, téT1e KT avVAYKN f(B) >0.

11. Avvumépyxetto lim (f(x) + g(x)) , TOTE KAT av&yKn vT&pxovV T lim f(x) ko lim g(x).

X—>Xg

12 Avn f éxe avtiotpoen ouvdpmon £ xau 1 ypapu Tapdotaon g f éxet kowvd onpeio A pe v evbela
y =x, TOTe TO onpelo A avijxel kau 0N ypowpuer Tapdotoon me .
: . Y 1

13 Av lim f(X) =0 ko f(x) >0 xovt& oTo X0, TOTE lim m =400,

XX, X=Xy X
14.  Av pila ovvépmon f efvau ovvexrc oe éva Stdomua A kau 8e pundeviCetan 0 avTd, TéTE QU 1) lvau OeTikr yx
k&Oe x € A 1 efvau apvnTiky yix k&Oe x € A, dnAadn Starnpel mpéonpo oto Stdotnua A.
15.  Avyx 8vo ovvapmioelc f, g opiCovtat ot fog o gof , téte elvat vroxpecwtikg fog#gof.

16. Avvumdpyetto lim f(x) >0, T0Te f(x) >0 xovt& oTO X,.

17. H exéva f(A) evée Staomipatog A péow piag ovveyxovg kau un otadepric ovvapmong f etvau Sikompa.

18, Mia ovvépmon f: A >R eltvan «1-1», av xat pévo av yix k&be ototyelo y Tov guvOAOL TIHAV TNG 1) eGiowon
f(x) =y €xet akpia¢ piat Abom ¢ TPog X.

19.  Avn ovvépmon f efvau ovvexric oto x, kau 1) oLVEPTNOT g elvat CLVeEXTC OTO X, TOTE 1) oVVOeoT) Toug gof

elvau ovvexic oTo X, .

20. Av a>1 1t6te lim o* =0.

2]. Hexéva f (A) evog Staomparoc A péow piag ovvexovg ovvéptong fetvat Stdommua.
22, Av pia ovvépmon f etvau yvnoiwe adtovoa xat ovvexrc oe éva avolkto Sidomua (o, B), 1déte TO CVVOAO
TILGOV NG OTO SIAOTNHAX aWTO elvan To StdoTnua (A,B) ,6mov A = lim f(x) kot B=lim f(x) .

23.  Mia ovvexnc ovvépmon f diampel mpoéonpo oe xabéva amd ta StaotipaTa ota ool ot Stadoxikég pilec
¢ f xwpiCovv to medio optopov .
24.  Av piaovvépmon f: A >R elvou 1 - 1, t61e yio v avriotpogn ovvépmon ' woyvet:
! (f(x))zx, xeA xau f(f’l(y))zy, yef(A)
25. Ymé&pxovv ovvapTtioelc mov eivat 1-1, oAA& Sev eivat yvnoiwe povotoveg.
26. 'Eotw pia ovvéptnon oplopévn o évat 0UVOAO TNC HOoP@TiC (O(,X 0) U (XO,[S) kot £ évag TpayuaTikde aptoudc.

Téte 1oyvel n iIoodvvapio: lim f(x) =/ < lim (f(x) - K) =0.

27. Mia ovvéptmon f ue medio opiopod A Aéue 61t Tapovatdlel (oAkd) eEA&x1oTo 0TO X, € A, 6Ty (x) >f (xo)

yx kébe xe A.

28, hmovv—x—l -
x—0 X

1

29. H ovvépmon feltvau 1-1, av xat pévo av kéOe optldvtia evbeiax tépvet ) ypapikn tapdotaot ¢ £ 1o moAd
o évo onpelo.

30. Av lim f(x) =0 xau f(x) <0 xovt& oto x, TOTe lim ﬁ =400
X‘)XO X‘)XO X

31. Av pix ovvépmon f etvau yvnoicog @Bivovoa xat ovvexric oe éva avolktd Stdotnua (a,ﬁ), TOTE TO OUVOAO

TNV TNC 0TO StdoTnua avTod gival 1o Sidomua (A,B), émov A = lim f(x) xou B=1lim f(x
Hoov ) T Qs

x>’ x—>p"

32, Av lim f(x) <0, 161e f(x) <0 xovt& oT0 X,.

X—>Xq

33.  AvopiCovtau ot ovvaptoeig fog xau gof, T0Te M&vTOTE 1oXVEL fog=gof.

34 Av lirg’f(x)=+w 1 —o0, TOTE }LE’ﬁ:O

35. Mia ovvapmon f: A >R Aéyetou ovvapmon 1-1, dtav yi omoladnmote X,,X, € A 1OXVEL 1] CUVETAYWYT):

av X, #X,, TOTE f(xl);tf(xz)
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36. Ioxve 6t lim X _q,

x40 ¥
37.  Ouypagucéc mapaotdoec C kot C' tv ovvaptioeav f kot £ elvau cuppetpucée we Tpog v evbela y = x
mov Styotopel Ti¢ ywvieg xOy kot x'Oy'.

38. Mia ovvépmon f pe medio opiopod A Aépe 61t Tapovoidlel oto x, € A (0Axd) péyioto 1o f (xo), otav
f(x)Sf(xO) ylx kéBe x e A.

39.  Av pia ovvapmon £ etvar yvnoiwg povétovn oe éva Sikomua A, téte efvat 1-1 oo Stdompa awtd.

40. Av lim f(x) =0 kot f(x) >0 xovt& oto X, TOTE limﬁ =400,
X‘)XO X*)XO X

41. Mix ovvépmon f etvat 1-1, av kot pévo av yix k&0e oToiyelo y Tov GUVOAOL TIHAOV TNE 1) e&lowon f (x) =y

éxet akpiPcdc pict AVom we TPog X.
42, Aveivau lim f(x) =400, TOTE f(x) <0 xovt& oo X,.

43. H ypoagwn map&otaon e ovvéptmong —f eivat cuppetpixr, o¢ mpoc tov &fova X'x , NG ypaPIKic Tapd-
otaong g f.
44 Aveivau O0<a<l, 16t lim o =+00;

X—>+%0

45, Av lirnf(x)<0 , TOTE f(x)<0 KOVT& OTO X, .

46. loxve o1t |qpx|£|x| yoxk&Be xeR.

ovvx—1 B

47.  loybet 6Tt lim 1.

x>0 x
48 Mix ovvexnc ovvépmon f Sixmpel mpdonuo oe kabéva amd T SlxoTHATA 0T oToia ot Stadoxikéc pilec
¢ f xwpiCovve To medio oplopov .
49. Av pa ovvépmon f etvan 1-1 oto medio oplopod g, TOTE LTAPXOVY OTHElX TNC YPAPIKTC TAPATTAONG TNG
f ue v S1a TeTorypévn.
50. Av lim f(x) =—00, TOoTe lim (—f(x)) =40,

51. Av pa ovvapmon f etvat ovvexrc oe éva Stdompa A kau dev pndeviCetau oe avtd, T0Te 1) f Sttnpel mpdonuo
oto dtdomua A.
52 Av limf(x):+oo 1 —0, TOTE lim—1 =0.

X‘)XO X*)XO f(X)
53.  Av pla ovvépmon f mapovotdlet (oAtkd) péyloto, téte avto B elvan To HeyOXADTEPO ATTO T TOTIIKA TNC PEYL-
oTa.
54. 'Eotw pia ovvépmon f mov etvat oplopévn oe éva aUVOAo ¢ HOP@PTiC ((x,xo) u(xo,ﬁ) . Ioxvet n .oodvvapio:
im £ (x) = 2=  lim £(x) = Jim £(x) =<0

T
X—>Xq

55, Avetvau O<a<l,7éte lim o =0

X—>—0

56. Av lim f(x) =0 xoau f(x) >0 xovt& oto x, TOTE lim ﬁ =+400.
X‘)XO X‘)XO X

56. Avoiovvapmioelc f, g éxovv 6plo aTo X, xau oYVl f(x) < g(x) kovt& 01O X, TOTE lim f(x) <lim g(x)

X—>Xq X—>Xq

57 Av lim f(x) =—00, TOTE f(x) >0 xovT& oTO X, .

X—>Xg
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