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ΘΕΜΑ Α
Α1. Να  χαρακτηρίσετε ως σωστό ( Σ ) ή λάθος ( Λ ) κάθε μία από τις παρακάτω προτάσεις :

α. Αν 
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 μιγαδικός αριθμός τότε 
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β. Αν 
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 μιγαδικοί αριθμοί τότε ισχύει πάντα ότι 
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γ. Αν μία συνάρτηση είναι 1-1 τότε είναι και γνησίως μονότονη.

δ.  Αν μια συνάρτηση 
[image: image6.wmf]f

είναι παραγωγίσιμη σε ένα σημείο 
[image: image7.wmf]0
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του πεδίου ορισμού της τότε είναι και συνεχής στο  
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ε.  Αν οι συναρτήσεις 
[image: image9.wmf]f,g

είναι παραγωγίσιμες στο σημείο 
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του πεδίου ορισμού τους τότε και η 
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είναι παραγωγίσιμη στο σημείο 
[image: image12.wmf]0
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και ισχύει 
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Α2. Να διατυπώσετε το θεώρημα του Fermat .
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Α3. Έστω μία συνάρτηση f  ορισμένη σε ένα διάστημα Δ. Αν η f είναι συνεχής στο Δ και 
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 για κάθε εσωτερικό σημείο του Δ, τότε να αποδείξετε ότι η f είναι σταθερή σε όλο το Δ.
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ΘΕΜΑ Β
Δίνονται οι μιγαδικοί 
[image: image15.wmf]1
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Β1. Να βρείτε τους μιγαδικούς 
[image: image17.wmf]12
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Β2. Να βρείτε το μέτρο του μιγαδικού 
[image: image19.wmf]12
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Β3. Αν η εξίσωση 
[image: image20.wmf]2
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έχει ρίζα τον μιγαδικό 
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να βρείτε τις τιμές των 
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Β4. Να βρείτε πού ανήκουν οι εικόνες των μιγαδικών αριθμών z για τους οποίους ισχύει 
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ΘΕΜΑ Γ
Δίνονται οι συναρτήσεις 
[image: image25.wmf]x
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 και 
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Γ1. Να βρείτε την συνάρτηση 
[image: image27.wmf]f(x)(gh)(x)
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Γ2. Να βρείτε την εξίσωση της εφαπτομένης της 
[image: image28.wmf]f
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 στο σημείο της 
[image: image29.wmf]A(0,f(0))
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Γ3. Να δείξετε ότι η f είναι αντιστρέψιμη και να βρείτε την 
[image: image30.wmf]1
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Γ4. Να βρείτε την παράγωγο της συνάρτησης 
[image: image31.wmf]1
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ΘΕΜΑ Δ
Δίνεται η συνάρτηση 
[image: image32.wmf]2
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Δ1. Να μελετήσετε την 
[image: image34.wmf]f

ως προς τη μονοτονία.
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Δ2. Να βρείτε το σύνολο τιμών της f  και στη συνέχεια να δείξετε ότι η εξίσωση 
[image: image35.wmf]f(x)0
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 έχει μοναδική λύση. 
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Δ3. Να μελετήσετε την 
[image: image36.wmf]f

ως προς την κυρτότητα και να βρείτε τα σημεία καμπής της γραφικής παράστασης της f.
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Δ4. Να βρείτε τις ασύμπτωτες της γραφικής παράστασης της συνάρτησης 
[image: image37.wmf]f(x)

.
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Καλή σας επιτυχία
        
Ο Δ/ντης
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