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ΘΕΜΑ Α
Α1. Να  χαρακτηρίσετε ως σωστό ( Σ ) ή λάθος ( Λ ) κάθε μία από τις παρακάτω προτάσεις :

α. Το εσωτερικό γινόμενο των διανυσμάτων 
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 δίνεται από τη σχέση 
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β. Η ευθεία με εξίσωση 
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διέρχεται από την αρχή Ο των αξόνων.
γ. Ο κύκλος με κέντρο 
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 και ακτίνα 
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δ. Η εκκεντρότητα μίας υπερβολής είναι αριθμός μεγαλύτερος του 1.

ε. Μια από τις ασύμπτωτες της υπερβολής με εξίσωση 
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 είναι και η ευθεία με εξίσωση 
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Α2.α. Να δώσετε τον ορισμό της έλλειψης  με εστίες τα σημεία 
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β. Να γράψετε την εξίσωση της έλλειψης με εστίες τα σημεία 
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και σταθερό άθροισμα 2α .
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Α3. Να αποδείξετε ότι η εφαπτομένη του κύκλου 
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στο σημείο του 
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ΘΕΜΑ Β
Δίνεται η ευθεία 
[image: image16.wmf]e

με εξίσωση 
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Β1. Να βρείτε την εξίσωση της ευθείας 
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 που είναι παράλληλη στην ευθεία 
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και διέρχεται από το σημείο 
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Β2. Να βρείτε την απόσταση των παραλλήλων ευθειών 
[image: image21.wmf]e

 και 
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Β3. Να βρείτε την εξίσωση της ευθείας που είναι κάθετη στην ευθεία 
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και διέρχεται από το σημείο 
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Β4. Να δείξετε ότι η ευθεία 
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 τέμνει τον άξονα 
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στο σημείο 
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και στη συνέχεια ότι το εμβαδόν του τριγώνου 
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 τυχαίο σημείο της ευθείας 
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, είναι σταθερό και ανεξάρτητο από την επιλογή του σημείου Μ.
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ΘΕΜΑ Γ
Δίνεται η εξίσωση 
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Γ1. Να αποδείξετε ότι η παραπάνω εξίσωση παριστάνει κύκλο για κάθε 
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 του οποίου να βρείτε το κέντρο
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και την ακτίνα 
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Γ2. Αν 
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 να δείξετε ότι η ευθεία 
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 τέμνει τον κύκλο και στη συνέχεια να βρείτε τα κοινά σημεία του κύκλου και της ευθείας 
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Γ3. Να βρείτε την τιμή του 
[image: image39.wmf]l

 ώστε  η ευθεία 
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 με εξίσωση 
[image: image41.wmf]: 4x-3y=0

e

 να είναι εφαπτομένη του παραπάνω κύκλου και στη συνέχεια να βρείτε το σημείο επαφής. 
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ΘΕΜΑ Δ
Δίνεται η έλλειψη με εξίσωση 
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 της οποίας η εκκεντρότητα είναι 
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και ο μικρός άξονας έχει μήκος 8.
Δ1. Να βρείτε τα 
[image: image44.wmf],

ab


καθώς και τις εστίες 
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και Ε της έλλειψης.
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Δ2.  Να βρείτε την εξίσωση της ισοσκελούς υπερβολής που έχει τις ίδιες εστίες με την έλλειψη.
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Δ3.  Να βρείτε την εξίσωση της παραβολής που έχει κορυφή την αρχή Ο των αξόνων και εστία τη εστία Ε της έλλειψης που βρίσκεται στον θετικό ημιάξονα 
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          Μονάδες 5
Δ4. Να βρείτε τα κοινά σημεία της έλλειψης και της παραβολής καθώς και τις εφαπτόμενες των δύο καμπυλών στο κοινό τους σημείο που έχει θετικές συντεταγμένες. 
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