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ΘΕΜΑ 1ο 
 
Α.  Πότε η εξίσωση 2 2x y x y+ + Α +Β +Γ = 0  παριστάνει κύκλο; 
      Ποιο είναι το κέντρο του και ποια η ακτίνα του;                                               (5Μ)  
Β.  Αν ( )1 1,x yα =  και ( )2 2,x yβ =  είναι δύο μη μηδενικά διανύσματα του επιπέδου    

και σχηματίζουν γωνία θ , να δείξετε ότι :  
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           (10Μ) 
Γ.  Να χαρακτηρίσετε Σωστές ή Λάθος τις παρακάτω προτάσεις : 
α)  ( )// det , 1α β α β⇔ = . 

β)  Οι ευθείες 5x =  και 2y = −  είναι κάθετες. 
γ)  Η κάθετη στην εφαπτομένη μιας έλλειψης στο σημείο επαφής Μ διχοτομεί τη γω-

νία 
∧

′Ε ΜΕ , όπου ′Ε  και Ε  οι εστίες της έλλειψης. 
δ)  Ένας κύκλος λέγεται μοναδιαίος όταν έχει ακτίνα ρ =1 . 

ε)  α α α β α β↑↓ ⇔ ⋅ = ⋅                                                                                 

(10Μ) 
 
ΘΕΜΑ 2ο 
 
Δίνεται η παραβολή 2: 4C x y=  και το σημείο ( )Α 0,−1 . Να βρείτε : 
(ι)   Την εστία και τη διευθετούσα της παραβολής C  .                                           (7Μ) 
(ιι)  Την εξίσωση της εφαπτομένης της παραβολής C  η οποία διέρχεται από το ση-

μείο Α.                          (10Μ) 
(ιιι)  Την εξίσωση του κύκλου διαμέτρου ΟΑ όπου Ο η αρχή του ορθοκανονικού συ-

στήματος .                                                                                                          (9Μ) 
 
 
ΘΕΜΑ 3ο 
 
Έστω τρίγωνο με κορυφές ( ) ( ),Α 1,1 Β −1,2  και ( )Γ 3,−1 . Να βρείτε : 
α)  Την εξίσωση της διαμέσου ΒΜ.                                                                         (8Μ) 
β)  Την απόσταση της κορυφής Α από την ευθεία ΒΓ.                                           (8Μ) 
γ)  Την εξίσωση της ευθείας που είναι παράλληλη στη ΒΓ και απέχει από την αρχή 

των αξόνων Ο απόσταση ίση με 4.                                                                    (9Μ) 
 
 
 



 
ΘΕΜΑ 4ο 
Έστω a  και β  δυο μη συγγραμικά διανύσματα  με 3α β= = . Θεωρούμε τρίγωνο  

 
ΑΒΓ με 2α βΒΑ = +  και 3α βΒΓ = −  . Να αποδείξετε ότι: 

α)  2α βΑΓ = −  και 3
2

α β− −
ΑΜ = , όπου ΑΜ η διάμεσος του τριγώνου ΑΒΓ. 

          (9Μ) 

β)  Αν α β⊥  , τότε 
∧

Β = 45 .                                                        (9Μ) 
γ)  Το τρίγωνο ΑΒΓ είναι ισοσκελές.                                        (7Μ) 
 

 
 
 

ΕΥΧΟΜΑΣΤΕ  ΕΠΙΤΥΧΙΑ! 
 

 


