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Ι. Nikolay Ivanovich Lobachevsky (1792-1856)

❖ Διδάσκει γεωμετρία στο πανεπιστήμιο του Καζάν κατά τα ακαδημαϊκά έτη 1815-1816 και 1816-1817.

❖ Το 1909 οι σημειώσεις του δημοσιεύονται από τον A.V. Vasiliev

Προσωπογραφία του Nikolay Lobachevsky από τον Lev Kryukov.



1η προσπάθεια (1823)

❖ Υποβάλλει το χειρόγραφο του εγχειριδίου του ΓΕΩΜΕΤΡΙΑ στην διοίκηση του Πανεπιστημίου του

Καζάν, όπου περιέχονται 3 «αποδείξεις» του αιτήματος των παραλλήλων.

❖ Η αναφορά του ακαδημαϊκού Nicolas Fuss, προς τον ανώνυμο συγγραφέα είναι αρνητική.

❖ Δεν εκδίδεται, καθώς και ο ίδιος δεν είναι απόλυτα ικανοποιημένος από τις αποδείξεις του.

❖ Το χειρόγραφο χάνεται και ανακαλύπτεται το 1898.

❖ Εκδίδεται το 1909 με τον τίτλο Γεωμετρία και πρόλογο του Alexander Vasilievich Vasiliev.



Προσωπογραφία του Nicolas Fuss (1755). Alexander Vasilievich Vasiliev (1853-1929).



❖ Στις 12/23 Φεβρουαρίου 1826 ο Lobachevsky παρουσιάζει στα γαλλικά στη Φυσικομαθηματική Σχολή

του πανεπιστημίου του Καζάν την εργασία του Exposition succinte des principes de la géométrie avec 

une démonstration rigoureuse du théorème des parallèles (Σύντομη παρουσίαση των αρχών της

γεωμετρίας με αυστηρή απόδειξη του θεωρήματος των παραλλήλων).

❖ Το χειρόγραφο αποστέλλεται για κρίση σε 3 πανεπιστημιακούς καθηγητές, οι οποίοι δεν κατανοούν

τις ιδέες του και έτσι δεν δημοσιεύεται. Όμως, σύμφωνα με τον ίδιο τον συγγραφέα, ο πυρήνας της

μελέτης του διασώθηκε και αποτέλεσε το κύριο θέμα των επόμενων δημοσιεύσεων.

2η προσπάθεια (1826)



3η προσπάθεια (1829-1830)

Ο νεαρός καθηγητής δημοσιεύει μια σειρά από άρθρα στα ρωσικά με τίτλο Οι αρχές της Γεωμετρίας στο 

περιοδικό Ο Αγγελιοφόρος του Καζάν, όπου στην πρώτη σελίδα υπάρχει η υποσημείωση ότι:

«ο συγγραφέας βασίστηκε στο κείμενό του που διάβασε στη συνεδρία της Φυσικομαθηματικής Σχολής 

του πανεπιστημίου του Καζάν στις 12 Φεβρουαρίου 1826 με τίτλο: Exposition succinte des principes de la 

géométrie avec une demonstration rigoureuse du théorème des parallèles».



Η ανακοίνωση του Lobachevsky για τις «Αρχές της Γεωµετρίας» στο περιοδικό Αγγελιοφόρος του Καζάν, Απρίλιος 1829.

❖ Στην εισαγωγή αναφέρει πως «πιστεύοντας ότι επέλυσα τελείως ένα δύσκολο πρόβλημα το 1826 

συνέταξα τη μελέτη μου Exposition…., η οποία πουθενά δεν δημοσιεύθηκε».  

❖ Το 1898 ο Fr. Engel θα το μεταφράσει στα γερμανικά με τίτλο Ueber die Anfangsgründe der 

Geometrie.



4η προσπάθεια (1832)

❖ O Lobachevsky υποβάλλει το 1832 το έργο του Περί των Αρχών της Γεωμετρίας στην 

Αυτοκρατορική Ακαδημία Επιστημών της Αγίας Πετρούπολης. 

❖ Ο Mikhail Ostrogradsky το απορρίπτει.



Το Αυτοκρατορικό Πανεπιστήμιο του Καζάν (1832).



Η Αυτοκρατορική Ακαδημία των Επιστημών στην Αγία Πετρούπολη.



Το Εσωτερικό της Ακαδημίας των Επιστημών στην Αγία Πετρούπολη



Η αίθουσα των Συνεδριάσεων της Aυκρατορικής Aκαδημίας Επιστημών. 



Mikhail Ostrogradsky (1801-1862).



5η προσπάθεια (1835)

❖ Το 1835 ο Lobachevsky θα επεξεργασθεί ένα μέρος της εργασίας του 1832 και θα γράψει μια καινούργια μελέτη 

470 σελίδων με τίτλο Καινούργιες Αρχές της Γεωμετρίας με πλήρη Θεωρία των Παραλλήλων.

❖ Η μελέτη του αυτή θα δημοσιευθεί στο νεοσύστατο περιοδικό Επιστημονικά Χρονικά του Αυτοκρατορικού 

Πανεπιστημίου του Καζάν. Το περιοδικό αυτό ιδρύθηκε το 1834 από τον ίδιο τον Lobachevsky, προκειμένου 

αν αντικαταστήσει το περιοδικό Ο Αγγελιοφόρος του Καζάν, αποκλειστικά αφιερωμένο στις θετικές 

επιστήμες.

❖ Το 1897 ο Halsted θα μεταφράσει την εισαγωγή στα αγγλικά του New Elements of Geometry.

❖ Το 1898 ο Fr. Engel θα το μεταφράσει με τίτλο Neue Anfangsgründe der Geometrie mit einer vollständigen 

Theorie der Parallelinien.

❖ Tο 1899 θα μεταφρασθεί στα γαλλικά από τον νομικό Fr.  Mailleux Nouveaux το Principes de la Géométrie 

avec une Théorie complète des Parallèles. Mémoires de la Société Royale des Sciences de Liège 3ème série t. 2 

no 5 pp. 3-101, no 2 pp. 1-32.



Καινούργιες  αρχές της γεωμετρίας με  την πλήρη  θεωρία των παραλλήλων 
(Novye nachala geometrii s polnoi teoriei).



6η προσπάθεια (1835)

❖ Το 1835 θα δημοσιεύσει στα Επιστημονικά Χρονικά του Αυτοκρατορικού πανεπιστημίου του Καζάν 

τη μελέτη του Φανταστική Γεωμετρία (σ.σ. 3-88) την οποίαν την ίδια χρονιά αποστέλλει και στα 

γαλλικά, για να δημοσιευθεί στο περιοδικό Journal für die reine und angewandte Mathematik (1837) 

Βd. 17 ss. 295- 320.

❖ To 1868   θα μεταφρασθεί στο ιταλικά  από τον  εκδότη  του περιοδικού Giornale de Matematiche, G. 

Battaglini.



Η 1η σελίδα από τη Φανταστική Γεωµετρία του Lobachevsky
Journal für die reine und angewandte Mathematik, Bd. 17, 1837, σ. 295.



Battaglini, G. (1868). Surlagéométriei aginairede Lobatcheffsky.



7η προσπάθεια (1836)

❖ Το 1836 δημοσιεύει και πάλι στα Επιστημονικά Χρονικά του Αυτοκρατορικού Πανεπιστημίου του Καζάν

μια συμπληρωματική εργασία του με τίτλο Εφαρμογή της Φανταστικής Γεωμετρίας σε Ορισμένα 

Ολοκληρώματα.

❖ Το 1904 μεταφράζεται στα γερμανικά από τον Η. Liebmann, Anwendung der Imaginären Geometrie auf 

einige Integrale. Abhandlungen zur Geschichte der Mathematischen Wissenschaften mit Einschluss ihrer 

Anwendung Bd. 19 ss. 51-130.



8η προσπάθεια (1840)

❖ Το 1840 δημοσιεύει στο Βερολίνο τη μελέτη του στα γερμανικά Geometrische Untersuchungen zur 

Theorie der Parellelinien (Γεωμετρικές Έρευνες για τη θεωρία των παραλλήλων), η οποία λαμβάνει 

αρνητικές κριτικές .

❖ Το 1866 ο J. Houël θα το μετφράσει στα γαλλικά Etudes géométriques sur la théorie des parallèles.

Mémoires de la Société de sciences physiques et naturelles de Bordeaux t. IV pp. 83-182.

❖ To 1868 θα μεταφρασθεί στα ρωσικά  από τον Α.V. Letnikov και θα δημοσιευθεί στο  περιοδικό  της 

Μοσχοβίτικης Μαθηματικής Εταιρείας Μatematicheski Sbornik t. 3.  σς. 78-120.

❖  Το 1891 θα μεταφρασθεί στα αγγλικά από τον G.B. Halsted, Geometrical researches on the theory of 

parallels. Austin, Texas.



Geometrische Untersuchungen zur Theorie der Parallellinien.



Jules Hoüel (1823 - 1886)



Η μετάφραση στα γαλλικά από τον J. Hou ̈el (1866) Geometrical Researches on the Theory of Parallels



Η τελευταία προσπάθεια – Η  50ετηρίδα του Πανεπιστημίου του Καζάν (1855)

❖ Έναν χρόνο πριν πεθάνει  υπαγορεύει τυφλός το στερνό του πόνημα την Πανγεωμετρία στα γαλλικά και στα 

ρωσικά. 

❖ Στα ρωσικά θα δημοσιευθεί  στη Συλλογή  Μελετών οι οποίες συντάχθηκαν από τους καθηγητές του 

Πανεπιστημίου του Καζάν επ’ ευκαιρία των 50 ετών από τη ίδρυσή του τ. 1  1856  σς. 277-340.

❖ To 1858 μεταφράζεται στα γερμανικά από άγνωστο μεταφραστή. Pangeometrie oder die auf einer 

allgemeinen und strengen Theorie der Parallelen gegründeten Hauptsätze der Geometrie. Archiv für 

wissensschaftliche Kunde von Russland Bd. XVII, 1858, ss. 397-456.  

❖ Στα γαλλικά έχει τον τίτλο Pangéométrie ou précis de géométrie fondée sur une théorie générale et 

rigoureuse des parallèles. Paris, 1895, 1905.

❖ Το 1902 ο Η. Liebmann θα δημοσιεύσει μια 2η μετάφραση με σχόλια Ostwalds Klassiker  der exacten 

Wissenschaften  130   Leipzig. Για πολλές δεκαετίες η ανακάλυψή του παρέμεινε στην αφάνεια.



Η πρώτη σελίδα της µελέτης του Lobachevsky «Πανγεωµετρία».



Pangeometrie, Kazan (1856).



V.F. Kagan, N.I. Lobachevsky. Άπαντα (τ.1-4). Μόσχα-Λένινγκραντ (1946-1951).



Το μνημείο του Lobachevsky στο Πανεπιστήμιο του Καζάν.



II. Janos Bolyai (1802-1860) 

János Bolyai (1802-1860). Farkas Bolyai (1775-1856).



Appendix. Scientiam Spatii absolute veram exhibens: a veritate aut falsitate axiomatisXI Euclidei (a priori haud unquam decidenda) 

independentem. adjecta ad casum falsitatis quadrature circuli geometrica. (Προσάρτημα. Η επιστήμη του απολύτου χώρου, 

ανεξάρτητα από την αλήθεια ή το ψεύδος του 11ου αξιώματος του Ευκλείδη (το οποίο ποτέ από πριν δεν αποφασίζεται) 

ακολουθεί ο γεωμετρικός τετραγωνισμός του κύκλου, στην περίπτωση αναληθείας του αξιώματος.

Bolyai, Appendix (1832). Η πραγματεία του F. Bolyai, 
Δοκίµιο για τα Στοιχεία των Μαθηµατικών για τους σπουδάζοντες νέους.



❖ To  1867 μεταφράζεται από τον J. Houël, La science absolue de l’espace indépendante de la vérité ou de la 

fausseté de l’ axiome XI précédé d’une notice sur la vie et les travaux de W. et J. Bolyai par M. Fr. Schmidt. 

Mémoires de la Société des sciences physiques et naturelles de Bordeaux t.V 1867 pp. 189-248, Paris 1868.

❖ To 1868 μεταφράζεται στα ιταλικά από τον G. Battaglini, Sulla scienza dello spazio assolutamente vera, ed 

independendente dalla verità o dalla falsità dell’ assioma XI di Euclide( giammai da potersi decidere a priori) 

Giornale di Matematiche t. 6. 1868 pp .97-115.

❖ Στα γερμανικά μεταφράζεται το 1913 από τον Stäckel W. Bolyai and J. Bolyai, Geometrische 

Untersuchungen zwei Teile Leipzig Berlin 1913. 



Η μετάφραση από τους Stackel και Engel.



IIΙ. Οι απόηχοι στην Ελλάδα

Βασίλειος Λάκων (1830-1900).



Ο πρυτανικός λόγος του Βασιλείου Λάκωνος (1881), Περί των Αρχών της 

Γεωμετρίας. Αναφορά στον Lobachevsky που την «ονομάζει φανταστική, 

ο Gauss μη ευκλείδεια και ο Bolyai απόλυτον».

«Αντί του καλουμένου αιτήματος του Ευκλείδου, σχετικού με την θεωρίαν

των παραλλήλων, γίνεται χρήσις άλλων αρχών».



1893:  Η έκδοση στο Βερολίνο του βιβλίου του Αθανασίου Γ. Καραγιαννίδη 

Die Nicht euklidische Geometrie vom Alterhum bis zum Gegewart. Eine

histotrish-kritische Studie (Η μη ευκλείδεια γεωμετρία από την αρχαιότητα 

μέχρι σήμερα. Μια ιστορικο-κριτική μελέτη).

1894: Υφηγεσία Α. Καραγιαννίδη  και αντίδραση του Β. Λάκωνος.  

Διδασκαλία της μη ευκλείδειας γεωμετρίας από τον Λἀκωνα δυο φορές την 

εβδομάδα, Στοιχεία της «ού κατἘυκλείδην Γεωμετρίας» κατά τα ακαδημαϊκά 

έτη 1895 -96 και 1896-97. 

1889-1890: ο F. Klein διδάσκει στο πανεπιστήμιο της Göttingen μη 

ευκλείδεια γεωμετρία και το 1893 ο Alfred North Whitehead στο 

πανεπιστήμιο του Cambridge.



Κυπάρισσος Στέφανος (1857-1917)



Πρυτανικός λόγος Κ. Στεφάνου (1909) «Περί της εξελίξεως και σημασίας 
των θετικών επιστημών», αναφορά στις μη ευκλείδειες γεωμετρίες 

«ούτω προέκυψαν δια των εργασιών των Lobatcschewsky, Bolyai, Riemann
και άλλων, νέα γεωμετρικά συστήματα, τελείως αρμονικά καθ’αυτά, 

διαφόρους μη ευκλειδείας γεωμετρίας».



Ευχαριστώ για την προσοχή σας!
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