AplBpot kat AkoAouBiec AplBuwv ota Mabnuotika:
ALETILOTNUOVIKA TIPOCEYYLON

ALETILOTNOVLIKO Emipopdwtiko 2uumooto 1 ABryvac

1100 sxaOetar 0 7y

Oavaong 2. 2100EAG
n 20pBovlog Tadaywywrod Ivatitovtou



[ToLog elval o ayamnnuevog oac apLlOuog;

F k
Y 27 €2

3 a'ﬁ‘ S . SHEITLENLS
*OT, % 7 3 h HAK:%MBERJAN
* 0 aplBpoc tou Euler (e); e A 13—X

3

4
* 1 TETPAYWVLIKNA pila Tou 2; %._: 3
07, 34 2
e 013; g "
+ 0 1729; %



[VWOTEC KOl yvwoTeC akoAouBiec aplBuwy

* OLtpwTtoL apBpot (2, 3,5,7,11...),

* OL duvapelwctou 2 (2, 4, 8, 16, 32 ...)

* H akoAoubBia Fibonacci (1,1, 2, 3,5, 8, 13 ...)
*1,1,2,4,9, 20, 48, 115,...




MapaAafr BaBuoAoylac tetpapnvou
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MpoPAnua 50 amo tov marvpo Ahmes (1650 T.X)

‘,sm n N ® fl"NGCENT EGYPHAN
—~ FROM THE AHMES PAPYRUS

To mpOBAnuO. TIpOyHOTEVETOL
TOV UTIOAOYLOMO Tou gufadou
£VOC KUKALKOU aypoU
SlapETpou O

E= (8/96)%
[Mou tooduvapel pe = 3,16
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Apxwunodouc KukAouv Metpnolc

O AOyoC evOc KUKAOU
NPOC TO TETPAYWVO TTIOU
£XEL TTAELPA TN OLAUETPO
elval tdLoc pe to Adyo
tou 11 npoc to 14.
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Apxundouc KukAou Metpnolic

H mepipetpoc KaBe KUKAOU €lval HLKPOTEPN ATTO TO
TPUTAAOLO Kal eva EBOOUO TNG SLOUETPOU KOl ,
LEYOAUTEPT Ao TO TPUTAAOLO Kal 6eka eBdopnkootd
TPWTO OLUTAC.

10 TTEPLUETPO 1
3 — ¢ ZEPIHETPOS 3=
71 OLAUETPOC 7

N xpnotpomowwvtag dekadika Pnoia 3,14084... < <
3,14285...
Kot poc e€nyel mwc to EKOVE

X
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H nebodoc tnc e€avtAnonc

[Upw oto 250 m.X., o ApxluNONC €MLVONOE TOV TIPWTO TPOTIO yLa va
QTOKTNOEL TOo T o€ omoladnmnote emBuuntn akpifela, edpappoloviog
N pEBodo tne eéavtAnonc mou erwvonoe o Eudofoc €vav alwva
vwpitepa. O Apxtundnc ouveldntomoinoce OTL Ol TEPLUETPOL TWV
KOVOVLKWV TIOAUYWVWV TIou egyypadovtol Kol Teplypadovial oToV
KUKAO O6lvouv Ta avw Kol KAtw opla yia to 1t. O00 TEPLOCOTEPEC
NMAEUPEC €YouVv TA TOAUyYwva, TOOO TILO KOVIQ Tipooeyyilouv TovV
KUKAO—«e€avtAwvtac» To dlaotnua METAEL TOU KUKAOU KOl TOU
MoAUYwWVoU, €€ OU KalL TO OVOUQL



KUkAOC pe dLapetpo 1




BeATlwon TwV QIOTEAECUATWV

Moo ta emopeva 1800 ypovia, BeATlwbdnkav TtTa AMOTEAECHOTO TOU Tt
XPNOLUOTIOLWVTOC TTOAU peyaAUTEPOUC aplOpouc MAsUpwWV.

* O MtoAepaioc o KAavdlocg (91- 161 p.X.). Ba uTTOAOYLOEL TNV TLUN TOU TT OE
3,1417.

e O Kweloc pabnupatikoc Liu Hui, Bpnke m= 3,1416 0O KOVOVLIKO
EVVEYPOUMEVO 192ywvo

* O aotpovouoc Tsu Ch’ung Chih (430-501 WX ) npocsvvtce TO T LLE TOL OpLaL
3,1415926 < 1 < 3,1415927 XpnOLLOTIOLWVTOC EYYEYPOUUEVA TTOAUYWVA UE
24.576 MAEUPEC,

* O Francois Viéte (1540 — 1603 p.X.) umoAoywoe tov 1t pHE akpifela 9
SdeKAOLKWV



H ertivonon tou Atadopikol AoyLopov
o0NyNOoE O€ Lo HeyaAn Alota anelpwv
OELPWV YLOL TOV UTTOAOYLOMO TOU Tt.

* O James Gregory (1638-1675) poc €dwoe TNV MPWTN ATELPN OELPA
nov BpEBnNKe MOTE yLaL TO TT.

n=4(1-1/3 +1/5—1/7 +...)

* O De Lagny mou umoAoyioe 117 dekadika ynoia tou 1 avepepe OTtL
yta tov utoAoywopo 100 Sekadikwv  Yndlwv amattovvrav
neploootepol ano 10750 opol TnNC CELPAC.

* O Leonhard Euler (1707-1783 u. X.) otnv mpoomnabslwd tou va
UTtOAOYLOEL TO aBpolopa TG OELPAC TWV AVIIOTPOPWV TETPAYWVWV
Bpnke OtTL

2 /6 = 1/(172) + 1/(272)+1/( 372) +---.



YrtoAoylopoc tou 1t e H/Y

H mpwtn amomnelpa UTTOAOYLOOU TOU Tt LLE NAEKTPOVIKO UTTOAOYLOTH €EVYLVE TO 2EMTEUPPLO
tou 1949 pe tov ENIAC. kot untodoyiotnkav 2.037 yndia touv  oe 70 wpeg, XpOvVoC Tou
yla to onuepwva dedopeva eival dlaitepa peyaAoc. o tov UTTOAOYLOLLO O UTTOAOYLOTAC

Ooco auéavetal n tayxvtnta twv H/Y kot PeAtiwvetol n toxutnta oUYKALONG TwV
aAyoplBuwv --2& kAOe BrAua vroAoylopwv dutAacialetol o aplbuocg twv  Pndlwv tou n—
TO00 aUéaveTal KoL o aplOuog twv Pndiwv tou 1

H yvwaon oMo kal eplocotepwv Pndiwv Tou T, av Kol paivetol avouola, Bplokel ApKETEC
epapuoyEC, Omwce yla mapadeypa to ot dokipalel g duvatotnteg kabBe kalvoupylou
UTtOAOYLOTH).

2Auepa EABetol epeuvntec utmoAoyloav €vav VEO aplBuo-pekop Pndiwv ToUu T PE TN
BonbBela evoc UTIEPUTTIOAOYLOTA TIOU EKOVE UTIOAOYLOUOUC i 108 LLEPEC KAl EVVED WPEC,
Bpnkav 62,8 tploskatoppUpla Pnoia, Evavit nepimouv 50 TPLOEKATOUMUPLWY TTOU ATAV TO
IPONYOU EVO PEKOP Tou 2020 Kall TO OTtOLo £LXE TTAPEL UTIEPTPUTAAGCLO XPOVO yLa va BpeBed.
AvopEvouv va purouv oto BiBAlo MNkwvec.



MEOOAO2 MONTE KAPAO

* AC TOPOUE EVOL TETPAYWVO TIAEUPAC O .
Tote autod Ba €xeL epPado a?

* O gyyeYPALUEVOC KUKAOC

I I a 14
Ba exeL axtiva — kaLepfadd ma®/4




MEOOAO2 MONTE KAPAO

e EmAeyovTog Tuyoila onueia oto TETpAYwWVOo, N Bavotnta va Bpebel
£VOL ONMUELO EVTOC TOU KUKAOU €lval to tnAiko tou gpupfadou tou
KUKAOU TtpocC To eUPado tou tetpaywvou dnAadn m/4.

e Av Aoutov dnuoupynooupe N Tuxaila onUeELla HECO OTO TETPAYWVO
kol M armo avtd Bpiokovtol otov KUKAO tote i/4=M/N AnAadn :

AplOuog onueRwv otov KUKAO

T
° ——
4  AplBuogc onuXiwv oto TETPDPYwVvo
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Aokiuec 193000
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TLaplOuoc etva o m;

* Ot elval appnTocC

To 1767 o EABetoc paBnuatikoc Johann H. Lambert (1728-1777)
aredelée otL o 1 elval appntoc aplBuog, dnAadn bev eivatl mnAiko
OKEPOLWV,

* O 1t elval utepBaTIKOC

To 1882 o leppavoc pabnuatikoc Ferdinand von Lindemann (1852-
1939) amnedelée OtL 0 T elval uTtepBatikog aplBuog, SnAadn avnkeL otnv
KAQOn Twv amnepwv oplOpwv mouv 6ev pmopouv va €ivol AUOELG
TMTOAUWVU UKWV €ELOWOCEWV LE CUVTEAEOTEC pNTOUC.



O TETPOAYWVLIOUOC TOU KUKAOU

To mpoBAnua SlatumwveToLl WE €ENC:

No KOTOLOKEVQOTEL EVA TETPAYWVO 00 LLE TO EUBAOO EVOC KUKAOU
dedopEVNC aKTivag

ME Tov OpO «KATOOKEUN» EVVOOULLE Va IEPLYPAPEL pLa Stadkaoia
TTOU XPNOLUOTIOLEL QTIOKAELOTIKAL TOL YEWMETPLKA  Opyava

adtofabunto kavova kot dtaBntn kat to mpoPAnua AUvetal PE
TOMEC eUOELWV KAl KUKAWV.



CIASSICAC &

K

CO

NSTRUCTLE PROBL.B!
“SQUAREING THE CIRCLE,
5




H urtepBatikOTNTA TOU TT KOL O TETPAYWVLIOLOC
TOU KUKAOU

To mMPOPBANUO TOU TETPOYWVIOHOU TOU KUKAOU  avTLOTAONKE OTLC
npoonaBelec emiAvonc ya mavw oo duo xhtadec xpovia. H Abon tou
BpeBnke to 1882 kot Hev mpoeku e amo tn NewpeTpla -OnMwe lowc Ba
neplpevay oL meploocotepol—aAAa amo tnv aAyePfpa. Kat touto SLoTL oL
QAVEBPLOTEC , OTO TEPACHA TWV CLLWVWV ELXOV LEAETNOEL AEMTOUEPWC
TouC apBpouc kot AUBnke to 1882 otav o Depviwvavt Alvtepov
anedelle OtL 0 T elval umepPatikoc. Kat we umepBatikoc dev eival
KOTOLOKEVAOLMOC. Kol 0 TETPAYWVIOUOC Tou KUKAOU OUVOEETAL ApETO
LE TOV T, YLOTL QUTH N KOTOOKEUN TIEPVAEL HECA QIO TNV KOATOOKEUN
TUNMOTOC UNKOUG TT.



Ferdinand von Lindemann
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“squaring the Circle”
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[Mou kaBetaL o T;

* TouC aplOpoUC TOUC TTAPLOTAVOUUE E ONUEL TtAVW OE Lot evBelia.
ALOOULE ETOL OVTOTNTA OE QVTLKELMEVA TTOU SEV Elval arta.

* O 1T WC UTIEPPATIKOC Elval UN KATAOKEVAOLMOC KOl WC €K TOUTOU O€&V
urnopel va mpoodloplotel n Beon tou MAVW oOtn €uBeia TwV

TPAYLLOTIKWY ap U@V , OTWC YLa Ttopddetypa o v2



Avamnapdaotacn tou V2




H ortoudalotnta Twyv avamnapaoTaoEwY

e Ta poBnuatika avitkeipeva (apbuol, cuvaptnoelg, Stavoopata, KAT)
, 0 avtiBeon pe Pawvopeva tnc Aotpovouiacg, tng Duolkng, TNg
Xnuetag, tnc BloAoyiag, kAm., 6ev eival OTE MPOOPACLUA HECW TWV
aobnoswv n Twv opyavwyv (ULKPOOKOTILO, TNAECKOTILA, OLATAEELC
LETPNOEWV )

* KaBe avamapaoctaon npoodepeL Kal pia SlapopeTikn npooBaon oto
LOONUOTLKO OVTLKELMEVO

e f(x)=x?-2x-3 f(x)= (x+1)(x-3) f(x)= (x-1) 2-4



MaBnuatikn okeYn

H lkavotnta. Tou  podntn uetafoonc amo €va ouvotnua
avarmapaotToonc o€ eva AAAO €ival TTOAU cuxva To KPLolno KatwdAL yLa
TNV tpoodo otn nabnon kat tnv ekdNAwaon TNS HoBnuatikng okeyPnc.
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AYO MNMAPAAEITMATA

* Noo AuBein e§iowon | x-2| + | x-6| =4

PPPPPPPPLLLLLLPPPPPPP

* Evac opwoc tevig €xelt 1400 atopa. OEAouv va KAVOUV Eva
MPWTAOANUA HETOED TwV LEAWV TOU yLa va ByaAlouv tov pwTtabAntn.
O kaBe yopevoc dpevyel amo to nawxvidl. NMooca mayvidia Ba yivouv
yLa va ByetL o mpwtaBAnTnC;
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[TOALTLOTLKN ETILOPON TOU Tt

* H SnNUOTIKOTNTO TOU TT TOV EXEL LETATPEWEL, TIEPA ATIO TOV
ETILOTNOVIKO KOO0, O€ ELKOVLOLO TNC TTOTt KOUATOUPOALC.

* O T €XEL YIVEL QVTIKELHEVO TOAAWV VTOKLMOVIEP Kol
BBALlwv. O naykoouiov enunc aotpovouoc KapA Zaykav
OKEPTNKE 01O pUBLotopnua tou «Emadn» tou 1985 otL
EVOL LAVUHOL ATtO0 Tov ONUIOUPYO TOU ZUMMOVTOC E£lval
evowpatwpevo otov 1.To BpAlo avadepetal otnv

avalntnon &wynwng vonupoouvngc.




[TOALTLOTLIKN ETILPPON TOU Tt

e Ate€ayovtal Olaywviopol yua va
kaBoplotel TmoOloC  UTOpPeEL  va
amnayyeilel ta meploootepa Pnoia
Tou 1. T'vwoTto w¢ TidpLhodoyia, TO
TTOLYKOOULO PEKOP KATEXEL 0 Thomas
W. Ferguson, o omoiloC amnyyel\e
tov Tt hE 3.142.958 dekadika Ynodia
1o 2006.
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* O 1t epdaviotnke oto €MELOOOLO TOU
Star Trek tou 1967 "The Wolf in the
Fold", omou o kuploc Spock otapata
VAV doAodoviko UTTOAOYLOTH)
Sdlvovtadc tou evioAn va umoAoyioel
10 TeAevtaio Pnoio ya TtV TIUNA TOU
m- M advvatn epyacia  mou
KATEOTPEYE TOV UTIOAOYLOTH,.



[1ote yiwoptaleL o T

*H moykoopla nUEPOL TOU T
yloptaletat kabe xpovo otic 14
Moaptiov,

e O E0PTAOUOC TNC NUEPOC TOU TT
KaBLepwBnke To 1988 amod tov

|Hﬂﬂ
Carry Shaw. ,‘,,/n |

. ll\lu‘nmmu.l.“‘_




20 evyapLotw!

5/ EHl 8

Oavaong 2. 2100EAG

n 20pBovlog Tadaywywrod Ivatitovtou




	Διαφάνεια 1: Αριθμοί και Ακολουθίες Αριθμών στα Μαθηματικά:   Διεπιστημονική προσέγγιση  Διεπιστημονικό Επιμορφωτικό Συμπόσιο  Γ'  Αθήνας
	Διαφάνεια 2: Ποιος είναι ο αγαπημένος σας αριθμός; 
	Διαφάνεια 3: Γνωστές και άγνωστες ακολουθίες αριθμών 
	Διαφάνεια 4: Παραλαβή βαθμολογίας τετράμηνου 
	Διαφάνεια 5: Ορισμός του π
	Διαφάνεια 6:  Πρόβλημα 50 από τον πάπυρο    Ahmes  (1650 π.χ)
	Διαφάνεια 7: Αρχιμήδους  Κύκλου Μέτρησις 
	Διαφάνεια 8: Αρχιμήδους Κύκλου Μέτρησις 
	Διαφάνεια 9: Η μέθοδος της εξάντλησης
	Διαφάνεια 10: Κύκλος με διάμετρο 1
	Διαφάνεια 11: Βελτίωση των αποτελεσμάτων  
	Διαφάνεια 12: Η επινόηση του Διαφορικού λογισμού οδήγησε σε μια μεγάλη  λίστα άπειρων σειρών για τον υπολογισμό του π. 
	Διαφάνεια 13: Υπολογισμός του π  με Η/Υ
	Διαφάνεια 14: ΜΕΘΟΔΟΣ ΜΟΝΤΕ ΚΑΡΛΟ 
	Διαφάνεια 15: ΜΕΘΟΔΟΣ ΜΟΝΤΕ ΚΑΡΛΟ 
	Διαφάνεια 16: Δοκιμές 2600
	Διαφάνεια 17: Δοκιμές 25700
	Διαφάνεια 18: Δοκιμές 193000
	Διαφάνεια 19: Τι αριθμός είναι ο π;
	Διαφάνεια 20: Ο τετραγωνισμός του κύκλου
	Διαφάνεια 21
	Διαφάνεια 22: Η υπερβατικότητα του π και ο τετραγωνισμός του κύκλου
	Διαφάνεια 23
	Διαφάνεια 24: Πού κάθεται ο π;
	Διαφάνεια 25: Αναπαράσταση του square root of 2
	Διαφάνεια 26: Η σπουδαιότητα των αναπαραστάσεων
	Διαφάνεια 27: Μαθηματική σκέψη
	Διαφάνεια 28:  ΔΥΟ ΠΑΡΑΔΕΙΓΜΑΤΑ
	Διαφάνεια 29
	Διαφάνεια 30: Πολιτιστική επιρροή του π
	Διαφάνεια 31: Πολιτιστική επιρροή του π
	Διαφάνεια 32: Πολιτιστική επιρροή του π  🚀🔢
	Διαφάνεια 33: Πότε  γιορτάζει ο π;  🎉🎉🎉🎉🎉🎉🎉
	Διαφάνεια 34: Σας ευχαριστώ!

