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Στο Σχ. 2 να φέρετε την διακεντρική ευθεία  ΚΣΟΛ και να  υπολογίσετε πάλι το γινόμενο ΣΑΣΒ 

 
 
 

Δύναμη του σημείου Σ ως προς τον κύκλο (Ο,R) και το   συμβολίζουμε ( , )O R

  ορίζουμε την ποσότητα ΣΟ2 - R2  

 
    
 
 
 
Έτσι στο σχήμα 3 ισχύουν οι ισότητες: 
 
 
ενώ στο σχήμα 2 ισχύουν οι ισότητες: 
 
 
Δραστηριότητες 
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Αν οι χορδές ΑΒ , ΓΔ (ή οι προεκτάσεις τους) τέμνονται στο σημείο Σ, τότε :  

το τετράπλευρο ΑΒΔΓ είναι …………………………………………………, (Σχ.1) 

οπότε 1 .....


  και 1 .....


   

Έτσι , τα τρίγωνα ΣΑΓ , ΣΒΔ είναι ………… 

Άρα  ..........................   

. 
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Αν τώρα το ΣΕ είναι εφαπτόμενο τμήμα του κύκλου και ΣΑΒ 

είναι  τυχαία τέμνουσα,(Σχ.3)  ενώ ΣΓΟΔ είναι η διακεντρική 

ευθεία, τότε από τα προηγούμενα προκύπτει : 

ΣΑΣΒ=……  …… =(ΣΟ - ……)(ΣΟ + ……) 

=                    =                     = 

 

Να γράψετε όλες τις ισότητες που ισχύουν  στο διπλανό σχήμα. 

Αν οι τεμνόμενοι κύκλοι είναι άνισοι, τότε  τα εφαπτόμενα  τμήματα ΜΓ , ΜΔ 
είναι ίσα ;   Εξηγείστε. 
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2.  



 
 
 
3. Ποια είναι η ελάχιστη τιμή της δύναμης ενός σημείου Σ ως προς έναν κύκλο (O,R); Υπάρχει μέγιστη τιμή; 
 
 
4. Έστω χορδή ΑΒ ενός κύκλου (O, R=5) και σημείο Σ αυτής ώστε  ΣΑ = 2ΣΒ ενώ ΣΟ=3. Να βρεθεί το μήκος της 
χορδής ΑΒ. 
 
 
 
5.Με πλευρά την χορδή ΑΒ=α ενός κύκλου (O,R) κατασκευάζουμε  τετράγωνο 
ΑΒΓΔ που η πλευρά του ΒΓ δεν έχει σημείο εσωτερικό  του κύκλου. Αν το 
εφαπτόμενο τμήμα ΓΕ του κύκλου είναι ΓΕ=2α ,  να βρείτε το R (συναρτήσει του α) 
 
(Υπόδειξη: προεκτείνουμε την ΓΒ και έστω Ζ το σημείο τομής με τον κύκλο. Τι είναι τώρα η ΑΖ ; 
Με τι ισούται το  ΓΕ 2 ;) 

 
 
 
 
 
 
 
 

 
6.  Έστω ΑΒ διάμετρος κύκλου (O,R) και Γ , Δ τα μέσα των ΟΑ,ΟΒ  
αντίστοιχα. Αν Μ τυχαίο σημείο του κύκλου και οι ευθείες  ΜΓ , ΜΔ  
επανατέμνουν τον κύκλο στα σημεία Κ , Λ αντίστοιχα,  να αποδείξετε 

ότι :
10

3

 
 

 
  

 
(Υπόδειξη: πολλαπλασιάστε τους όρους του κάθε κλάσματος με τους αριθμητές 
αυτών. Έτσι, τα κλάσματα θα καταστούν ομώνυμα. Γιατί;) 

 
 
 
 
 

 
 
7. Η εφαπτομένη στον περιγεγραμμένο κύκλο τριγώνου  ΑΒΓ  στο σημείο Γ 

τέμνει την ΑΒ  στο σημείο Ρ.  Η διχοτόμος της γωνίας 


  τέμνει τις  ΑΓ , 

ΒΓ στα σημεία Σ , Η   αντίστοιχα.  Αποδείξτε ότι  ΓΗ2  = ΑΣ  ΒΗ 

                                                                             (Μαθηματικός Διαγωνισμός, Ουγγαρία 1988) 

 
[Υπόδειξη: Είναι ΓΣ = ΓΗ (γιατί;) . Θεώρημα διχοτόμου, δύναμη του σημείου Ρ ως προς τον 
κύκλο] 
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