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2ο ΓΕΛ  ΚΑΡΔΙΣ΢Α΢                                                    ΜΑΘΗΜΑΣΙΚΑ  ΣΕΧΝΟΛΟΓΙΚΗ΢  ΚΑΣΕΤΘΤΝ΢Η΢  Γ΄ ΛΤΚΕΙΟΤ   

                         ΠΑΡΑΝΟΗ΢ΕΙ΢ ΜΑΘΗΣΩΝ ΢ΧΕΣΙΚΑ ΜΕ ΣΗΝ ΕΝΝΟΙΑ ΣΟΤ ΟΡΙΟΤ  ΢ΤΝΑΡΣΗ΢Η΢ 

Παρανόηση 1η  

Για να ζχει μια ςυνάρτθςθ όριο ςτο  x0  πρζπει θ ςυνάρτθςθ να ορίηεται ςτο x0  

Σο αν ορίηεται ι όχι θ ςυνάρτθςθ ςτο  x0  δεν παίηει κανζνα ρόλο ςτθ μελζτθ των ορίων. ΢θμαντικι είναι μόνο θ 

ςυμπεριφορά τθσ  f  ςε ςφνολα τθσ μορφισ       0 0 0 0 0, , ,U x a x a x x x a      ι   0 0,x a x  ι   0 0,x x a

δθλαδι θ ςυνάρτθςθ να ορίηεται όςο κοντά κζλουμε ςτο x0 . 

Ζτςι , δεν ζχει νόθμα θ αναηιτθςθ του ορίου μιασ ςυνάρτθςθσ ςε ζνα  μεμονωμένο ςθμείο του πεδίου οριςμοφ τθσ. 

(Ζνα ςθμείο  x0  ενόσ ςυνόλου  X λζγεται μεμονωμζνο όταν υπάρχει διάςτθμα  τθσ μορφισ  Δ = (x0 – δ , x0 + δ) τζτοιο 

ώςτε  Δ  Χ =,x0}). Πρζπει δθλαδι  το  x0 να είναι  σημείο  συσσώρευσης  του πεδίου οριςμοφ Α τθσ  f  και αυτό 

ςθμαίνει ότι  σε κάθε  διάςτθμα τθσ μορφισ  Δ = (x0 – δ , x0 + δ) να υπάρχουν ςτοιχεία του Α. 

Ζτςι,   δεν ζχει νόθμα το ςφμβολο    
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Παρανόηση  2η  

Αν είναι   
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  , τότε θ  f  παίρνει τθν τιμι   l   για    τιμζσ  του   x   κοντά ςτο  x0 .  Παράδειγμα : 
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 , αλλά  προφανώσ  f(x) > 0   για  κάκε   x  R . 

Παρανόηση  3η  

Η  φπαρξθ του ορίου  ςτο  x0   ςυνεπάγεται  μονοτονία  τθσ  f  ςε διάςτθμα γφρω από το x0 , ι   τοπικι μονοτονία , 

δθλαδι μονοτονία ςε ζνα διάςτθμα αριςτερά του 0x  και  ςε ζνα διάςτθμα δεξιά του 0x .   Παράδειγμα  για τθν  
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  αλλά  θ  f  δεν είναι μονότονθ ςε κανζνα διάςτθμα γφρω 

από το  μθδζν , αφοφ      κεωρώντασ  τισ ακολουκίεσ 
1 1

,
32 2

2 2

v vx y
v v  

 
 

 , 
1

2
vw

v
 > xv > yv  που 

τείνουν ςτο μθδζν,  παρατθροφμε ότι  g(xν) = xν>0 ,  g(yν) =  - yν <0 ,  g(wv) = 0 < g(xv)   και    g(xv) > g(yv)  δθλαδι θ   g  

ζχει όριο ςτο μθδζν χωρίσ να είναι μονότονθ ςε κανζνα διάςτθμα γφρω από το μθδζν.  (Επίςθσ παρατθροφμε ότι για  

αρκετά μεγάλα   ν  δεν υπάρχει  διάςτθμα  (-δ , δ)  ςτο οποίο θ  g(x)  να διατθρεί ςτακερό πρόςθμο.) 
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Παρανόηση  4η  

Αν  ΔΕΝ  υπάρχει το όριο τθσ  f(x)   όταν  το  x  τείνει   ςτο   x0 ,  τότε  αναγκαςτικά είναι  
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δθλαδι τότε τα πλευρικά  όρια υπάρχουν , αλλά απλώσ είναι διαφορετικά μεταξφ τουσ.   Για παράδειγμα , θ 
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 (γραφικι πλθροφορία) και για τισ ακολουκίεσ  
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  με  , 0v vx y    όταν   ν  +  , είναι       0 0 , 1 1v vf x f y     . 

 

Παρανόηση  5η  

Η  φπαρξθ του ορίου  ςτο  x0   ςυνεπάγεται  φπαρξθ τοπικών ακροτάτων  τθσ  f  ςε διάςτθμα γφρω από το x0 , ι   

ακρότατα   ςε ζνα διάςτθμα  μόνο αριςτερά του 0x  ι    ςε ζνα διάςτθμα  μόνο δεξιά του 

0x . ΢το διπλανό  ςχιμα θ f ζχει  όριο  ςτο  x0  τον αρικμό  l , αλλά δεν  παρουςιάηει τοπικό  

ακρότατο  ςτο  x0  ι κάπου αλλοφ για  τα   x  που ανικουν  ςε διάςτθμα  τθσ μορφισ  

     0 0 0 0 0, , ,U x a x a x x x a    ι   0 0,x a x  ι   0 0,x x a .  
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  είναι   0, 0, 0, 0v v v vx y x y   

2 2, ( ) 0, ( ) 0v v v vf x x f y y     , δθλαδι οςοδιποτε κοντά ςτο μθδζν  *ςε οποιοδιποτε διάςτθμα τθσ 

μορφισ  (0 , ε) +  ζχουμε  και κετικζσ και αρνθτικζσ τιμζσ , άρα ΔΕΝ  ζχουμε ακρότατο ςτο μθδζν.   
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