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     2ο Γενικό Λύκειο Καρδίτσας                                                                                     Μαθηματικά Γενικής Παιδείας Γ΄ Λυκείου  

Η  ΕΝΝΟΙΑ  ΤΗΣ  ΠΑΡΑΓΩΓΟΥ 

 

     Πρόβλημα 1 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

Όπως  γνωρίζουμε  ο συντελεστής διεύθυνσης  της (μεταβλητής) ευθείας  ΑΜ  είναι 
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Όταν  το σημείο  Μ  πλησιάζει (τείνει) προς το σημείο Α ,  το  h            ….  ,        η   (γωνία θ)            ….  ,   

 

 και η  ΑΜ  τείνει να πάρει την  οριακή θέση της ευθείας  ……… 

 

Έτσι ο συντελεστής διεύθυνσης της  ΑΜ  θα τείνει προς τον συντελεστή διεύθυνσης   της ευθείας  …..   

   

δηλαδή  λΑΜ             ……… 

 

Επομένως   
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Η ευθεία (ε) θα λέγεται ……………………………. της γραφικής παράστασης της  f στο  Α . 

Τι παριστάνει για τον άνθρωπο που κατεβαίνει το βουνό , το πηλίκο  ;
ΡΜ

ΑΡ
 

…………………………………………………………………………………………………………………………………….. 

Τι θα παριστάνει το προηγούμενο πηλίκο αν 0 ;h→  

…………………………………………………………………………………………………………………………………….. 

 

Πρόβλημα 2 

Ένα κινητό εκτελεί  ευθύγραμμη ομαλή κίνηση  και  έστω ότι τη χρονική στιγμή  t  η θέση του  εκφράζεται 

από τη συνάρτηση  S(t) . 

 

 

 

H  μέση ταχύτητα του κινητού  στο χρονικό διάστημα  ΑΒ  είναι  

AB
U
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οπότε  η  στιγμιαία ταχύτητα  στο  t0  θα  είναι   ………………………………………………….. 

 

 

Η  γραφική  παράσταση  της 

συνάρτησης  f  παριστάνει το 

ομοίωμα της επιφάνειας ενός βουνού 

και το κινητό σημείο Μ 

έναν άνθρωπο που κατεβαίνει 

προς το σταθερό  σημείο Α. 
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Και στα δύο προβλήματα  εμφανίζεται ένα όριο  της μορφής 
0 0

0

( ) ( )
lim
h

f x h f x

h→

+ −
 ,    όπου  x0  ένας  

σταθερός  αριθμός. 

 

Αν το παραπάνω όριο υπάρχει και είναι πραγματικός αριθμός , τότε λέμε ότι η    συνάρτηση  f  είναι  

παραγωγίσιμη στο  χ0  και το  όριο αυτό  λέγεται  παράγωγος   της  f  στο  χ0  . (συμβολικά  0( )f x′ ) 

 

Έτσι , η παράγωγος μιας συνάρτησης είναι η μεταβολή της εξαρτημένης  μεταβλητής μιας συνάρτησης 

μετρούμενης  με  μονάδα μέτρησης τη μεταβολή   της   ανεξάρτητης μεταβλητής. 

 

 

Συμπερασματικά έχουμε : 
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′ = = = = (ρυθμός μεταβολής του f(x) ως προς x  όταν  x = x0 ) 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

  Δραστηριότητες 

1.  Δίνεται η συνάρτηση f με f (x) = 
3

x 2

,  x ∈ R. Να βρείτε:  

α) το συντελεστή διεύθυνσης της εφαπτομένης της καμπύλης της συνάρτησης f, στο σημείο με x = 3 

β)  την εξίσωση της παραπάνω εφαπτομένης 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

2. Η θέση ενός κινητού που κινείται ευθύγραμμα, δίνεται συναρτήσει του χρόνου από τον τύπο  S (t) = 2t + t
2
,         

όπου  το t    μετριέται σε sec  και το   S   σε μέτρα.  Να βρείτε:  

α) τη μέση ταχύτητα του κινητού στο χρονικό διάστημα [0, 4] sec 

β) τη στιγμιαία ταχύτητα του κινητού, όταν t = 1 sec (1 sec μετά την εκκίνησή του).  
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Γνωρίζουμε ότι η  ευθεία (ε) έχει εξίσωση 

ψ = λ⋅χ + β  όπου  λ  είναι  ο ……………………………………………….. της  

(ε)  και  είδαμε ότι        λ = ……………… 

Εύρεση του β  

Αφού το σημείο  Α  ανήκει στη γραφική παράσταση της  f  , οι 

συντεταγμένες  του  Α  θα επαληθεύουν  την εξίσωση της (ε) . 

 

Δηλαδή θα ισχύει …………………………………….. 


