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Ιδιόηηηες 

(1) Σα  κέζα  P , Q , R   ησλ  δηαγσλίσλ  θαη  ηεο  πιεπξάο  CD 

       απνηεινύλ  θνξπθέο  ηζνπιεύξνπ  ηξηγώλνπ . 

Απόδεημε 

 
// //

,
2 2

AD BC
PR QR    νπόηε    PR = QR .  Αιιά   

060M


   (θαζώο  AD , BC  ηέκλνληαη  αθνύ  
0120A B

 

  ) 

 θαη   M P RQ
 

   (νμείεο  γσλίεο   κε   πιεπξέο  παξάιιειεο) 

 

 

(2) Αλ  S  ην  κέζν  ηεο  AB  ηόηε  ην   PQSR  είλαη  ξόκβνο  

   Απόδεημε 

 

// //

2 2

BC AD
PS RQ RP QS      

 

(3)  Η   RS  είλαη  παξάιιειε  ζηε  δηρνηόκν  MT  ηεο  γσλίαο  Μ . 

    Απόδεημε 

030M T B B AD AM T QS B QS B R S Q R S B
      

        

 

 

 

(4) Καηαζθεπάδνπκε  ην  ηζόπιεπξν  ηξίγσλν  DPC  εμσηεξηθά 

      ηνπ  ηεηξαπιεύξνπ.  Σόηε  ην  ηξίγσλν  ΡΑΒ  είλαη   

      επίζεο  ηζόπιεπξν . 

    Απόδεημε 

 Σα  ηξίγσλα  ADP , PDC  έρνπλ  DP = PC , AD = CB 

 
0 0 0360 (60 ) 300PC B DC B DC B

  

      0 060 (240 )DC B


    

 
060 ADC AD P

 

     αθνύ  
0 0 0360 120 240DC B ADC

 

     

 Έηζη  ηα  παξαπάλσ  ηξίγσλα  είλαη  ίζα , νπόηε  ΡΑ = ΡΒ  

 θαη  D P A C P B
 

   νπόηε  
060AP B D PC

 

  . 

 Ώζηε  ΑΡΒ  ηζόπιεπξν   ηξίγσλν . 

 

 

 

 

 
 

 

 

Α Β 

C 
D 

Σν  δηπιαλό   θπξηό ηεηξάπιεπξν  ζα  νλνκάδεηαη  

«ηζνζηαζκηζκέλν»   αλ  ηζρύνπλ   AD = BC   θαη  

0120A B
 

   . 

Αο  δνύκε  θάπνηεο  ηδηόηεηεο  ηνπ . 

 

Α Β 

C 
D 

Ρ 

A B 

C 
D R 

P Q 

M 

S T 
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(5) Δμσηεξηθά  ηνπ  ηεηξαπιεύξνπ  θαηαζθεπάδνπκε  ηα  ηζόπιεπξα  ηξίγσλα  ACP , 

     DCQ , DBR . Σόηε  ηα  ζεκεία  P , Q , R   είλαη  ζπλεπζεηαθά . 

   

 Απόδεημε 

  ύκθσλα  κε ηελ  2ε  ηδηόηεηα  ην  ηξίγσλν   AQB  είλαη  ηζόπιεπξν . 

  Παξαηεξνύκε  όηη  κε  ζηξνθή  +60ν  ην  AC  

  κεηαθέξεηαη  ζην  AP  ,  ην  AB   ζην  AQ  

  νπόηε  ην  ηξίγσλν  ACB ζην  APQ . 

  Έηζη  PQ = CB . 
  Αλάινγα  ην  ηξίγσλν  ADB  κε  ζηξνθή  - 600  

  κεηαθέξεηαη  ζην  BQR  .  

  Έηζη   QR = AD  .  Οπόηε  PQ = QR . 

  Από  ηα  παξαπάλσ  όκσο  πξνθύπηεη  όηη 

  ABC PQ A
 

  θαη  B AD BQ R
 

  . Απηό  ζεκαίλεη   

  
0120PQ A BQ R

 

  νπόηε  
0 0 0120 60 180PQ R



    . 

 

 

2ος  ηρόπος 

Έζησ  Α(α , β )  Β( γ , δ )  Γ( ε , δ )  Γ( ζ , ε )  

Δπεηδή  ην  AB   κε  ζηξνθή  +600  κεηαθέξεηαη  ζην  AQ   ζα  έρνπκε : 

 

0 0

0 0

60 60

60 60

Q

Q

x a  

   

   
       

 

 

 
 

 


3( ) 3( )
,

2 2
Q

             
  
 

 

Αλάινγα  βξίζθνπκε 
3( ) 3( )

,
2 2

             
  
 

  θαη 

3( ) 3( )
,

2 2
R

             
  
 

  θαζώο  ην  BD   κε  ζηξνθή  - 600   

 κεηαθέξεηαη  ζην  BR  . 

 Δπίζεο   

060

DC DQ


   νπόηε  
3( ) 3( )

,
2 2

Q
             
  
 

. 

 Δύθνια  βξίζθνπκε   όηη   PQ QR  .  (Q  κέζν  PR) 

 

(6) Ση  ζπκβαίλεη  αλ  ζην   «ηζνζηαζκηζκέλν»    ηεηξάπιεπξν  ηζρύεη  
060 ;

 

     

     Απάνηηζη 

     

   

 

 

 

 

 

 

Α Β 

C D 

Ρ 

Q 

R 

Α Β 

C D 

1 1 
Από  ηελ  ηζόηεηα  ησλ  ηξηγώλσλ   ABD , ABC   

(AD=BC , AB  θνηλή    , D AB ABC
 

 )  πξνθύπηεη 

1 1D C
 

   πνπ  ζεκαίλεη  όηη  ABCD   εγγξάςηκν , άξα 

 AD BC   (θαζώο  AD = BC)  .  
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 Oπόηε   AC D C AB
 

    CD // AB . 

  Έηζη   ABCD  ηζνζθειέο  ηξαπέδην  . 

 

 Δύθνια  κπνξνύκε λα  απνδείμνπκε  ( κε  αλάινγε  εξγαζία  ) όηη  ηζρύνπλ  θαη  νη 

 παξαθάησ ηδηόηεηεο : 

(5) Καηαζθεπάδνπκε  ηζόπιεπξα  ηξίγσλα  ADM , DCK  εμσηεξηθά  ηνπ  ABCD   θαη 

     ηζόπιεπξν  ηξίγσλν   BCR  εζσηεξηθά  ηνπ  ABCD .  Σόηε   MKR  ηζόπιεπξν . 

 

(6) Καηαζθεπάδνπκε  ηζόπιεπξα  ηξίγσλα  ADM , DCK , BCR  εζσηεξηθά   ηνπ  ABCD . 

     Σόηε   MKR  ηζόπιεπξν . 
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