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ΓΕΩΜΕΣΡΙΑ Α΄ ΛΤΚΕΙΟΤ 

ΘΕΜΑ: ΣΡΙΓΩΝΙΚΗ ΑΝΙΟΣΗΣΑ 

 

ΘΕΩΡΗΜΑ (Σριγωνική ανιζόηηηα) 

Κάζε πιεπξά ηξηγώλνπ είλαη κηθξόηεξε από ην άζξνηζκα ηωλ δύν άιιωλ θαη 

κεγαιύηεξε από ηελ απόιπηε ηηκή ηεο δηαθνξάο ηνπο.  

Η ηδηόηεηα απηή νλνκάδεηαη ηξηγωληθή αληζόηεηα. 

 

Απόδειξη  

Γηα ηελ απόδεημε δείηε ην ζρνιηθό βηβιίν ζει. 55. 

 

 

 

 

 

 

Δειαδή, αλ , ,    πιεπξέο  ηνπ ηξηγώλνπ   ηόηε ε ηξηγωληθή αληζόηεηα είλαη 

ηζνδύλακε κε ηηο ζρέζεηο: 

    

    

    

   

   

   

    (1) 

Τν εξώηεκα πνπ θαινύκαζηε ηώξα λα απαληήζνπκε είλαη ην εμήο: 

Ερώηημα  

Γηα λα απνδείμνπκε όηη ηξία επζύγξακκα ηκήκαηα , ,    είλαη πιεπξέο ηξηγώλνπ 

(ζρεκαηίδνπλ δειαδή ηξίγωλν), νθείινπκε λα απνδείμνπκε όηη ηζρύνπλ θαη νη ηξεηο 

ζρέζεηο ηεο (1) ή αξθεί ε απόδεημε κηαο κόλν από απηέο;  

Πξηλ από ηελ νπνηαδήπνηε πξνζπάζεηα γηα απάληεζε, αο δνύκε ηηο παξαθάηω 

πξνηάζεηο. 

 

Πρόηαζη 1 

Αλ ηζρύεη όηη  

                   (2) 

Τόηε ηζρύεη ε ηξηγωληθή αληζόηεηα, δειαδή όιεο νη ζρέζεηο ηεο (1). 

 

Απόδειξη  

Επεηδή           . 
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Επεηδή           . 

Επνκέλωο, ζε θάζε πεξίπηωζε έρνπκε      θαη αθνύ      

ζπκπεξαίλνπκε όηη         . 

Με ηνλ ίδην ηξόπν απνδεηθλύνληαη θαη νη δύν άιιεο ζρέζεηο ηεο (1). 

Απνδείμακε ινηπόλ όηη αλ ηζρύεη ε (2), ηόηε ηζρύεη θαη ε ηξηγωληθή αληζόηεηα (1). 

 

Πρόηαζη 2  

Αλ , ,    επζύγξακκα ηκήκαηα θαη ηζρύεη          (3) ηόηε ηζρύεη ε 

ηξηγωληθή αληζόηεηα (1). 

 

Απόδειξη 

Από ηελ ππόζεζε έρνπκε     . Επηπιένλ, από ηελ ππόζεζε ηζρύεη θαη  

     
      

     

     
         

    
 

 

Επνκέλωο,      θαη      θαη     , δειαδή ηζρύεη ε πξόηαζε (1) θαη 

θαηά ζπλέπεηα θαη ε ηξηγωληθή αληζόηεηα. 

 

Ερώηημα  

Γηα λα απνδείμνπκε όηη ηξία επζύγξακκα ηκήκαηα , ,    είλαη πιεπξέο ηξηγώλνπ 

(ζρεκαηίδνπλ δειαδή ηξίγωλν), νθείινπκε λα απνδείμνπκε όηη ηζρύνπλ θαη νη ηξεηο 

ζρέζεηο ηεο (1) ή αξθεί ε απόδεημε κηαο κόλν από απηέο;  

Η απάληεζε ηώξα είλαη πξνθαλήο. Αξθεί λα απνδείμνπκε όηη ηζρύεη κία κόλν από ηηο 

ζρέζεηο (1). Μπνξνύκε λα πξνρωξήζνπκε θαη πεξηζζόηεξν ηε δηεξεύλεζε ηνπ 

εξωηήκαηνο απνδεηθλύνληαο ηελ επόκελε πξόηαζε. 

Πρόηαζη 3 

Αλ , ,    επζύγξακκα ηκήκαηα θαη ην   είλαη ην κεγαιύηεξν από απηά θαη ηζρύεη 

     ηόηε ηζρύεη ε ηξηγωληθή αληζόηεηα. 

Απόδειξη  

Η απόδεημε αθήλεηαη ωο άζθεζε. 

 

ΤΜΠΕΡΑΜΑ 

Όηαλ ζέινπκε λα απνδείμνπκε όηη ηζρύεη ε ηξηγωληθή αληζόηεηα (1), αξθεί λα 

απνδείμνπκε έλα κόλν από ηα παξαθάηω: 

                   (2) ή 

          (3) ή 

      κε ην   είλαη ην κεγαιύηεξν από ηα , ,   . 


