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ΘΕΜΑ Α 

Α1. Θεωρία- απόδειξη- σελ. 133 του σχολικού βιβλίου. 

Α2. Θεωρία- ορισμός- σελ. 95 του σχολικού βιβλίου. 
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Α4. α) Λάθος  β) Λάθος   γ) Σωστό    δ) Λάθος   ε) Λάθος 

ΘΕΜΑ Β 

Β1. Η συνάρτηση f είναι συνεχής, ως σύνθεση συνεχών συναρτήσεων. 

Η συνάρτηση f είναι παραγωγίσιμη, ως σύνθεση παραγωγίσιμων συναρτήσεων, με 
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Η συνάρτηση f είναι γνησίως αύξουσα στο διάστημα ( ,0]
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 , αφού είναι συνεχής σ’ αυτό και ( ) 0f x  , για 

κάθε ( ,0)
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Η συνάρτηση f είναι γνησίως φθίνουσα στο διάστημα [0, )
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Η συνάρτηση f παρουσιάζει μέγιστο στο 0 0x  , το (0) ln( 0) ln1 0f    . 
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Β2. i) Αν  1  , τότε: 2( ) ln ( ) ln1 ( ) 0 0f x f x f x x        

Αν 1   1   ή 1  ,  τότε 2 1  2ln 0  και η εξίσωση 2( ) lnf x  είναι αδύνατη, αφού η f δεν 

παίρνει θετικές τιμές. 

Αν 1   1 1   και 0  2 21 ln 0      και η εξίσωση 2( ) lnf x   έχει δύο ακριβώς ρίζες, από 
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Η ισότητα ισχύει μόνο για 1x    0x  . 

 

ΘΕΜΑ Γ 

Γ1. Για x κοντά στο  ,        
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1( )h x x x  , 0x  . Η γραφική της παράσταση είναι παραβολή με κορυφή ( , )
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Γ3.  

2( ) ( 1)f x x x x x     

Για (0,1)x , είναι ( ) 0f x  . 
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Γ4. Η εξίσωση ορίζεται για κάθε x IR . 
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Επομένως  γνησίως αύξουσα, με ρίζα 1x  . 
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Η εφαπτομένη της gC στο σημείο Μ έχει συντελεστή διεύθυνσης (1) 1g   , αφού 
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