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ΟΔΗΓΙΕΣ ΓΙΑ ΤΟΥΣ ΜΑΘΗΤΕΣ 

 

1. Τα θέματα και στι̋ 3 τάξει̋ του Γυμνασίου χωρίζονται σε δύο κατηγορίε̋. Στα θέματα τη̋   

     θεωρία̋ που είναι δύο (2) και στα θέματα ασκήσεων που είναι τρία (3). 

2.  Από τα δύο (2) θέματα τη̋ θεωρία̋ οι μαθητέ̋ απαντούν μόνο στο ένα και από τα τρία (3)   

     θέματα των ασκήσεων μόνο στα δύο. 

3. Ο διαθέσιμο̋  χρόνο̋ εξέταση̋ είναι δύο ώρε̋. 

4. Τα 3 θέματα που συνολικά πρέπει να απαντήσουν οι μαθητέ̋ είναι βαθμολογικά     

     ισοδύναμα. 
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ΔΙΑΓΩΝΙΣΜΑ 1 

Α. ΘΕΩΡΙΑ    

ΘΕΜΑ 1
ο
  

Α. Να συμπληρώσετε τι̋ επόμενε̋ ταυτότητε̋: 

     α.  
2

.............................     

     β.  
2

.............................    

     γ.     ..............        

Β. Να αποδείξετε την ταυτότητα: 

 
3 3 2 2 3

3 3            

ΘΕΜΑ 

Α. Να συμπληρώσετε τα επόμενα κενά , ώστε να προκύψουν τα κριτήρια ισότητα̋ τριγώνων.   

     Αν δύο τρίγωνα έχουν: 

α. Δύο πλευρέ̋ ίσε̋ μία προ̋ μία και την ………  γωνία του̋ ίση, τότε είναι ίσα. 

β. Μία πλευρά ίση και τι̋ ………  στην πλευρά αυτή γωνίε̋ ίσε̋ μία προ̋ μία, τότε είναι 

ίσα. 

γ. Τι̋ ………  μία προ̋ μία ίσε̋, τότε είναι ίσα. 

Β. Ποια τα είδη τριγώνων ανάλογα με το είδο̋ των γωνιών του̋ και ποια τα είδη τριγώνων 

     ανάλογα με το είδο̋ των πλευρών του̋ (να γίνει ένα σχήμα για κάθε είδο̋) 

 

Β. ΑΣΚΗΣΕΙΣ 

ΘΕΜΑ 1
ο
  

Α. Να λύσετε την εξίσωση 2 3 4 0x x    και κατόπιν να παραγοντοποιήσετε το τριώνυμο  

     2 3 4x x   . 

Β. Να απλοποιήσετε το κλάσμα 
2

2

3 4

1

x x

x

 


 . 

Γ. Να υπολογίσετε την παράσταση: 

 

2

2

3 4 2 1
2011

1 1

x x x
K

x x

         
 

ΘΕΜΑ 2
ο
  

 

Α. Να αποδείξετε την ισότητα: 

     
2 2

2 4 4 2 4 12             



Θέματα προαγωγικών και απολυτήριων εξετάσεων Γυμνασίου σχολικού έτου̋ 2013-2014 

Μαθηματικό̋ Περιηγητή̋ 100 

Β. Να παραγοντοποιήσετε την παράσταση:  

2 23 6 9x x x     

 

 

ΘΕΜΑ 3
ο
  

Δίνονται τα πολυώνυμα: 

  2 2A x x x    και   2 4B x x   . 

Α. Να βρείτε το πολυώνυμο: 

       [ ]P x A x B x B x     . 

Β. Να βρείτε την τιμή τη̋ παράσταση̋: 

 2
2014

3

P
K    
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ΔΙΑΓΩΝΙΣΜΑ 2 

Α. ΘΕΩΡΙΑ    

 
ΘΕΜΑ 1

ο
  

Α.  Δίνεται η εξίσωση αx
2
+βx+γ=0 με  0  . Να γράψετε τον τύπο τη̋ διακρίνουσα̋  Δ. 

 

Β. Να αντιστοιχίσετε κάθε γράμμα (α-δ) τη̋ στήλη̋ Α με ένα μόνο αριθμό (1-5) τη̋ στήλη̋  

    Β, ώστε να  προκύψουν αληθεί̋ προτάσει̋. 

 

ΣΤΗΛΗ Α ΣΤΗΛΗ Β 

α. Αν Δ > 0                                                           1. Η εξίσωση έχει μία τουλάχιστον λύση 

β. Αν Δ < 0                                                           2. Η εξίσωση έχει άπειρε̋ λύσει̋ 

 

γ. Αν 0   3. Η εξίσωση έχει μία λύση διπλή 

δ. Αν Δ = 0                                                           4.  Η εξίσωση δεν έχει λύσει̋ 

 5. Η εξίσωση έχει δύο άνισε̋ λύσει̋ 

 

 

Γ.  Να γράψετε τι̋ παρακάτω εξισώσει̋ στη μορφή αx
2
+βx+γ=0,  και να βρείτε του̋   

     συντελεστέ̋ α, β, γ  στην κάθε μία  εξίσωση  

     1.   x(x+2) = - 1              μορφή  αx
2
+βx+γ=0                α=       β=     γ=   

     2.  2x
2
 = -4x                   μορφή  αx

2
+βx+γ=0                 α=       β=     γ=   

 

ΘΕΜΑ 2
ο
  

Α. Να γράψετε τα τρία (3) κριτήρια ισότητα̋ δύο τριγώνων.  

 

Β.  Να  χαρακτηρίσετε  τι̋  προτάσει̋  που  ακολουθούν γράφοντα̋ στην κόλλα  σα̋  δίπλα 

στο  γράμμα που αντιστοιχεί σε κάθε  πρόταση τη λέξη  Σωστό, αν η πρόταση είναι σωστή, ή 

Λάθο̋, αν η πρόταση  είναι  λανθασμένη. 

     α. Αν δύο τρίγωνα είναι όμοια, τότε είναι ίσα                                                             

     β.  Δύο ισόπλευρα τρίγωνα είναι πάντα όμοια                                                             

     γ. Δύο ορθογώνια τρίγωνα με ίσε̋ γωνίε̋ είναι ίσα                                                     
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Β. ΑΣΚΗΣΕΙΣ 

ΘΕΜΑ 1
ο
  

Α.  Να απλοποιήστε το κλάσμα: 

23 27

3

x

x




 

 

Β. Να λύσετε την εξίσωση:    

2

2 2 3 1
, 2

2 4 2

x x
x

x x x


  

  
 

 

ΘΕΜΑ 2
ο
  

Α.  Να λύσετε το σύστημα: 

 

2 2

2 6

x y

x y

  


 
 

 

Β.  Αν η λύση ,  x y   του παραπάνω συστήματο̋ επαληθεύει την σχέση:  

   a x a y axy     , 

      όπου ,  a    είναι πραγματικοί αριθμοί, να αποδείξετε ότι a     

 

ΘΕΜΑ 3
ο
  

Σε ένα ισοσκελέ̋ τρίγωνο ΑΒΓ να φέρετε τη διάμεσο ΑΜ. Να αποδείξετε ότι η ΑΜ είναι: 

Α. Διχοτόμο̋ τη̋ γωνία̋ ̂  

Β. Ύψο̋ του τριγώνου.  
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ΔΙΑΓΩΝΙΣΜΑ 3 

Α. ΘΕΩΡΙΑ    

ΘΕΜΑ 1
ο
  

Α. Να αποδείξετε ότι: 
2 2 2( ) 2            . 

                                                                                                        

Β. Να αντιστοιχίσετε κάθε γράμμα τη̋ στήλη̋ Α με ένα μόνο αριθμό τη̋ στήλη̋ Β, ώστε να   

    προκύψουν αληθεί̋ προτάσει̋ 

 

 

ΣΤΗΛΗ  Α ΣΤΗΛΗ  Β 

α.  ( ) ( )a       1.  
2 2   

β.   
3

   2.  
2( )a    

γ.   ( ) ( )a          3.  
3 2 2 33 3        

  4.  
2 2a   

 5.  
3 3   

 

                                                

Γ.  Να  χαρακτηρίσετε  τι̋  προτάσει̋  που  ακολουθούν γράφοντα̋ στην κόλλα  σα̋  δίπλα 

στο  γράμμα που αντιστοιχεί σε κάθε  πρόταση τη λέξη  Σωστό, αν η πρόταση είναι σωστή, ή 

Λάθο̋, αν η πρόταση  είναι  λανθασμένη. 

 α. 2 100(4 3 5) 1    

        

 β. 
21 1

( 1) 1
2 2
    

     

 γ.  24 1 (4 1) (4 1)a a a      

  

  

ΘΕΜΑ 2
ο
  

Α.  Να αναφέρετε αναλυτικά τα τρία κριτήρια ισότητα̋ τριγώνων (να γίνει το αντίστοιχο  

      σχήμα για κάθε κριτήριο). 

                                                                                             

 Β. Ποια τα είδη τριγώνων ανάλογα με το είδο̋ των γωνιών του̋ και ποια τα είδη τριγώνων 

      ανάλογα με το είδο̋ των πλευρών του̋ (να γίνει ένα σχήμα για κάθε είδο̋) 

                                                                                        

 Γ.  Να  χαρακτηρίσετε  τι̋  προτάσει̋  που  ακολουθούν γράφοντα̋ στην κόλλα  σα̋  δίπλα 

στο  γράμμα που αντιστοιχεί σε κάθε  πρόταση τη λέξη  Σωστό, αν η πρόταση είναι σωστή, ή 

Λάθο̋, αν η πρόταση  είναι  λανθασμένη. 
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 α. Αν δύο τρίγωνα έχουν τι̋ γωνίε̋ του̋ ίσε̋ μια προ̋ μια, τότε είναι όμοια.       

        

 β. Αν δύο τρίγωνα έχουν δύο πλευρέ̋ ίσε̋ μια προ̋ μια, τότε θα έχουν και τι̋ τρίτε̋ του̋ 

     πλευρέ̋ ίσε̋. 

 γ. Αν δύο τρίγωνα έχουν δυο γωνίε̋ και μια πλευρά αντίστοιχα ίσε̋, τότε θα είναι ίσα. 

                                                               

 

Β. ΑΣΚΗΣΕΙΣ 

 

ΘΕΜΑ 1
ο
  

 

Α. Να παραγοντοποιήσετε τι̋ παραστάσει̋: 

    
2 1x     ,      2x x ,      2 2 1x x    

 

 

Β.  Να βρείτε για ποιε̋ τιμέ̋ του x  ορίζεται η  εξίσωση: 

 

2 2 2

1 4 1

1 2 1x x x x x
 

    
 

 

 

 Γ. Να λύσετε την παραπάνω εξίσωση. 

 

ΘΕΜΑ 2
ο
  

Δίνονται οι εξισώσει̋: 18 ( ) a x y     και 23 4 12 ( )x y      

 

 

Α. Αν το σημείο (1,  6)A   ανήκει στην 1( )ε , να βρεθεί ο πραγματικό̋ αριθμό̋ a . 

 

Β. Για 2a           

  i.   Οι 1 2( ) και (ε )ε είναι τι παριστάνουν; 

 ii.   Να βρείτε τα σημεία   τομή̋ των 1 2( ) και (ε ) . 

 iii.   Να βρείτε τα σημεία τομή̋ τη̋ 1( )  με του̋ άξονε̋ x΄x  και y΄y . 

 

ΘΕΜΑ 3
ο
  

 

Δίνεται το ισοσκελέ̋ τρίγωνο ΑΒΓ (ΑΒ=ΑΓ) του παρακάτω σχήματο̋. Στι̋ προεκτάσει̋     

των ΑΒ και ΑΓ προ̋ το Α παίρνουμε τμήματα ΑΔ και ΑΕ αντίστοιχα έτσι ώστε ΑΔ=ΑΕ. Να 

αποδείξετε ότι: 
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 Α. ΕΒ=ΔΓ 

 

 

 Β. ˆ ˆ                     

 

  

 Γ. ˆ ˆE    
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ΔΙΑΓΩΝΙΣΜΑ 4 

Α. ΘΕΩΡΙΑ    

 

ΘΕΜΑ 1
ο
  

 

 Α.  Τι ονομάζεται κλασματική εξίσωση και πότε ορίζονται οι όροι τη̋; 

 

 Β.  Στον παρακάτω πίνακα να αντιστοιχίσετε κάθε στοιχείο τη̋ στήλη̋ Α με ένα μόνο  

       στοιχείο τη̋ στήλη̋ Β. 

    

Στήλη Α: Η εξίσωση Στήλη Β: Έχει Διακρίνουσα 

α)  2x x 0, 0         1)   2   

β)   2x x 0, 0      2)   4    

γ)   2x 0, 0      3)   2 4     

 4)   2 4     

 

 Γ.  Να  χαρακτηρίσετε  τι̋  προτάσει̋  που  ακολουθούν γράφοντα̋ στην κόλλα  σα̋  δίπλα 

στο  γράμμα που αντιστοιχεί σε κάθε  πρόταση τη λέξη  Σωστό, αν η πρόταση είναι σωστή, ή 

Λάθο̋, αν η πρόταση  είναι  λανθασμένη. 

α. Η εξίσωση  2x x 0 0        , έχει μια τουλάχιστον λύση αν η διακρίνουσα 

τη̋ είναι θετική ή μηδέν
  0  . 

β. Αν  ρ1, ρ2  είναι οι λύσει̋ τη̋ εξίσωση̋ 2x x 0 0         , τότε το τριώνυμο  

2x x    παραγοντοποιείται σύμφωνα με τον τύπο:   2

1 2x x x x          .             

 

       

ΘΕΜΑ 2
ο
  

 

Α.  Πότε δύο πολύγωνα λέγονται όμοια; 

 

Β.  Να  χαρακτηρίσετε  τι̋  προτάσει̋  που  ακολουθούν γράφοντα̋ στην κόλλα  σα̋  δίπλα 

στο  γράμμα που αντιστοιχεί σε κάθε  πρόταση τη λέξη  Σωστό, αν η πρόταση είναι σωστή, ή 

Λάθο̋, αν η πρόταση  είναι  λανθασμένη. 

α. Δύο ορθογώνια τρίγωνα είναι ίσα, όταν έχουν δύο αντίστοιχε̋ πλευρέ̋ ίσε̋ μία  

προ̋ μία. 

 

β. Τα τρίγωνα του διπλανού σχήματο̋ είναι όμοια.  

 

 

γ. Δύο τρίγωνα που έχουν τι̋ γωνίε̋ του̋ ίσε̋ μία προ̋ μία, είναι ίσα.  
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 Γ.  Να συμπληρώσετε τα επόμενα κενά, ώστε να προκύψουν αληθεί̋ προτάσει̋ : 

 α. Αν δύο τρίγωνα έχουν τι̋ πλευρέ̋ του̋ ίσε̋ μία προ̋ μία, τότε είναι ……………… 

 β. Αν δύο τρίγωνα έχουν δύο γωνίε̋ ίσε̋ μία προ̋ μία, τότε είναι ……………… 

  

Β. ΑΣΚΗΣΕΙΣ 

 

ΘΕΜΑ 1
ο
  

  Δίνονται οι παραστάσει̋ :    

 
2 2x 3 3x 2x 2x 2        

     x 4 x 4 x x 6         

 
2

x 1 1     . 

Α. α. Να κάνετε τι̋ πράξει̋ και τι̋ αναγωγέ̋ ομοίων όρων στι̋ παραστάσει̋ α και β. 

     β. Να παραγοντοποιήσετε την παράσταση  γ. 

 

Β.  Χρησιμοποιώντα̋ τι̋ τελικέ̋ μορφέ̋ των παραστάσεων α, β και γ που βρήκατε στο (Α)    

     ερώτημα να λύσετε την εξίσωση:      

2 19       

 

ΘΕΜΑ 2
ο
  

Α. α. Να βρείτε την τιμή του α, έτσι ώστε τα μονώνυμα:    2 22 x y      και  2 25 x y   

         να  είναι ίσα. 

β. Να βρείτε την τιμή του β, έτσι ώστε ο βαθμό̋ του μονωνύμου: 3 47 x y      

         ω̋ προ̋ όλε̋ τι̋ μεταβλητέ̋ του να είναι 10. 

 

Β.  Να λύσετε με όποια αλγεβρική μέθοδο θέλετε το παρακάτω γραμμικό σύστημα  

     (όπου α και β οι τιμέ̋ που βρήκατε στο ερώτημα Α) 

               

 
 

x
2 y 1

2


     

 

 x 3 y 12      
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ΘΕΜΑ 3
ο
  

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

Στο παραπάνω σχήμα τα τρίγωνα  ΑΒΓ  και ΔΕΓ είναι ορθογώνια με ˆ 90
   και  Δ=90

0
 

αντίστοιχα, 
oˆ 37   ΑΖ ΒΓ και ΔΓ=ΓΖ.    

Α.  Να αποδείξετε ότι τα τρίγωνα ΑΖΓ και ΕΔΓ είναι ίσα και  στη συνέχεια  να 

      συμπληρώσετε τι̋ ισότητε̋ :  ΔΕ=………  και  ΕΓ=……… 

Β.  Αφού υπολογίσετε τι̋ γωνίε̋   ̂  και ̂ , να αποδείξετε ότι τα τρίγωνα ΑΖΒ και ΓΔΕ  

      είναι όμοια. 

Γ.  Αν  ΑΖ=6cm  και  ΔΓ=8cm, να συμπληρώσετε του̋  λόγου̋ 
AZ AB

.... .... ....


     και να  

      υπολογίσετε το μήκο̋ του ΒΖ. 
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ΔΙΑΓΩΝΙΣΜΑ 5 

Α. ΘΕΩΡΙΑ    

 

ΘΕΜΑ 1
ο
  

Α.  Να μεταφέρετε στην κόλλα αναφορά̋ και να συμπληρώσετε τι̋ παρακάτω ταυτότητε̋, 

      ώστε να είναι αληθεί̋: 

     (i)  
2

           (ii)  
2

           (iii)  
3

            (iv)          

Β. Να αποδείξετε την ταυτότητα (ii) του ερωτήματο̋ (Α) 

Γ. Nα αντιστοιχίσετε κάθε στοιχείο τη̋ στήλη̋ Α με ένα μόνο στοιχείο τη̋ στήλη̋ Β, ώστε  

     να προκύψουν αληθεί̋ ισότητε̋.  

  

           ΣΤΗΛΗ Α                              ΣΤΗΛΗ Β 

            1. 
v      α.   








   

 2.   


      β.   v    

 3.  







 
  
 

    γ.      

 4.   
     δ.               

 

ΘΕΜΑ 2
ο
  

 Α. Να μεταφέρετε στην κόλλα αναφορά̋ και να συμπληρώσετε τι̋ παρακάτω ισότητε̋ με 

τον σωστό αριθμό: 

       (i) 0o            (ii) 90o            (iii) 180o            (iv) 45o      (v)  60   

Β.  Nα αντιστοιχίσετε κάθε στοιχείο τη̋ πρώτη̋ στήλη̋ Α με ένα  μόνο στοιχείο τη̋ στήλη̋  

      Β, ώστε να προκύψουν αληθεί̋ ισότητε̋. 

      

      ΣΤΗΛΗ Α                                       ΣΤΗΛΗ Β 

 

       1. 
50

50

o

o




                                     α.  

3

2
  

       2. 130                                       β.   δεν ορίζεται 

       3. 150o                                     γ.   
o

50ηµ  

       4.   90                                      δ.  
o50εϕ  

       5. 2 230 30o o                        ε.    1 

Γ.  Να χρησιμοποιήσετε το επόμενο σχήμα  για να αποδείξετε ότι  





      
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                                                      Β. ΑΣΚΗΣΕΙΣ 

 

ΘΕΜΑ 1
ο
  

 

 Α. Να λύσετε την εξίσωση : 

22 9 5 0x x    

 Β. Να χρησιμοποιήσετε την απάντηση του ερωτήματο̋  (Α) και να  παραγοντοποιήσετε το 

      τριώνυμο: 

22 9 5x x   

 Γ. Να λύσετε την εξίσωση : 

 

2 2 2

1 2 1
0

1

x

x x x x x


  

  
 

    και να βρείτε, εάν υπάρχουν, τι̋  κοινέ̋ λύσει̋ τη̋ με την εξίσωση στο (Α) ερώτημα. 

            

ΘΕΜΑ 2
ο
  

 

Α.Να λύσετε το σύστημα: 

2 3 6

2 5

 

 

   


  
 

  με όποια μέθοδο θέλετε και να δείξετε ότι έχει μία μόνο λύση. 

Β. Να λύσετε το σύστημα:  

8 2 16

1
2

4

 

 

   



  


 

 

με όποια μέθοδο θέλετε και να δείξετε ότι είναι αόριστο (άπειρε̋ λύσει̋). 

Γ. Να αποδείξετε ότι η λύση του συστήματο̋ (Α) είναι και λύση του συστήματο̋ (Β) και να  
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    βρείτε και μία δεύτερη λύση του συστήματο̋ (Β).     

 

ΘΕΜΑ 3ο  

 

Στο παρακάτω σχήμα τα τρίγωνα ΑΒΓ και ΓΔΕ είναι ορθογώνια με ˆ 90
o   και ˆ 90

o  , 

ΑΓ=ΓΔ=3, ΔΕ=4,   και 1
ˆ 53o  .  

Α. Να αποδείξετε ότι τα τρίγωνα ΑΒΓ και ΓΔΕ είναι ίσα και να συμπληρώσετε τι̋ ισότητε̋    

     ΑΒ=…..       και     ΒΓ=…….. 

Β.  Να αποδείξετε ότι τα τρίγωνα ΑΒΓ και ΖΔΕ είναι όμοια και να συμπληρώσετε του̋ 

λόγου̋    
  

… … …
 . 

Γ. Να υπολογίσετε το μήκο̋ του ΖΔ και να βρείτε το λόγο  






των εμβαδών των τριγώνων    

    ΑΒΓ και ΖΔΕ. Να χρησιμοποιήσετε τι̋ απαντήσει̋ των ερωτημάτων (Α) και (Β). 
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ΔΙΑΓΩΝΙΣΜΑ 6 

Α. ΘΕΩΡΙΑ    

 

ΘΕΜΑ  1
ο
 

Α.   Να συμπληρώσετε τι̋ επόεμενε̋  ταυτότητε̋  :     

 
2

....................    

    ...........        

                                                             

Γ.   Να αποδείξετε την ταυτότητα :  

 
2 2 2

2                  . 

 

ΘΕΜΑ   2
ο
  

Α.  Να διατυπώσετε τα 3 κριτήρια ισότητα̋ τριγώνων. 

Β.   Να  χαρακτηρίσετε  τι̋  προτάσει̋  που  ακολουθούν γράφοντα̋ στην κόλλα  σα̋  δίπλα 

στο  γράμμα που αντιστοιχεί σε κάθε  πρόταση τη λέξη  Σωστό, αν η πρόταση είναι σωστή, ή 

Λάθο̋, αν η πρόταση  είναι  λανθασμένη. 

 α. Αν δύο τρίγωνα έχουν τι̋ γωνίε̋ του̋ μία προ̋ μία ίσε̋ τότε τα τρίγωνα είναι ίσα. 

 β. Δύο κανονικά πεντάγωνα είναι πάντα όμοια μεταξύ του̋. 

 γ. Ο λόγο̋ των περιμέτρων δύο όμοιων πολυγώνων ισούται με το τετράγωνο του λόγου   

      ομοιότητα̋. 

 δ. Δύο ορθογώνια και ισοσκελή τρίγωνα είναι όμοια. 

 ε. Αν δύο τρίγωνα έχουν δύο πλευρέ̋ ίσε̋ μία προ̋ μία τότε θα έχουν και την τρίτη του̋  

     πλευρά ίση. 

Β. ΑΣΚΗΣΕΙΣ 

 

ΘΕΜΑ  1
ο
 

Δίνεται το πολυώνυμο  :       

      
2

2 3 2 2 17 11A x x x x x         

Α.  Να αποδείξετε ότι    23 5 2A x x x                   .         

Β.    Να λύσετε την εξίσωση     0A x             .     

Γ.  Να παραγοντοποιήσετε το τριώνυμο  A x               .  
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Δ.  Να απλοποιήσετε την παράσταση   
 
23 3

A x

x 
               . 

 

ΘΕΜΑ 2
ο
  

 

 Α.   Να λύσετε το σύστημα:      

1

2 14
:

3 16

x y

x y

  
 

 
         

Β.   Αν η λύση του συστήματο̋ στο ερώτημα    (Α)    είναι     ,  6,  2x y   ,  να εξετάσετε  

      αν η λύση αυτή είναι και λύση του συστήματο̋: 

2

2 3 6

: 3
1

4 3

x y

x y x y

  


   
 



 

ΘΕΜΑ 3
ο
  

Στα επόμενα τρίγωνα είναι:  

ˆ ˆ    , ˆ ˆ    ,  2  , 3   , 1x     και  3x       

x+1 x+3

32

Ε ΖB Γ

A

Δ

 

Α.  Να αποδείξετε ότι τα τρίγωνα ΑΒΓ  και  ΔΕΖ  είναι όμοια. 

Β.  Να γράψετε του̋ ίσου̋ λόγου̋ των πλευρών που προκύπτουν από την ομοιότητα των δύο  

      τριγώνων και να υπολογίσετε το  x  . 

Γ. Να αποδείξετε ότι ο λόγο̋ ομοιότητα̋  λ του τριγώνου ΑΒΓ ω̋ προ̋ το τρίγωνο  ΔΕΖ   

     είναι ίσο̋ με
1

2
. 

Δ.  Αν   25 cm  , να βρείτε το εμβαδόν του τριγώνου ΔΕΖ  . 
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ΔΙΑΓΩΝΙΣΜΑ 7 

Α. ΘΕΩΡΙΑ    

ΘΕΜΑ 1
ο
  

Α.  Να αποδείξετε την ταυτότητα:  

           
3 3 2 2 33 3  

Β. Να συμπληρώσετε τα επόμενα κενά με τα κατάλληλα μονώνυμα, ώστε να ισχύουν οι  

     ταυτότητε̋: 

     α.  
2

... ..... ....a          

     β.     2 2... ... ... ...        

     γ.  
2 2 2

... ... 2       

 

 

ΘΕΜΑ 2
ο
  

Α. Να διατυπώσετε τα τρία (3) κριτήρια ισότητα̋ δύο τριγώνων . 

Β. Να  χαρακτηρίσετε  τι̋  προτάσει̋  που  ακολουθούν γράφοντα̋ στην κόλλα  σα̋  δίπλα 

στο  γράμμα που αντιστοιχεί σε κάθε  πρόταση τη λέξη  Σωστό, αν η πρόταση είναι σωστή, ή 

Λάθο̋, αν η πρόταση  είναι  λανθασμένη. 

     α. Δύο όμοια τρίγωνα είναι πάντα ίσα. 
         

     β. Δύο ορθογώνια τρίγωνα με δύο πλευρέ̋ ίσε̋ είναι πάντα ίσα. 

     γ. Δύο τρίγωνα με δύο πλευρέ̋ και μια γωνία ίσε̋ είναι πάντα ίσα. 

 

Β. ΑΣΚΗΣΕΙΣ  

 

ΘΕΜΑ 1
ο
  

 Α. Να απλοποιήσετε την παράσταση:  

Α= 
 



3 2

3

3 4

16

x x x

x x
 

 Β.  Να λύσετε την εξίσωση Α=2. 

 

ΘΕΜΑ 2
ο
  

 Να λύσετε τα επόμενα συστήματα: 

Α.      

1 2
1

2 3

2 5 3

x y

x y

  
 


   

                          Β.      
5

2 1

x y

x y

  


 
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ΘΕΜΑ 3
ο
  

 Αν 
3

4
x    με 0 090 180x   

  

 Α.  Να υπολογίσετε το x  και την x  

 Β.  Να υπολογίσετε τι̋ παραστάσει̋: 

    

   0 0
180 ,  180x x    και  0

180 x   

 Γ. Να υπολογίσετε την αριθμητική τιμή τη̋ παράσταση̋:  

     0 0 0
4 180 8 180 14 180A x x x         
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ΔΙΑΓΩΝΙΣΜΑ 8 

Α. ΘΕΩΡΙΑ    

                                            
ΘΕΜΑ 1

ο
 :  

 
Α. Να συμπληρωθούν οι ισότητε̋ : 

 

           (α + β)
2
 =                                       (α – β)

2
 =                               (α + β)· (α – β) = 

 

           (α + β)
3
 =                                       (α – β)

3
 = 

 

Β.  Να  χαρακτηρίσετε  τι̋  προτάσει̋  που  ακολουθούν γράφοντα̋ στην κόλλα  σα̋  δίπλα 

στο  γράμμα που αντιστοιχεί σε κάθε  πρόταση τη λέξη  Σωστό, αν η πρόταση είναι σωστή, ή 

Λάθο̋, αν η πρόταση  είναι  λανθασμένη. 

α.  Τα μονώνυμα   ( 3 – 2)xy
2
  και  (2 – 3 )xy

2
  είναι αντίθετα 

β.  Η παράσταση  4x
2
 + 9 + 12x  είναι ανάπτυγμα τετραγώνου 

γ.  Το πολυώνυμο  4x
4
y

2
 + 5x

3
y – 7xy

3
  είναι  3

ου
 βαθμού ω̋ προ̋  x  και  y 

δ.  Η παράσταση  3αx
-2

  είναι μονώνυμο 

ε.  Ισχύει  
α

2
 – β

2

α – β
  =  α + β 

ΘΕΜΑ 2
ο
     

Α. Να αναφέρετε σε ποια από τα παρακάτω ζεύγη έχουμε όμοια τρίγωνα: 

 

 

   

 

 

 

 

 

 

 

 

3. 

   

 

 

 

 

 

 

 

 

1.  2. 
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Β. Να  χαρακτηρίσετε  τι̋  προτάσει̋  που  ακολουθούν γράφοντα̋ στην κόλλα  σα̋  δίπλα 

στο  γράμμα που αντιστοιχεί σε κάθε  πρόταση τη λέξη  Σωστό, αν η πρόταση είναι σωστή, ή 

Λάθο̋, αν η πρόταση  είναι  λανθασμένη. 

   α.  Αν δύο τρίγωνα είναι ίσα, τότε θα είναι και όμοια. 

   β.  Δύο ισόπλευρα τρίγωνα είναι πάντα όμοια. 

   γ.  Αν δύο ορθογώνια τρίγωνα έχουν μία οξεία γωνία του̋ ίση, τότε είναι όμοια. 

   δ.  Αν δύο ισοσκελή τρίγωνα έχουν από μία γωνία  50° , τότε είναι όμοια.  

   ε.  Αν δύο τρίγωνα έχουν δύο γωνίε̋ του̋ ίσε̋ μια προ̋ μία, τότε είναι όμοια. 

 

 
Β. ΑΣΚΗΣΕΙΣ 

ΘΕΜΑ 1
ο
  

Α. Δίνεται το σύστημα : 

  

                                       β + 3γ =  11  

                                      3β – 4γ =  7 

 

Να λύσετε το σύστημα (με οποιαδήποτε μέθοδο) και να βρείτε ότι η λύση του είναι το ζεύγο̋  

(β, γ) = (5, 2) 

 

Β.  Να λύσετε την εξίσωση : 

                       

                                            2x
2
 + βx + γ = 0 

 

      , όπου  (β,γ)  είναι η λύση του παραπάνω συστήματο̋. 

 

 

ΘΕΜΑ 2
ο
   

Δίνεται γωνία  ω , με  0° ≤ ω ≤ 180° , για την οποία ισχύει συνω =  – 
3

5
  

Α.  Να εξετάσετε αν η γωνία  ω  είναι οξεία ή αμβλεία. 

Β.  Να υπολογίσετε το  ημω  και την  εφω. 

Γ.  Να βρείτε του̋ τριγωνομετρικού̋ αριθμού̋  ημ(180° – ω)  και  συν(180° – ω) 

 

ΘΕΜΑ 3
ο
  

 
Δίνονται οι αλγεβρικέ̋ παραστάσει̋ : 

 

                          Α  =  x
2
 – 36   ,      B  =   x

2
 – 12x + 36       και       Γ =  2x – 12                                  
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Α.  Να βρείτε την αριθμητική τιμή τη̋ αλγεβρική̋ παράσταση̋   
Β – Γ

2
  , για x = – 2 

 

Β. Να παραγοντοποιήσετε τι̋  παραστάσει̋  Α  , Β  και  Γ 

Γ. Να απλοποιήσετε τα κλάσματα  
Α

Γ
   και    

Β

Α
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ΔΙΑΓΩΝΙΣΜΑ 9 

Α. ΘΕΩΡΙΑ    

 

 

ΘΕΜΑ 1
ο
    

Α. Πότε μια ισότητα ονομάζετε ταυτότητα; 

Β. Να αποδείξετε την ταυτότητα: (α+β)(α-β)=α
2
-β

2
. 

Γ. Να συμπληρώσετε τη̋ παρακάτω ισότητε̋ : 

                          i)(α+β)
2
=……………    ii)(α-β)

2
=…………...     iii) (α+β)

3
=……………….. 

 

ΘΕΜΑ 2
ο
   

Α.  Να γράψετε τα κριτήρια ισότητα̋ τριγώνων. 

Β.  Να γράψετε τα κριτήρια ισότητα̋  ορθογωνίων τριγώνων. 

Γ. Να  χαρακτηρίσετε  τι̋  προτάσει̋  που  ακολουθούν γράφοντα̋ στην κόλλα  σα̋  δίπλα 

στο  γράμμα που αντιστοιχεί σε κάθε  πρόταση τη λέξη  Σωστό, αν η πρόταση είναι σωστή, ή 

Λάθο̋, αν η πρόταση  είναι  λανθασμένη. 

  α. Αν δύο τρίγωνα έχουν τι̋ πλευρέ̋ του̋ ίσε̋ μία προ̋ μια, τότε είναι ίσα. 

  β. Σε δύο ίσα τρίγωνα απέναντι από ίσε̋ γωνίε̋ βρίσκονται ίσε̋ πλευρέ̋. 

  γ. Αν δύο τρίγωνα έχουν δύο πλευρέ̋ ίσε̋ μια προ̋ μια και μια γωνία ίση, τότε είναι ίσα.  

  δ. Αν δύο τρίγωνα έχουν τι̋ γωνίε̋ του̋ ίσε̋ μια προ̋ μια, τότε είναι ίσα. 

 

Β.ΑΣΚΗΣΕΙΣ 

 

ΘΕΜΑ 1
ο
  

 

Α. Να λύσετε την εξίσωση: 

   
2

3 1 5 4x x x     

Β. Αν η μια από την λύση τη̋ παραπάνω εξίσωση̋ είναι το συνημίτονο τη̋ αμβλεία̋ γωνία̋ 

ω, να βρείτε του̋ υπόλοιπου̋ τριγωνομετρικού̋ αριθμού̋ (ημω, εφω ) τη̋ αμβλεία̋ γωνία̋ 

ω. 

 

ΘΕΜΑ 2
ο
  

 

Α. Να λύσετε το σύστημα :    

 

3 2 6

3 4 3 7

  

  

   


  
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και να αποδείξετε ότι α=2 και β=1. 

                                                                                              

 

 Β. Για τι̋ τιμέ̋ των α και β που βρήκατε από την λύση του παραπάνω συστήματο̋, να   

      λύσετε την εξίσωση:  

                                                               25 13 3 0x x a    

 

ΘΕΜΑ 3
ο
  

 

Στο παρακάτω  σχήμα το τρίγωνο ΑΒΓ είναι ισοσκελέ̋ με ΑΒ=ΑΓ και ΑΔ διχοτόμο̋ τη̋ 

γωνία̋ Α. Αν Κ τυχαίο σημείο πάνω στην ΑΔ. 

Α. Να αποδείξετε ότι τα τρίγωνα ΑΚΒ και ΑΚΓ είναι ίσα. 

                                                                               

Β. Να δικαιολογήσετε γιατί το τρίγωνο ΒΚΓ είναι ισοσκελέ̋.  
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ΔΙΑΓΩΝΙΣΜΑ 10 

Α. ΘΕΩΡΙΑ    

 

ΘΕΜΑ 1
ο
  

 

Α. Τι ονομάζουμε μονώνυμο;               

Β. Να αποδείξετε την ταυτότητα  2 2 2( ) 2                    

Γ. Αν  Δ  είναι η διακρίνουσα τη̋ εξίσωση̋  2x x γ 0     με 0 , τότε να   

    αντιστοιχίσετε σε κάθε περίπτωση τη̋ στήλη̋ (Α) το σωστό συμπέρασμα από τη στήλη   

    (Β) 

 

ΣΤΗΛΗ Α                ΣΤΗΛΗ Β 

α.  0   1.   Η εξίσωση έχει μία διπλή λύση. 

β.  0   2.   Η εξίσωση έχει δύο άνισε̋ λύσει̋. 

γ.  0   3.   Η εξίσωση είναι αδύνατη. 

 4.  Τίποτα από τα παραπάνω 

 

                    

                                       

ΘΕΜΑ 2
ο
  

 

A.  Στο παρακάτω ορθοκανονικό σύστημα αξόνων είναι σχεδιασμένη μία γωνία ω. 

Το σημείο Μ(x,y) είναι ένα τυχαίο σημείο τη̋ τελική̋ πλευρά̋ τη̋ γωνία̋ ω. 

Με τη βοήθεια του σχήματο̋ να δείξετε ότι   2 2 1      

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

             

 

 

Β.  Να αντιστοιχίσετε σε κάθε τριγωνομετρικό αριθμό τη̋ στήλη̋ Α τον ίσο του  

x΄  

y΄  

(x,y)  

 
x 



Θέματα προαγωγικών και απολυτήριων εξετάσεων Γυμνασίου σχολικού έτου̋ 2013-2014 

Μαθηματικό̋ Περιηγητή̋ 122 

     τριγωνομετρικό αριθμό από τη στήλη Β. 

 

ΣΤΗΛΗ Α ΣΤΗΛΗ Β 

α.    ημ60°  1.       ημ120° 

β.    συν120° 2.       εφ135° 

γ.    εφ45° 3.    – ημ120° 

 4.    – εφ135° 

 5.       συν60° 

 6.    – συν60° 

 

                  

Β. ΑΣΚΗΣΕΙΣ 

                                                                                                            

ΘΕΜΑ 1
ο
  

Α. Να λύσετε την εξίσωση  2 7 6 0x x    

Β. Να παραγοντοποιήσετε το τριώνυμο   2 7 6x x   

Γ. Με τη βοήθεια του υποερωτήματο̋ (Β) να λύσετε την εξίσωση  

    
2

6 1

7 6 6 1

x x

x x x x


 

   
 

Δ. Αν α η μικρότερη λύση τη̋ παραπάνω εξίσωση̋ και β η μεγαλύτερη λύση τη̋, να βρείτε  

την εξίσωση τη̋ ευθεία̋ που διέρχεται από την αρχή των αξόνων και από το σημείο Μ(α, β) 

 

ΘΕΜΑ 2
ο
  

                                                

Α.  Να λυθεί το σύστημα: 

 

 

 

     και να δείξετε ότι α = 8  και  β = – 6         

                                                                          

Β. Αν  α και β οι αριθμοί που προέκυψαν από το ερώτημα (Α) και συνω = 



, με ω αμβλεία  

     γωνία, να υπολογίσετε το ημω και την εφω. 

 

Γ.  Να υπολογίσετε την τιμή τη̋ παράσταση̋: 

 

          
2 2

( )A         

 

 

 

3α – 2β = 36  

α  +  3β = – 10 
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ΘΕΜΑ 2
ο
  

 

 

 

 

   

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

Δίνεται το ισοσκελέ̋ τρίγωνο ΑΒΓ με ΑΒ = ΑΓ, όπω̋ το παραπάνω σχήμα.   

Αν  ΒΔ  και  ΓΕ  ύψη του τριγώνου και Κ  το σημείο τομή̋ του̋, να απδείξετε ότι: 

 

Α. Τα τρίγωνα ΒΕΓ και ΒΔΓ είναι ίσα. 

 

Β. Τα τρίγωνα ΚΕΒ και ΚΔΓ είναι ίσα. 

 

Γ. Το τρίγωνο ΚΒΓ είναι ισοσκελέ̋. 
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ΔΙΑΓΩΝΙΣΜΑ 11 

Α. ΘΕΩΡΙΑ    

ΘΕΜΑ 1
ο
  

Να συμπληρώσετε τι̋ επόμενε̋ ταυτότητε̋: 

 Α.  (α+β)
2
  = …………….. 

 Β. (α+β)(α-β) = ……………. 

 Γ.  (α+β)
3
 = …………….. 

 

ΘΕΜΑ 2
ο
  

Να συμπληρώσετε τι̋ παρακάτω ισότητε̋ για τι̋ παραπληρωματικέ̋ γωνίε̋ ω και 180
ο 
- ω. 

Α.  ημ(180
ο
 - ω) = …………………………… 

Β.  συν(180
ο
 - ω) = ……………………………. 

Γ.  εφ(180
ο
 - ω) = ………………………….. 

 

Β. ΑΣΚΗΣΕΙΣ 

 

ΘΕΜΑ 1
ο
  

Α. Η εξίσωση 2x
2
 + x – 10 = 0 είναι τη̋ μορφή̋ αx

2
 + βx + γ = 0. Να συμπληρώσετε τα 

παρακάτω: α = .….., β = ……, γ = ……. 

Β. Να λύσετε την παραπάνω εξίσωση. 

            

ΘΕΜΑ 2
ο
  

Να λύσετε το σύστημα που ακολουθεί είτε με την μέθοδο τη̋ αντικατάσταση̋, είτε με την 

μέθοδο των αντίθετων συντελεστών. 

3 7 27

5 2 16

x y

x y

  


 
 

 ΘΕΜΑ 3
ο
  

Τα τρίγωνα ΑΒΓ και ΑΔΕ είναι ορθογώνια. Δίνεται ότι  ΑΒ = ΑΕ και ΑΓ = ΑΔ. 

 Α. Να αποδείξετε ότι τα τρίγωνα ΑΒΓ και ΑΔΕ είναι ίσα. 

 Β. Να συμπληρώσετε τα παρακάτω κενά που προκύπτουν από την ισότητα των πιο πάνω   

      τριγώνων. 

ΒΓ = ………….. 

 

Γ̂ = ………….. 

 

Β̂ = ………….. 
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ΔΙΑΓΩΝΙΣΜΑ 12 

Α. ΘΕΩΡΙΑ    

 

ΘΕΜΑ 1
ο 

Α. Τι ονομάζεται ταυτότητα ;        
 

Β. Να  συμπληρώσετε τι̋ παρακάτω ταυτότητε̋ : 
 

  
2 ....................( )    

 
2 ......................( )    

                         ( )( ) ..........................            

Γ. Να  χαρακτηρίσετε  τι̋  ισότητε̋ που  ακολουθούν γράφοντα̋ στην κόλλα  σα̋  δίπλα στο  

γράμμα που αντιστοιχεί σε κάθε  ισότητα  τη λέξη  Σωστό, αν η ισότητα  είναι σωστή, ή 

Λάθο̋, αν η ισόττα  είναι  λανθασμένη. 

 α.  
2 2 2( )                  

 β. 
2 2( ) ( )       

 γ.  
2 2(x 1) x 1                     

 δ. 
3 3(x y) (y x)    

 ε.  
2 2( 2 ) ( 2 )           

 

ΘΕΜΑ 2
ο 

Α. Να διατυπώσετε τα τρία κριτήρια ισότητα̋ τριγώνων. 

Β. Να  χαρακτηρίσετε  τι̋  προτάσει̋  που  ακολουθούν γράφοντα̋ στην κόλλα  σα̋  δίπλα 

στο  γράμμα που αντιστοιχεί σε κάθε  πρόταση τη λέξη  Σωστό, αν η πρόταση είναι σωστή, ή 

Λάθο̋, αν η πρόταση  είναι  λανθασμένη. 

 α.  Σε ίσα τρίγωνα απέναντι από ίσε̋ πλευρέ̋ βρίσκονται ίσε̋ γωνίε̋. 

 β. Αν δυο τρίγωνα  έχουν δυο γωνίε̋ ίσε̋ μια προ̋ μια και μια πλευρά ίση   τότε είναι ίσα. 

 γ. Αν δυο ορθογώνια τρίγωνα έχουν δυο πλευρέ̋ ίσε̋ μια προ̋ μια είναι ίσα. 

 δ. Κάθε ύψο̋ ενό̋ ισοσκελού̋ τριγώνου είναι και διάμεσό̋ του. 
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Β. ΑΣΚΗΣΕΙΣ 

 

 

ΘΕΜΑ 1
ο
  

Δίνονται οι εξισώσει̋ :   

2 7 6 0x x      και   2 7 6 0x x     

Α. Να λυθούν οι παραπάνω εξισώσει̋ και μετά να παραγοντοποιηθούν τα τριώνυμα:   

2 7 6x x       και 2 7 6x x     . 

Β. Δίνονται οι παραστάσει̋:   
2

2

x 7x 6

x 36

 
 


και  

2

2

x 7x 6
B

x 1

 



 . 

α. Να βρεθούν οι τιμέ̋ του x  για τι̋ οποίε̋ ορίζονται  οι  παραστάσει̋ Α  και  Β  και μετά να 

τι̋ απλοποιήσετε .    

β.  Να αποδείξετε ότι η  παράσταση    
2 2

A B A B     είναι ανεξάρτητη του x . 

 

ΘΕΜΑ 2
ο
  

Α. Να λυθεί η παρακάτω κλασματική εξίσωση:  

2 2 2

1 3 4

2 2 4

x x

x x x x x

 
 

  
 

Β. Αν α η μεγαλύτερη λύση τη̋ παραπάνω εξίσωση̋ και β η μικρότερη λύση τη̋ να λυθεί το   

     σύστημα:  

4

1

x y

x y

 

 

    


   
 

Γ. Αν  
4

1










, όπου  α η μεγαλύτερη  λύση τη̋ παραπάνω εξίσωση̋  και β η μικρότερη    

    λύση τη̋ και ̂  αμβλεία γωνία, να βρεθούν οι υπόλοιποι τριγωνομετρικοί αριθμοί τη̋      

     γωνιά̋  ̂ . 

 

 

ΘΕΜΑ 3
ο
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Δίνεται ισοσκελέ̋ τρίγωνο ΑΒΓ με ΑΒ=ΑΓ και διχοτόμου̋ τι̋ ΒΕ και  ΓΔ, όπω̋ φαίνεται 

στο παραπάνω σχήμα. Φέρνουμε  την  ΕΛ κάθετη στην ΒΓ και  την ΔΚ κάθετη στην ΑΓ. Να 

αποδείξετε ότι:  

Α. Τα τρίγωνα ΒΕΓ και ΒΔΓ είναι ίσα. 

Β.  Τα τρίγωνα ΒΕΛ και ΓΔΚ είναι ίσα. 

Γ. Τα τρίγωνα ΔΟΒ και ΔΒΓ είναι όμοια 
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ΔΙΑΓΩΝΙΣΜΑ 13 

Α. ΘΕΩΡΙΑ    

 
 

ΘΕΜΑ 1
ο
  

Α. Να αποδείξετε ότι : 2 2 2( ) 2          

Β. Να μεταφέρετε στην κόλλα σα̋ τι̋ παρακάτω προτάσει̋ και να συμπληρώσετε τα κενά ,   

     ώστε να προκύψουν αληθεί̋ προτάσει̋ :  

 α. Το άθροισμα δύο τουλάχιστον μονωνύμων που δεν είναι όμοια λέγεται ……………Κάθε 

…………. που περιέχεται σε ένα πολυώνυμο λέγεται  όρο̋ του πολυωνύμου.  

 β. Βαθμό̋ ενό̋ πολυωνύμου ω̋ προ̋ μία ή περισσότερε̋ μεταβλητέ̋ του είναι ο ………….. 

από του̋ βαθμού̋ των ……… του.  

Γ. Να  χαρακτηρίσετε  τι̋  προτάσει̋  που  ακολουθούν γράφοντα̋ στην κόλλα  σα̋  δίπλα 

στο  γράμμα που αντιστοιχεί σε κάθε  πρόταση τη λέξη  Σωστό, αν η πρόταση είναι σωστή, ή 

Λάθο̋, αν η πρόταση  είναι  λανθασμένη. 

 α. Το γινόμενο μονωνύμων είναι μονώνυμο. 

 β. Κάθε μονώνυμο είναι πολυώνυμο. 

 γ. Το άθροισμα μονωνύμων είναι μονώνυμο.  

 

ΘΕΜΑ 2
ο
  

Α. Να γράψετε τα τρία κριτήρια ισότητα̋ ορθογωνίων τριγώνων.  

Β. Να μεταφέρετε στην κόλλα σα̋ τι̋ παρακάτω προτάσει̋ και να συμπληρώσετε τα κενά ,   

     ώστε να προκύψουν αληθεί̋ προτάσει̋ :  

Κάθε σημείο τη̋ μεσοκαθέτου ενό̋ ευθυγράμμου τμήματο̋ ………. από τα  άκρα του. Κάθε 

σημείο τη̋ διχοτόμου μια̋ γωνία̋ …….. από τι̋ πλευρέ̋ τη̋ γωνία̋.   

Γ. Να  χαρακτηρίσετε  τι̋  προτάσει̋  που  ακολουθούν γράφοντα̋ στην κόλλα  σα̋  δίπλα 

στο  γράμμα που αντιστοιχεί σε κάθε  πρόταση τη λέξη  Σωστό, αν η πρόταση είναι σωστή, ή 

Λάθο̋, αν η πρόταση  είναι  λανθασμένη. 

α.Σε δύο τρίγωνα απέναντι από ίσε̋ πλευρέ̋ βρίσκονται ίσε̋ γωνίε̋.  

β.Αν δύο τρίγωνα έχουν τι̋ πλευρέ̋ του̋ ίσε̋ μία προ̋ μία τότε θα έχουν και τι̋ γωνίε̋ του̋ 

ίσε̋ μία προ̋ μία. 

γ.  Κάθε διάμεσο̋ του ισοσκελού̋ τριγώνου είναι διχοτόμο̋ και ύψο̋. 
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Β. ΑΣΚΗΣΕΙΣ 

 

ΘΕΜΑ 1
ο
  

 

Α. Να λύσετε την εξίσωση: 

22 5 3 0x x    

Β. Να παραγοντοποιήσετε το τριώνυμο:  

22 5 3x x     

Γ . Να λύσετε την εξίσωση:  

0
2 3x





 

Δ. Να απλοποιήσετε την παράσταση:  

10
5

1x

 



 

 

ΘΕΜΑ 2
ο
  

 

Α. Να λύσετε το σύστημα: 

2 3 46

3 4 63

x y

x y

    

   

 

Β. Αν Μ (5, 12) η λύση του παραπάνω συστήματο̋ να βρείτε του̋ τριγωνομετρικού̋ .  

     αριθμού̋ τη̋ γωνία̋ µω = · , όπου Οx  ο θετικό̋ ημιάξονα̋ . 

Γ. Να υπολογίσετε τη τιμή τη̋ παράσταση̋:    

2 0 0
120 180

 

 
    

, όπου ω  η γωνία του β ερωτήματο̋. 

 

 

 

ΘΕΜΑ 3
ο
  

Αν  για την οξεία γωνία ω ισχύει 
3

5
  . 

A. Να υπολογίσετε του̋ άλλου̋ τριγωνομετρικού̋ αριθμού̋ τη̋ γωνία̋ ω 

B.Να υπολογίσετε τη τιμή τη̋ παράσταση̋: 

2 0 2 0 065 ( ) 115 ( (180 ) )               

, όπου ω  η γωνία του (A) ερωτήματο̋. 
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ΔΙΑΓΩΝΙΣΜΑ 14 

 

A. ΘΕΩΡΙΑ 

ΘΕΜΑ 1
ο
 

Α. Τι ονομάζουμε ρητή αλγεβρική παράσταση; 

Β. Ποιε̋ τιμέ̋ δεν μπορούν να πάρουν οι μεταβλητέ̋ μια̋ ρητή̋ αλγεβρική̋ παράσταση̋; 

Γ. Πότε και με ποιον τρόπο είναι δυνατό να απλοποιήσουμε μια ρητή αλγεβρική παράσταση; 

ΘΕΜΑ 2
ο
 

Α. Να συμπληρώσετε τι̋ παρακάτω ισότητε̋: 

i. (180 ) ...      ii. (180 ) ...    iii. (180 ) ...    

 

Β. Να σχεδιάσετε ένα τρίγωνο με κορυφέ̋ τα σημεία Α, Β και Γ. Αφού ονομάσετε τι̋ 

απέναντι πλευρέ̋ με τα κατάλληλα γράμματα, να γράψετε το νόμο των συνημιτόνων για την 

πλευρά γ. 

 

Β. ΑΣΚΗΣΕΙΣ 

 

ΘΕΜΑ 1
ο
 

Ένα ορθογώνιο οικόπεδο έχει μήκο̋ 15m και πλάτο̋ 10m. Θέλουμε να αυξήσουμε το μήκο̋ 

του και να μειώσουμε το πλάτο̋ του κατά τον ίδιο αριθμό μέτρων, έτσι ώστε το εμβαδόν του 

οικοπέδου να γίνει τελικά 100m
2
. Να βρείτε κατά πόσα μέτρα θα μεταβληθεί η κάθε 

διάσταση. 

ΘΕΜΑ 2
ο
 

Να λύσετε γραφικά το παρακάτω σύστημα γραμμικών εξισώσεων: 

2 12

3 8

x y

x y

  


 
 

Στη συνέχεια να επαληθεύσετε αλγεβρικά τη λύση που βρήκατε. 

(Σημείωση: Για το σχήμα μπορείτε να χρησιμοποιήσετε τετραγωνισμένο χαρτί). 

ΘΕΜΑ 3
ο
 

Στο επόμενο σχήμα φαίνεται ένα̋ κύκλο̋ κέντρου Ο και οι ακτίνε̋ του ΟΑ και ΟΒ. 

Ονομάζουμε Κ το μέσο τη̋ ΟΑ και Λ το μέσο τη̋ ΟΒ. 
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Α. Να αποδείξετε ότι ΑΛ = ΒΚ. 

Β.  Να αποδείξετε ότι οι γωνίε̋ ΑΚΒ και ΑΛΒ είναι ίσε̋. 
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ΔΙΑΓΩΝΙΣΜΑ 15 

Α. ΘΕΩΡΙΑ 
 

ΘΕΜΑ 1
ο
  

Α. Τι ονομάζουμε ταυτότητα; 

Β. Να γράψετε τα αναπτύγματα στι̋ παρακάτω παραστάσει̋, ώστε οι ισότητε̋ που θα  

      προκύψουν να είναι ταυτότητε̋. 

i) (α + β)
2
=….. 

ii) (α – β)
3
=…. 

iii) (α + β)(α – β)=….. 

Γ. Να  χαρακτηρίσετε  τι̋  προτάσει̋  που  ακολουθούν γράφοντα̋ στην κόλλα  σα̋  δίπλα 

στο  γράμμα που αντιστοιχεί σε κάθε  πρόταση τη λέξη  Σωστό, αν η πρόταση είναι σωστή, ή 

Λάθο̋, αν η πρόταση  είναι  λανθασμένη. 

 α. Το άθροισμα ομοίων μονωνύμων είναι μονώνυμο όμοιο με αυτά    

 β. Το πηλίκο μονωνύμων είναι πάντα μονώνυμο 

 γ. Ο αριθμό̋ 5 είναι μονώνυμο 

 δ. Τα αντίθετα μονώνυμα έχουν ίδιο κύριο μέρο̋ 

 

ΘΕΜΑ 2
ο
  

Α. Να αναφέρετε τρία κριτήρια ισότητα̋ τριγώνων 

Β. Να  χαρακτηρίσετε  τι̋  προτάσει̋  που  ακολουθούν γράφοντα̋ στην κόλλα  σα̋  δίπλα 

στο  γράμμα που αντιστοιχεί σε κάθε  πρόταση τη λέξη  Σωστό, αν η πρόταση είναι σωστή, ή 

Λάθο̋, αν η πρόταση  είναι  λανθασμένη. 

 α. Δύο τρίγωνα που έχουν τι̋ αντίστοιχε̋ γωνίε̋ του̋ ίσε̋ είναι πάντα ίσα. 

 β. Δύο ορθογώνια τρίγωνα που έχουν ίσε̋ υποτείνουσε̋ και μία αντίστοιχη οξεία γωνία ίση,   

     είναι ίσα. 

 γ. Δύο τρίγωνα είναι ίσα αν δύο γωνίε̋ του ενό̋ είναι ίσε̋ με δύο γωνίε̋ του άλλου μία προ̋   

     μία και μία πλευρά του ενό̋ ίση με μία πλευρά του άλλου. 

 δ. Δύο ορθογώνια τρίγωνα είναι ίσα όταν έχουν δύο αντίστοιχε̋ πλευρέ̋ ίσε̋. 

 

Β. ΑΣΚΗΣΕΙΣ 
 

ΘΕΜΑ 1
ο
  

Δίνεται το πολυώνυμο:  

        
2

3 2 3 3 2 1 6P x x x x x x         

Α. Κάνοντα̋ όλε̋ τι̋ πράξει̋ και τι̋ αναγωγέ̋ ομοίων όρων να δείξετε ότι : 
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  2 10 24P x x x    

 

Β. Να λύσετε την εξίσωση 2 10 24 0x x    και να παραγοντοποιηθεί το τριώνυμο: 

  
2 10 24x x   

 

ΘΕΜΑ 2
ο
  

Α.  Χρησιμοποιώντα̋ μια από τι̋ αλγεβρικέ̋ μεθόδου̋, να αποδείξετε ότι η λύση του   

      συστήματο̋: 

 

2 2

4 5 1

x y

x y

  


  
 

   είναι το ζεύγο̋ (– 4 , 3).  

Β.  Να υπολογίσετε του̋ τριγωνομετρικού̋ αριθμού̋ τη̋ γωνία̋  

    ˆˆ xOM  , όπου Μ είναι το σημείο με συντεταγμένε̋ Μ(– 4 , 3),   

     όπω̋ φαίνεται στο διπλανό σχήμα. 

Γ. Να υπολογίσετε την εφ(180
ο
 – ω) και το ημ(180

ο
 – ω), όπου ω η  

     γωνία του ερωτήματο̋ (Β). 

 

ΘΕΜΑ 3
ο
  

 

Στο διπλανό σχήμα είναι ΑΒ // ΓΔ, ΓΔ = 3cm και 

ΑΒ = 6cm. 

Α. Να αποδείξετε ότι τα τρίγωνα ΑΒΕ και ΓΔΕ   

     είναι όμοια . 

Β. Να γράψετε του̋ ίσου̋ λόγου̋ των πλευρών   

    και να βρεθεί ο λόγο̋ ομοιότητα̋ των δύο   

    τριγώνων. 

Γ. Να υπολογισθεί το x  αν  1  x cm   και  

    3  EB x cm    

 

 

 

 

 

 


