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 ὸ ἄλγλκ αὐ ὸ ἐλ υθκῦη  ἱ κλδεὰ κδξ ῖα ὰ ὁπκῖα ξ έακθ αδ ηὲ ὴθ 
Παδ έα ἀζζὰ εαὶ ὶμ εκδθπθδεὲμ υθγῆε μ ὴθ ἙζζΪ α εα ὰ ὰ ζ υ αῖα 

ξλσθδα ῆμ κυλεκελα έαμ. Ἡ η ζΫ β ία έ βε  ὸθ ευ δεα 72 κῦ 18κυ αἰ. ῆμ 
δίζδκγάεβμ ῆμ βηβ Ϊθαμ, ὸ 4κ ίδίζέκ κῦ ὁπκέκυ π λδΫξ αδ ἡ γ πλέα ῶθ 
ζκΰαλέγηπθ κῦ Νδεβφσλκυ Θ κ σεβ, ὅππμ αὐ ὴ δ α εσ αθ κὺμ ηαγβ ὲμ ῆμ 
ξκζῆμ ῆμ βηβ Ϊθαμ ζέΰ μ ησζδμ εα έ μ πλὶθ ὴθ ἐπαθΪ α β κῦ 1821

1
. 

 

Abstract 

In this article concluded are some  results of the  research related to the 

Education  and  the social conditions  in Greece during  the last years of the 

turkish rule. The study is based on the codex 72 of  the 18th century of the Library 

of Dēmētsana. In the 4th book of this manuscript, Nikēforos Theotokēs, describes 

the Theory of Logarithms, as it was  teached in the School of Dēmētsana during 

the last years of the turkish rule. 

 

 

                                                            
1 θπθτηκυ, Μαγβηα Ϊλδκθ, Έε κ β Μαλέα ΧΪζεκυ [  δ α εαζέα πθ Μαγβηα δευθ βθ ζζΪ α εα Ϊ 

α ζ υ αέα ξλσθδα βμ κυλεκελα έαμ, τηφπθα η  κθ ευ δεα 72 βμ δίζδκγάεβμ βμ βηβ Ϊθαμ, 
δ αΰπΰά, Έε κ β εαδ ξσζδα], γάθα 2009 (Ϋθ υπκ εαδ epub)  
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ου ο α α  Ἀπὸ ὰ ηΫ α κῦ 18κυ αἰ. ἐθῷ ὴθ ἙζζΪ α ἡ ἐεπαέ υ β ἀθαίαγηέα αδ 
εαὶ ἐπδλλ Ϊα αδ ἀπὸ ὸθ Ν κ ζζβθδεὸ δαφπ δ ησ ξπλὶμ ίΫίαδα θὰ φγΪθ δ ὸ ἐπέπ κ ῶθ ὐλππαρεῶθ Ἀεα βηδῶθ2

, ὸ ¨εκδθὸ ξκζ ῖκ¨ υηπζβλυθ αδ ἀπὸ ὸ ¨Ἑζζβθδεὸ ξκζ ῖκ¨, ἢ ¨ξκζά¨, ἢ ¨Φλκθ δ άλδκ¨, ἢ ¨Ἐεπαδ υ άλδκ¨, ἢ 

¨Μκυ ῖκ¨, ἢ ¨Ἀεα βηέα¨, ἢ ¨ΓυηθΪ δκ¨, ἢ ¨Λτε δκ¨. ὐ ὲμ κἱ ὀθκηα έ μ 
ξ έακθ αθ ευλέπμ ηὲ ὶμ πλκ κεέ μ κῦ ξκλβΰκῦ εαὶ ὄξδ ηὲ ὸ παλ ξση θκ ἐπέπ κ ΰθυ πθ ἢ πκυ ῶθ. Σὸ η αῖκ ἐπέπ κ ησλφπ βμ ὀθκηαασ αθ 

¨Ἐΰετεζδκμ Παδ έα¨, εαὶ ὅπκυ ὑπῆλξ  ἀθυ λκ ἐπέπ κ ἐε ῖ δ Ϊ εκθ αθ ἡ 

Λκΰδεά, ἡ Φδζκ κφέα, ἡ Θ κζκΰέα, εαὶ ἴ  π μ ἡ Ἀλδγηβ δεὴ εαὶ ὰ Μαγβηα δεὰ 

ΰ θδευ λα3
.  ὶμ φυ δεκηαγβηα δεὲμ Ἐπδ ῆη μ ὑπ λ ῖξαθ κἱ ξκζὲμ 

(Ἀεα βηέ μ) Χέκυ εαὶ Κυ πθδῶθ4
. ΚΪπκδ μ φκλὲμ Ϋ, δαξυλδααθ ὴ δ α εαζέα ῆμ Φυ δεῆμ ἀπὸ ὰ Μαγβηα δεὰ εαὶ εΪπκδ μ ὄξδ5. Ἡ δ α εαζέα ὅηπμ ῶθ 

Μαγβηα δεῶθ ΰ θδευ λα ἦ αθ πλκίζβηα δεὴ ζσΰπ ἔζζ δοβμ εα αλ δ ηΫθπθ 
α εΪζπθ. Οἱ υθ βλβ δεκὶ ηΪζδ α Ϊ εαζκδ εαὶ ἐπδ άηκθ μ ὲθ 
υηπαγκῦ αθ ὶμ γ δεὲμ Ἐπδ ῆη μ, εαὶ ἰ δεὰ ὅ κθ ἀφκλᾶ ὴ Φυ δεὴ εαὶ ὰ 

Μαγβηα δεὰ ὰ γ πλκῦ αθ ἄξλβ α εαὶ ἐπδεέθ υθα δσ δ ἀπκηΪελυθαθ εα ὰ ὴθ ἄπκοά κυμ κὺμ ἀθγλυπκυμ ἀπὸ ὸ γ ὸ εαὶ ὴ Χλδ δαθδεὴ γλβ ε έα6
, εαὶ ὶμ ξκζὲμ πκὺ ἶξαθ ἐικυ έα ἀπαΰσλ υαθ ὴ δ α εαζέα κυμ. βη δπ Ϋκθ ὅ δ 

κἱ φυ δεὲμ εαὶ ΰ θδεὰ κἱ γ δεὲμ Ἐπδ ῆη μ ἐηφαθέακθ αδ ὸ πλσΰλαηηα 

πκυ ῶθ ἀπὸ ὰ ηΫ α κῦ 18κυ αἰ. εαὶ η Ϊ7
, εαὶ ηΪζδ α τηφπθα ηὲ ὸθ Ἀ. 

ΠΫεδκ, ἐθῷ εα ὰ ὸθ 18κθ αἰ. ἐε σγβεαθ 170 υΰΰλΪηηα α ηὲ γλβ ε υ δεὸ 

ξαλαε άλα, ησζδμ 20  ἐε σγβεαθ ηὲ π λδ ξση θκ πκὺ ἀφκλκῦ  ὅζ μ ὶμ ἄζζ μ ἐπδ ῆη μ8. 
 

                                                            
2 Ἱ ο α ῶ  Ἑ ω , Ὁ Ἑζζβθδ ηὸμ ὑπὸ ιΫθβ ευλδαλξέα 1453- 1821, ἐε . κηά, Ἀγάθα 22006, ση. Χ, 

ζ.466. 
3Ὅ. π., ζ. 475.  
4 Ἀιέα δ θὰ ἀθαφ λγ ῖ ὅ δ ἡ ξκζὴ ῶθ Μβζ ῶθ ὸ Πάζδκ ἦ αθ εαὶ αὐ ὴ ηέα ἀπὸ ὶμ πλπ κπσλκυμ πκὺ ἰ άΰαΰαθ ὴ δ α εαζέα ῶθ γ δεῶθ Ἐπδ βηῶθ ὸ πλσΰλαηηΪ βμ. ζ. α ὰ 25ου α ου 
Συ ου Μα α ῆ  α α  ῆ  Ἑ ῆ  Μα α ῆ  Ἑ α α : Ἡ Μαγβηα δεὴ Ἐεπαέ υ β εαὶ ἡ τΰξλκθβ πλαΰηα δεσ β α κῦ 21κυ αἰυθα,Θπηὰμ Καλαθέεαμ, σζκμ, ΝκΫηίλδκμ 2008, ζ. 508-523.  
5  φαθέ βμ Μδξαάζ, ἱ φυ αὶ ἐπ ῆ α  ἐ  Ἑ ά  π ὸ ῆ  Ἐπα α ά ω : Ἡ Ἐ πα υ ὴ Ἐπα ά α , Συπκΰλαφδεὴ Ἑ αδλ έα Π. . αε ζζΪλδκμ, Ἀγῆθαδ 1926, ζ. 13. 
6 Ὅ. π., ζ. 18. 
7 Ἱ ο α ῶ  Ἑ ω , Ὁ Ἑζζβθδ ηὸμ ὑπὸ ιΫθβ ευλδαλξέα 1453- 1821, ἐε . κηά, Ἀγάθα 22006, ση. Χ, 

ζ. 480. 
8 ΠΫεδκμ ἈζΫιαθ λκμ, Πθ υηα δεὴ ἄπκοδμ ῆμ κυλεκελα κυηΫθβμ ἙζζΪ κμ: ἤ κδ π λδ ε δεὸθ δΪΰλαηηα ῆμ ἐπὶ κυλεκελα έαμ δαθκβ δεῆμ κῦ ἑζζβθδεκῦ ἔγθκυμ εα α Ϊ πμ, ἐε κῦ Συπκΰλαφ έκυ Ϋζζδ μ εαὶ 
Τἱῶθ, ἐθ Κπθ αθ δθκυπσζ δ 1880, ζ. 102. 
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 ὴθ Π ζκπσθθβ κ, ὸ ξλκθδεὸ δΪ βηα 1770-1780 ξαλαε βλέα αδ ἀπὸ ὰ 

ζ ΰση θα "ὈλζπφδεΪ" (ἐπαθΪ α β κῦ Ὀλζυφ), ἕθαθ πσζ ηκ πκὺ λάηαι  εαὶ ἐλάηπ  ὴθ π λδκξά. τηφπθα ηὲ κὺμ V. Brunet de Presle εαὶ A. Blanchet, 

ΰτλπ ὰ 1772 ἡ Π ζκπσθθβ κμ εκζυηπκῦ  ὸ αἷηα, κἱ εαζζδΫλΰ δ μ 
εα λΪφβ αθ, ὁ πζβγυ ηὸμ ῶθ ξλδ δαθῶθ η δυγβε  ὸ 1/5, εαὶ ὅ κδ ὲθ ἶξαθ ὴ υθα σ β α θὰ πζβλυ κυθ φσλκυμ ἐππζκῦθ κ ὰθ εζΪίκδ ὴθ Ἀζΰ λέα εαὶ ὲ ἄζζα ηΫλβ9

. Σὸ 1779 ὁ πζβγυ ηὸμ ὁζσεζβλβμ ῆμ Π ζκπκθθά κυ ἀθΫλξ αδ - η ὰ ὰ 9 ἔ β ζ βζα δῶθ ἀπὸ κὺμ Ἀζίαθκὺμ10
- ὲ 300.000 

εα κέεκυμ11
, εαὶ ὰ Ϋζβ κῦ 18κυ αἰ. ἡ ἴ δα ἡ πσζβ ῆμ βηβ Ϊθαμ ἶξ  ησζδμ 

300 κἰεκΰΫθ δ μ. 
 Ἡ Σ ο ὴ ῆ  α  Ἡ ξκζὴ ῆμ βηβ Ϊθαμ ξ έα αδ θὰ ηὲ ὴ ¨Μκθὴ κῦ Φδζκ σφκυ¨, 

ηκθα άλδ πκὺ ἱ λτγβε  ὴ βηβ Ϊθα ὸ 132 η. Χ.
12

 Ὅ αθ ὸ 1764 ἔφγα αθ ὴ βηβ Ϊθα κἱ ηκθαξκὶ Γ λΪ δηκμ Γκτθβμ εαὶ Ἀ βηΪεβμ Λ κθΪλ κμ ἢ ἈΰΪπδκμ ΰδὰ θὰ ἱ λτ κυθ ὴ ξκζά13
, ὰ ξ δλσΰλαφα εαὶ ὰ ἔθ υπα ίδίζέα ῆμ 

δίζδκγάεβμ ῆμ Μκθῆμ κῦ Φδζκ σφκυ η αφΫλγβεαθ ὴ ξκζά. Κα ὰ ὰ Ὀλζπφδεὰ ὅ αθ ἡ ξκζὴ εαὶ ἡ δίζδκγάεβ βμ εα α λΪφβεαθ14
, ἡ ζ δ κυλΰέα 

βμ υθ ξέ βε  ὴ Μκθὴ Φδζκ σφκυ15
. ἘθθΫα ξλσθδα ἀλΰσ λα (1779) ἡ ξκζὴ ἐπαθαζ δ κυλΰ ῖ ὸ ξῶλκ βμ εαὶ σ  ἡ δίζδκγάεβ βμ ἐηπζκυ έα αδ ηὲ θΫ μ 

πλ Ϋμ16
. 

                                                            
9 V. Brunet de Presle- Alexandre Blanchet, Grèce depuis la conquête romane jusqu’ à nos jours, pub. F. 

Didot, Paris 1860, ζ. 390. 
10 Οἱ Σκῦλεκδ κἱ ὁπκῖκδ ἶξαθ ἐπδ λα τ δ κὺμ Ἀζίαθκὺμ ΰδὰ θὰ δηπλά κυθ ὴθ ἐι ΰ ληΫθβ 

Π ζκπσθθβ κ, ὅ αθ κἱ Ἀζίαθκὶ ἔΰδθαθ ἰ δαέ λα ἐπδεέθ υθκδ αά β αθ ὴ ίκάγ δα ῶθ εζ φ ῶθ ΰδὰ θὰ κὺμ ἀθ δη ππέ κυθ εαὶ θὰ κὺμ ἀπ ζΪ κυθ ζδεΪ, ὸ 1779. ζ. Zoël Dalègre, Ἕ  αὶ Ὀ ω α ο  (1453- 

1923), η Ϊφλ. κφέα Μπέθβ- π βλκπκτζκυ, ἐε . . αξαλσπκυζκμ, Ἀγάθα 2006, ζ. 212, εαὶ 
Φδζδππέ βμ Νδεσζακμ, Ἐπ ο  Ἱ ο α οῦ Ἑ οῦ Ἔ ου  1453-1821, ἐε κῦ Συπκΰλαφ έκυ . 

ΚαζαλΪεβ, ἐθ Ἀγάθαδμ 21900, ζ. 126. 
11 Zoël Dalègre, Ἕ  αὶ Ὀ ω α ο  (1453- 1923), η Ϊφλ. κφέα Μπέθβ- π βλκπκτζκυ, ἐε . . 

αξαλσπκυζκμ, Ἀγάθα 2006, ζ. 227. 
12 Γ πλΰαεσπκυζκμ Νέεκμ, Ἑ ὰ Σχο ῖα ὸ Μο ὰ ὴ  π ο ο ῆ  Ὀ ω α ῆ  υ α χ α  αὶ ὴ  Ἑ ὴ Ἐπα ά α , Σλέπκζβ 2006, ζ. 22. 
13 Γλδ σπκυζκμ Ἀθα Ϊ δκμ, Σχο ὴ ά , Ἀγάθα 1962, ζ. 35.  
14 Γ πλΰαεσπκυζκμ Νέεκμ, Ἑζζβθδεὰ ξκζ ῖα ὸ Μκλδὰ ὴθ π λέκ κ ῆμ Ὀγπηαθδεῆμ ευλδαλξέαμ εαὶ ὴθ Ἑζζβθδεὴ ἘπαθΪ α β, Σλέπκζβ 2006, ζ. 95. 
15 Γ πλΰαεσπκυζκμ Νέεκμ, Ἡ πα α ὴ  Ἀ α α ἐπὶ ου ο α α , ἐε . Φτζζα, Σλέπκζβ 2000, ζ. 14. 
16 Γ πλΰαεσπκυζκμ Νέεκμ, Ἑ ὰ Σχο ῖα ὸ Μο ὰ ὴ  π ο ο ῆ  Ὀ ω α ῆ  υ α χ α  αὶ ὴ  Ἑ ὴ Ἐπα ά α , Σλέπκζβ 2006, ζ. 95. 



32κ Παθ ζζάθδκ υθΫ λδκ Μαγβηα δεάμ Παδ έαμ 1093 

Σὸ ἐεπαδ υ δεὸ ἔλΰκ ῆμ ξκζῆμ ελέθ αδ πκυ αῖκ17
. Οἱ ἀπσφκδ κέ βμ 

γ πλκῦθ αθ ἄλδ κδ ΰθῶ μ ῶθ ἀλξαέπθ Ἑζζάθπθ εαὶ Λα έθπθ υΰΰλαφΫπθ18
, ἡ ὲ δ α εκηΫθβ ὕζβ ηπκλ ῖ θὰ ἦ αθ ζέΰβ ὲ ἔε α β ἀζζὰ τηφπθα ηὲ ὁλδ ηΫθ μ ηαλ υλέ μ ἦ αθ Παθ πδ βηδαεκῦ ἐπδπΫ κυ19

. 

 Ὁ φ ο  Θ ο  Ὁ Νδεβφσλκμ Θ κ σεβμ, ὁ ὁπκῖκμ τηφπθα ηὲ ὅζα ὰ κδξ ῖα πκὺ 

πλκΫευοαθ ἀπὸ ὴθ ἔλ υθα ἦ αθ ὁ υΰΰλαφΫαμ κῦ ευ δεα 72, ὑπῆλι  ἕθαμ ἀπὸ 

κὺμ πλυ κυμ ἐπδ άηκθ μ πκὺ πλκ πΪγβ αθ θα υθ υΪ κυθ ὶμ ΰθυ δμ ῶθ Ἀλξαέπθ Ἑζζάθπθ ηὲ ὶμ τΰξλκθ μ ῶθ υ δεῶθ Ἐπδ βησθπθ. Σὸ ΰ ΰκθὸμ 
αὐ ὸ ὁ άΰβ  ὴθ ἀθΪ διβ ῆμ κυζ δᾶμ ῶθ Ἑζζάθπθ Ἐπδ βησθπθ ὡμ ὸ 

ετλδκ ελδ άλδκ ΰδὰ ὴθ ἀιδκζσΰβ β κῦ πκζδ δ ηκῦ ῆμ ἐπκξῆμ κυ20
. Ὁ 

Νδεβφσλκμ Θ κ σεβμ ἦ αθ ὁ τθ ηκμ ῶθ παζαδκ Ϋλπθ ἐπδ βησθπθ ζκΰέπθ 
ηὲ κὺμ α εΪζκυμ ῶθ θΫπθ Φυ δεῶθ ἐπδ βηῶθ ῆμ ξλκθδεῆμ π λδσ κυ πλὶθ ὴθ ἘπαθΪ α β, ὁ ὁπκῖκμ ἀθΫΰλαο  ὸ Ἐεπαδ υ δεὸ Πλσΰλαηηα ῶθ Ἑζζβθδεῶθ ξκζ έπθ ὡμ πλπ τκθ α ὴ Φυ δεὴ εαὶ ὰ Μαγβηα δεΪ21

. Ἡ 

θ κ δ αξγ ῖ α δ α εαζέα ῶθ τκ αὐ ῶθ ηαγβηΪ πθ ὲθ ἦ αθ ἁπζῶμ ηέα 

πλκ γάεβ θΫπθ ΰθυ πθ ὰ ἀθαζυ δεὰ πλκΰλΪηηα α ῆμ ἐπκξῆμ κυ, ἀζζὰ ὑπῆλι  ὴθ ευλδκζ ιέα "θΫα γΫ β" ΰδὰ ὴθ Παδ έα ΰ θδευ λα, ἡ ὁπκέα ὡ σ κ 
πλκεΪζ  βηαθ δεὲμ ἀθ δ λΪ δμ22

. 

 Ὁ α  72 ῆ  ο  ῆ  α  Ὁ ευ δεαμ 72 ἶθαδ ξαλ ῶκμ εαὶ τηφπθα ηὲ ὴθ εα αζκΰκΰλΪφβ β κῦ ε. Ἀθα α έκυ Γλδ κπκτζκυ ξλκθκζκΰ ῖ αδ ὸθ 18
κ
 αἰυθα η. Χ., κἱ δα Ϊ δμ 

κυ ἶθαδ 0,21x0,166 εαὶ ἀπκ ζ ῖ αδ ἀπὸ 184 φτζζα ὡμ ἑιῆμ: 
1. (φ. 4α), Γ πη λέα η ὰ ξβηΪ πθ. 
φ. 29α: ΣΫζκμ κῦ α΄ ίδίζέκυ αοκγῳ π ηίλέκυ δββ ἡηΫλᾳ Σ Ϊλ β ἠλιΪη γα ῆμ Γ πη λέαμ. 
2. (φ. 150α), Πλαε δεὴ Ἀλδγηβ δεά. 

                                                            
17 Ἡ ξκζὴ ῆμ βηβ Ϊθαμ ἦ αθ η αιὺ ῶθ εαζυ Ϋλπθ ξκζῶθ ὴθ ἙζζΪ α. ζ. Howe, Samuel Gridley, 

An Historical sketch of the Greek Revolution, pub. White, Gallaher and White, New York 1828, ζ. 3. 
18 Γ πλΰαεσπκυζκμ Νέεκμ, Ἡ πα α ὴ  Ἀ α α ἐπὶ ου ο α α , ἐε . Φτζζα, Σλέπκζβ 2000, ζ. 23. 
19 Ὅ. π., ζ. 134. 
20 Issues in the Historiography of Post- Byzantine Science, Boston Studies in the Philosophy of Science, 

Kluwer Academic Publishers, vol. 151, 1994. D. Dialetis- E. Nikolaidis, Trends in the Historiography of 

Science 
21  φαθέ βμ Μδξαάζ, ἱ φυ αὶ ἐπ ῆ α  ἐ  Ἑ ά  π ὸ ῆ  Ἐπα α ά ω : Ἡ Ἐ πα υ ὴ Ἐπα ά α , Συπκΰλαφδεὴ Ἑ αδλ έα Π. . αε ζζΪλδκμ, Ἀγῆθαδ 1926, ζ. 11.  
22Μ ΰΪζβ Παδ αΰπΰδεὴ Ἐΰευεζκπαέ δα, ἐε . Ἑζζβθδεὰ ΓλΪηηα α-Herder, Ἀγῆθαδ 1968, ση. ΙΙΙ, ζ. 129.  
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 Ϊξπ δμ δὰ ίτλ βμ, ἰμ ὸ θῶ κθ φΫλ δ ξλυ ᾶ εκ ηάηα α, αἱ ὲ 
πδθαεέ μ ἔΰξλπηκθ π λδεΪζζυηα.

23
 

τηφπθα ηὲ ὴθ εα αζκΰκΰλΪφβ β κῦ ε. ΓδΪθθβ Καλὰ24
 ἰ ξτκυθ ὰ 

εΪ πγδ: 
Οἱ δα Ϊ δμ κῦ ευ δεα 72 ῆμ ξκζῆμ βηβ Ϊθβμ ὁ ὁπκῖκμ 

ξλκθκζκΰ ῖ αδ ὸ 1779 η. Χ. ἶθαδ 0,210x0,165, ὁ ὲ ευ δεαμ ὁ ὁπκῖκμ 
π λδζαηίΪθ δ ὴ Γ πη λέα εαὶ ὴθ Ἀλδγηβ δεὴ κῦ Νδεβφσλκυ Θ κ σεβ ἀπκ ζ ῖ αδ ἀπὸ 181 φτζζα ὡμ ἑιῆμ:  

α) φφ. 1α- 3ί ζ υεΪ. 

ί) Γ πη λέα ( ὐεζ έ δκμ), φφ. 4α- 149α ( ὰ "ίδίζέα", φφ. 4α, 30α, 42α, 

63α, 74α, 88α, 109α, εαὶ 131α ἐθῶ ὰ φφ. 147α- 149α, ἕιδ ΰ πη λδεὰ 

ξάηα α). 

ΰ) Ἀλδγηβ δεά, φφ. 150α- 181α. Ἀλξ. Ἀ ὴ ἐ ὶ  ἡ ῶ  ἐ  οῖ  ἀ οῖ ....... 

φ. 159α, ίδίζέκθ 2κθ, Π λὶ εζα ηΪ πθ..... 
φ. 164α, ίδίζέκθ 3κθ, Π λὶ ῆμ η γσ κυ ῆμ ῶθ λδαῶθ ἐιαΰπΰῆμ. 
φ. 168α, ίδίζέκθ 4κθ, Π λὶ ἰ κ δαφ λσθ πθ εαὶ ζκΰαλέγηπθ. 
φ. 178ί, ίδίζέκθ 5κθ, Π λὶ δαφσλπθ η γσ πθ ἰμ ὴθ ἐηπκλέαθ..... 
 Ἀπὸ ὴθ πλαΰηα κπκδβγ ῖ α η αΰλαφὴ εαὶ ξκζδα ηὸ κῦ ξ δλκΰλΪφκυ 

πλκΫευοαθ ὰ εΪ πγδ: Ὁ ευ δεαμ, κῦ ὁπκέκυ ὁ έ ζκμ ἶθαδ ¨Μαγβηα Ϊλδκθ¨ φΫλ δ ὴ φλαΰέ α ῆμ ξκζῆμ ῆμ βηβ Ϊθβμ εαὶ ἶθαδ ἀθυθυηκμ. Σὸ πλῶ κ ηΫλκμ κυ, βζα ὴ 

αὐ ὸ ῆμ Γ πη λέαμ (φ. 4α- φ. 149ί) π λδΫξ δ ὸ 1κ ίδίζέκ ὸ ὁπκῖκ ὑπΪλξκυθ 
κἱ ία δεκὶ ΰ πη λδεκὶ ὁλδ ηκέ ( βη έκυ, ὐγ έαμ, ΰπθέαμ, ετεζκυ, λδΰυθκυ, 
παλαζζβζκΰλΪηηκυ, ε. ἄ.), εαὶ ἀπκ δεθτκθ αδ 48 πλκ Ϊ δμ. Σὸ 2κ ίδίζέκ ἀφκλᾶ ὰ παλαζζβζσΰλαηηα εαὶ ὰ ἐηία Ϊ κυμ. Ἀπκ δεθτκθ αδ 14 

πλκ Ϊ δμ εαὶ ἐπδζτκθ αδ 3 πλκίζάηα α. Σὸ 3κ ίδίζέκ ἀφκλᾶ ὸθ ετεζκ εαὶ 
π λδΫξ δ 37 πλκ Ϊ δμ. Σὸ 4κ ίδίζέκ π λδΫξ δ ὰ ἐΰΰ ΰλαηηΫθα εαὶ 
π λδΰ ΰλαηηΫθα ὲ ετεζκ πκζτΰπθα, εαὶ κἱ ξ δεὲμ πλκ Ϊ δμ ἶθαδ 17. Σὸ 5κ 
ίδίζέκ ζσΰκυμ εαὶ ἀθαζκΰέ μ, ηὲ 25 πλκ Ϊ δμ εαὶ 7 γ πλάηα α. Σὸ 6κ ίδίζέκ 
π λδΫξ δ ὰ ὅηκδα ὐγτΰλαηηα ξάηα α ὰ ὁπκῖα ἀθαφΫλκθ αδ 33 πλκ Ϊ δμ. Σὸ 

11κ ίδίζέκ, ὸ ὁπκῖκ ἀθαφΫλ αδ ἀπὸ ὸθ υΰΰλαφΫα, ὡμ ὸ ¨1κ ῶθ λ ῶθ¨, 
                                                            
23 Γλδ σπκυζκμ ΣΪ κμ, Κα ά ο ο  ῶ  χ ο άφω  ω ω  ῆ  ο  ῆ  Σχο ῆ  ά , ἀθα τππ δμ ἐε κῦ Κ ΄ Σσηκυ ῆμ Ἐπ βλέ κμ ῆμ Ἑ αδλ έαμ υααθ δθῶθ πκυ ῶθ, Συπκΰλαφ ῖκθ 
Μυλ έ κυ, ἐθ Ἀγάθαδμ 1952. 
24 Καλὰμ ΓδΪθθβμ, ἱ ἐπ ῆ  ὴ  ου ο α α, ἐε . . Ι. .- δίζδκππζ ῖκ Ἐ έαμ, Ἀγάθα 1992, ση. Ι, 
Σὰ Μαγβηα δεΪ, ζ. 94. 
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π λδΫξ δ ὰ ε φΪζαδα ῆμ  λ κη λέαμ ηΫξλδ εαὶ αὐ ὸ ῶθ παλαζζβζ πδπΫ πθ. ἈθαφΫλκθ αδ ὲ 40 ξ δεὲμ πλκ Ϊ δμ. Σὸ 12κ ίδίζέκ π λδΫξ δ πλκ Ϊ δμ 
ξ δεὲμ ηὲ ὴθ πυλαηέ α, ὸθ εῶθκ, ὸθ ετζδθ λκ, εαγὼμ εαὶ ὰ ἐΰΰ ΰλαηηΫθα 

εαὶ π λδΰ ΰλαηηΫθα ὲ αὐ ὰ ὰ λ ὰ ξάηα α. Οἱ πλκ Ϊ δμ ἶθαδ 17 εαὶ ἀφκλκῦθ εαὶ ὴ γ πλέα ῆμ  φαέλαμ. 
Σὸ τ λκ ηΫλκμ κῦ ευ δεα (150α-180ί) π λδΫξ δ ὕζβ Ἀλδγηβ δεῆμ 

ξ δακηΫθβ ηὲ κὺμ ὁλδ ηκὺμ ῶθ ἀλδγηῶθ, ὶμ πλΪι δμ η αιὺ αὐ ῶθ, ὸθ 
¨Πυγαΰκλδεὸθ Πέθαεα¨, ὶμ κεδηὲμ ῶθ πλΪι πθ, ὅπκυ εαὶ ὁζκεζβλυθ αδ ἀπὸ ὸθ υΰΰλαφΫα ὸ 1κ ίδίζέκ ῆμ Ἀλδγηβ δεῆμ.  ὸ 2κ ίδίζέκ ῆμ Ἀλδγηβ δεῆμ 
π λδΫξκθ αδ ὰ εζΪ ηα α εαὶ κἱ πλΪι δμ αὐ ῶθ, εαγὼμ εαὶ κἱ εα δεκὶ ηὲ ὶμ 
πλΪι δμ κυμ.  ὸ 3κ ίδίζέκ ἀθαφΫλκθ αδ ηΫγκ κδ ὑπκζκΰδ ηκῦ λδαῶθ 
πλαΰηα δεῶθ ἀλδγηῶθ, εαὶ υΰε ελδηΫθα λαΰπθδεῶθ εαὶ ευίδεῶθ λδαῶθ. Σὸ 

4κ ίδίζέκ π λδΫξ δ γΫηα α ξ δεὰ ηὲ κὺμ ζκΰαλέγηκυμ εαὶ ὶμ πλκσ κυμ, εαὶ ὸ 

5κ ίδίζέκ ἀθαφΫλ αδ ὲ πλκίζάηα α ῆμ εαγβη λδθῆμ απῆμ, πκὺ ἀφκλκῦθ 
ευλέπμ ὸ ἐηπσλδκ. 

βη δπ Ϋκθ ὅ δ ἐε ὸμ κῦ ε δηΫθκυ εαὶ ῶθ ἀλδγηβηΫθπθ ὑπκ βη δυ πθ ὸ Ϋζκμ ῆμ εΪγ  ζέ αμ, ὲθ ὑπΪλξκυθ ἄζζ μ ὑπκ βη δυ δμ ἢ παλα βλά δμ ὸ πζΪδ πκὺ θὰ έξθκυθ ὅ δ ὸ ἀλξδεὸ ε έη θκ ἔΰδθαθ παλ ηίκζὲμ ἀπὸ ἀθ δΰλαφ ῖμ25
. 

 Ἡ α α α ῶ  ο α  φ α ὲ ὸ  α 72 

 ὸ 4κ ίδίζέκ ῆμ Ἀλδγηβ δεῆμ κῦ ξ δλκΰλΪφκυ (6κμ ὁλδ ησμ), ὁ 

υΰΰλαφΫαμ ΰλΪφ δ: ¨ ἱ ἐε πκζζῶθ ὅλπθ υθδ Ϊη θαδ ἀλδγηβ δεαὶ ἀθαζκΰέαδ 
δλαὶ ἢ πλσκ κδ ζΫΰκθ αδ ἀλδγηβ δεαέ, (ἐθ αἷμ ἡ 1,2,3,4,5,6,7 εα ὰ δλὰ φυ δεὴ ἀλδγηβ δεά), ὁηκέπμ εαὶ ἐε πκζζῶθ ΰ πη λδεῶθ ὅλπθ, ΰ πη λδεαέ¨. Μκζκθό δ ὁ ὅλκμ "ἀλδγηβ δεὴ πλόκ κμ" ἀθάΰ αδ ὸθ δόφαθ κ26

, ὸθ ὁπκῖκ ὸθ 13
κ
 αἰ. ἀθ έΰλαφαθ εαὶ ξκζίαααθ η αιὺ ἄζζπθ εαὶ ίυααθ δθκὶ ζσΰδκδ27

, εΪπκδκδ 
υΰΰλαφ ῖμ ὲθ ὀθσηαααθ αὐ ὰ ὰ ἀγλκί ηα α ἀλδγηβ δεὲμ πλκσ κυμ. Μὲ 
Ϋ κδκυ ἴ κυμ ἀγλκί ηα α ἶξ  ἀ ξκζβγ ῖ ὁ Al-Karagī28

 ὸθ 6
κθ

 αἰ., εαὶ ὁ 

Πέλ βμ Ἀίδεέθθαμ (Avicenne) ὸθ 11
κθ

 αἰ., ὁ ὁπκῖκμ ηάζδ α ΰδὰ ὸθ ὑπκζκΰδ ηό 

κυμ ἐφάληκα  ὴθ ἑιῆμ ηέγκ κ29
: 

1+2= 3= 2+(1/2).2 

1+2+3= 6= 2.3 

                                                            
25 E. Mioni, ἰ α ω ὴ ὴ  Ἑ ὴ α α ο αφία, ἐε . ΜΙ Σ, Ἀγήθα 1994, ζ. 124. 
26 οφ. Ἀ ., ζ. 45. 
27 Constantinides, High. Ed. Byz., ζ. 73, 157. 
28 Adel Anbouba, L’ Argèbre Al-Badī d’ Al-Karagī, Pub. de l’ Univ. Libanaise, Beyrouth 1964, ζ. 34. 
29 Σὰ ἀγλκί ηα α αὐ ὰ ὑλί εκθ αδ ὸ ἔλΰκ κῦ Ἀίδεέθθα Dânèsh-Nâma, ὸ ὁπκῖκ ΰλάφβε  ὰ π λ δεὰ ὸθ 11κ αἰ. ζ. Avicenne, Le livre de science, Les belles letters, 1986, ζ. 195. 
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1+2+3+4= 10= 2.4+(1/2).4 

1+2+3+4+5= 15= 3.5 

1+2+3+4+5+6=21=3.6+(1/2).6
30

 

 

ο  4
ο

 

Π λὶ ἰ κ δαφ λσθ πθ εαὶ ζκΰαλέγηπθ ἀλδγηκέ.  
 Ὁλδ ηκέ 
1
κμ

: Ἀλδγηβ δεὸμ ζσΰκμ ἶθαδ εΪπκδα εαγ' ὑπ λκξὴ ξΫ β, εαὶ Γ πη λδεὸμ 
ζσΰκμ εΪπκδα εα ὰ π λδκξά ξΫ β. 

 

ξσζδκθ Ὁ ἀλδγηβ δεὸμ ζσΰκμ κῦ 8 εαὶ κῦ 2 ἶθαδ ὸ 6, ἐθῷ ὁ ΰ πη λδεὸμ ζσΰκμ 
κυμ ἶθαδ ὸ 4. 

 

2
κμ

: Ἡ Ἀλδγηβ δεὴ ἀθαζκΰέα τκ ἀλδγηβ δεῶθ ζσΰπθ ἶθαδ παλΪγ δμ, εαὶ ἡ 

ηὲθ ζΫΰ αδ υθ ξάμ, ἡ ὲ δβλβηΫθβ ἢ δπλδ ηΫθβ ζΫΰ αδ. 
 

Πσλδ ηα ὲθ ηπκλ ῖ θὰ υ αγ ῖ ἀθαζκΰέα ἀλδγηβ δεὴ ἢ ΰ πη λδεά ηὲ 3 ἢ 

ζδΰσ λκυμ ὅλκυμ. 
 

3
κμ

: Σὰ η ΰΫγβ πκὺ ἶθαδ ἀλδγηβ δεῶμ ἀθΪζκΰα ἢ ἐθ ἀλδγηβ δεῷ ζσΰπ, ἔξκυθ ὴθ ἑιῆμ ἰ δσ β α: Ὅ κ δαφΫλ δ ὸ πλῶ κ ἀπὸ ὸ τ λκ, σ κ δαφΫλ δ εαὶ ὸ 

τ λκ ἀπὸ ὸ λέ κ, εαὶ ὸ λέ κ ἀπὸ ὸ Ϋ αλ κ, ε.ζπ. Π.ξ. 2,5,8, ἢ 3,7,11,15. 

4
κμ

: Σὰ η ΰΫγβ πκὺ ἶθαδ ἐθ υθ ξ ῖ ἀλδγηβ δεῷ ζσΰπ ἢ υθ ξῶμ εα ὰ ἀλδγηβ δεὸ ζσΰκ ἔξκυθ ὴθ ἰ δσ β α ῶθ η ΰ γῶθ κῦ 3
κυ

 ὁλδ ηκῦ, εαὶ ἐπδπζΫκθ ὲθ ηπκλ ῖ θὰ ἔξκυθ ἀλδγηβ δεὸ ζσΰκ ἴ κ ηὲ ὸ 0. 

5
κμ

: Σὰ η ΰΫγβ πκὺ ἶθαδ ἐθ δβλβηΫθπ ἀλδγηβ δεῷ ζσΰπ, ἢ εα ὰ δβλβηΫθπ ἀλδγηβ δεῷ ζσΰπ ἀθΪζκΰκθ, ἶθαδ αὐ ὰ πκὺ ὸ 1
κ
 δαφΫλ δ ἀπὸ ὸ 2

κ
 ὅ κ ὸ 3

κ
 ἀπὸ ὸ 4

κ
, ὅππμ ὰ 3,7,11,15. 

6
κμ

: Οἱ ἀλδγηβ δεὲμ ἀθαζκΰέ μ πκὺ ἔξκυθ πκζζκὺμ ὅλκυμ ζΫΰκθ αδ δλΫμ, ἢ ἀλδγηβ δεὲμ πλσκ κδ, εαὶ κἱ ΰ πη λδεὲμ ἀθαζκΰέ μ πκὺ ἔξκυθ πκζζκὺμ ὅλκυμ 
ζΫΰκθ αδ ΰ πη λδεὲμ πλσκ κδ. 
                                                            
30 θπθτηκυ, λδγηβ δεά, Έε κ β Μαλέα ΧΪζεκυ [Σκ Μαγβηα δεσ π λδ ξση θκ κυ Codex 

Vindobonensis phil. Graecus 65 (φφ. 11- 126), δ αΰπΰά, Έε κ β εαδ ξσζδα], ΚΫθ λκ υααθ δθυθ 
λ υθυθ λδ κ ζ έκυ Παθ πδ βηέκυ Θ αζκθέεβμ, Θ αζκθέεβ 2006, ζ. 31. 
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7
κμ

: Ἐὰθ κἱ ὅλκδ ῆμ ἀθαζκΰέ μ ίαέθκυθ αὐιαθση θκδ, σ  ἡ δλὰ ζΫΰ αδ 
αὔικυ α, ὅππμ 3,5,7,9,11, ἐὰθ ὲ ίαέθκυθ η δκτη θκδ εα αη δκτη θβ, ὅππμ π.ξ. 
18,15,12,9,6. 

 

Θ υλβηα 1
κθ

 Ἐὰθ ἡ δλὰ ῶθ η ΰ γῶθ πκὺ ἶθαδ ὲ υθ ξὴ ἀλδγηβ δεὸ ζσΰκ ἶθαδ 
αὔικυ α, σ  ὁ εΪγ  ὅλκμ ξβηα έα αδ ἀπὸ ὸ ἄγλκδ ηα κῦ πλκβΰκτη θκυ 
κυ εαὶ ῆμ δαφκλᾶμ. Ἐὰθ ὲ ἶθαδ φγέθκυ α, ὁ εΪγ  ὅλκμ ἰ κῦ αδ ηὲ ὸ ἄγλκδ ηα κῦ ἑπκηΫθκυ κυ εαὶ ῆμ δαφκλᾶμ.  

 ῖιδμ Ἐπ δ ὴ ἡ δαφκλὰ κῦ 1
κυ

 εαὶ κῦ 2
κυ

 ἶθαδ ἴ β ηὲ ὴ δαφκλὰ κῦ 3
κυ

 εαὶ 
4
κυ

, σ  ὴθ αὔικυ α δλὰ ἐὰθ ὸθ πλῶ κ πλκ γ ῖ ἡ δαφκλὰ γὰ πλκετο δ ὁ τ λκμ, ε.ζπ.  ὴθ η δκυηΫθβ ὲ δλΪ, ἐὰθ ὸθ λέ κ πλκ γ ῖ ἡ δαφκλὰ 

γὰ ηᾶμ υ δ ὸθ τ λκ, ε.ζπ. 
 

Πσλδ ηα Ἐὰθ ΰθπλέακυη  ὸθ πλῶ κθ ὅλκ ηδᾶμ δλᾶμ εαὶ ὴ δαφκλΪ, σ  ηπκλκῦη  

θὰ βηδκυλΰά κυη  κδξ ῖα ῆμ δλᾶμ ἐπ' ἄπ δλκθ. 
 

Θ υλβηα 2
κθ

 Ἐὰθ ἡ δλὰ ῶθ ἐθ δῃλβηΫθῳ ἀλδγηβ δεῷ ζσΰῳ η ΰ γῶθ ἶθαδ αὔικυ α 

(3,6,7,10), σ  ὁ 2
κμ

 ἶθαδ ἴ κμ ηὲ ὸ ἄγλκδ ηα κῦ 1
κυ

 εαὶ ῆμ δαφκλᾶμ, εαὶ ὁ 

4
κμ

 ἶθαδ ἴ κμ ηὲ ὸ ἄγλκδ ηα κῦ 3
κυ

 εαὶ ῆμ δαφκλᾶμ. Ἐὰθ ἶθαδ η δκυηΫθβ 

(24,20,16,12), σ  ὁ 1
κμ

 ἶθαδ ἴ κμ ηὲ ὸ ἄγλκδ ηα κῦ υ Ϋλκυ εαὶ ῆμ 
δαφκλᾶμ. 

 ῖιδμ Ἁπζὴ ἐφαληκΰὴ κῦ 5
κυ

 ὁλδ ηκῦ.  

 

Θ υλβηα 3
κθ

 Ἐὰθ λέα η ΰΫγβ ἶθαδ υθ ξῶμ εα ὰ ἀλδγηβ δεὸθ ζσΰκθ ἀθΪζκΰα, σ  ὸ ἄγλκδ ηα κῦ 1
κυ

 εαὶ κῦ 3
κυ

 ἶθαδ ἴ κ ηὲ ὸ δπζΪ δκ κῦ υ Ϋλκυ. 
 ῖιδμ 
Χλβ δηκπκδ ῖ παλα έΰηα α ΰδὰ ὴθ αὔικυ α 4,7,10, εαὶ ὴ η δκυηΫθβ 

25,15,5, ὅπκυ 4+10=14=2.7, εαὶ 25+5=30=2.15. Ϋίαδα ἡ π λδΰλαφὴ κῦ 

υΰΰλαφΫα ὁ βΰ ῖ ὴ βη λδθὴ ἀπσ διβ ῆμ ξ δεῆμ πλσ α βμ κῦ ε φαζαέκυ 
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δα κξδεκὺμ ὅλκυμ ηδᾶμ ἀλδγηβ δεῆμ πλκσ κυ, εαὶ ζ ὴ δαφκλΪ, σ  ί=α+ζ, 
ΰ=α+2ζ, ἄλα 2.ί=2(α+ζ)=2.α+2.ζ=α+α+2.ζ=α+ΰ. 

 

Θ υλβηα 4
κθ

 Ἐὰθ Ϋ λα η ΰΫγβ ἶθαδ εα ὰ δῃλβηΫθῳ ἀλδγηβ δεῷ ζσΰῳ, σ  ὸ ἄγλκδ ηα κῦ 1
κυ

 εαὶ κῦ 4
κυ

 ἶθαδ ἴ κ ηὲ ὸ ἄγλκδ ηα κῦ 2
κυ

 εαὶ κῦ 3
κυ

. 

 ῖιδμ 
Μὲ παλα έΰηα α ὁ υΰΰλαφΫαμ ἰ βΰ ῖ αδ εα ' κὐ έα ὴθ ἑιῆμ ἀπσ διβ: Ἔ π α,ί,ΰ,  ὰ  η ΰΫγβ πκὺ ἶθαδ εα ὰ δῃλβηΫθῳ ἀλδγηβ δεῷ ζσΰῳ, εαὶ ἔ π 

ζ=ί-α= -ΰ. Σσ  α+ =α+ζ+ΰ=ί+ΰ. Ὁηκέπμ ἂθ ἡ ἀθαζκΰέα ἶθαδ η δκυηΫθβ. 

Πλσίζβηα 1
κθ

 

Νὰ ὑλ γ ῖ ὁ ηΫ κμ ἀλδγηβ δεὸμ ἀθΪζκΰκμ ῶθ ἀλδγηῶθ 9 εαὶ 13. 

 

Κα α ε υά 

9+13=22, 22/2=11. 

 ῖιδμ Ἁπζὴ ἐφαληκΰὴ κῦ 3
κυ

 γ πλάηα κμ. 
 

Πλσίζβηα 2
κθ

 

Νὰ ὑλ γ ῖ ὁ 4
κμ

 ἀλδγηβ δεὸμ ἀθΪζκΰκμ ῶθ 8,5,9. 

 

Κα α ε υά 

5+9=14, 14-8=6. 

 ῖιδμ 
τηφπθα ηὲ ὸ 4

κ
 γ υλβηα, ἐὰθ υηίκζέ κυη  ηὲ α,ί,ΰ κὺμ κγΫθ μ ἀλδγηκτμ, εαὶ ηὲ ξ ὸθ αβ κτη θκ, γὰ ἰ ξτ δ ὅ δ α+ξ=ί+ΰ, ἄλα 8+ξ=5+9, ἢ 

8+ξ=14, ἄλα ξ=6. 

 

Θ υλβηα 5
κθ

 Ἐὰθ Ϋ λα η ΰΫγβ ἶθαδ ἀλδγηβ δεῶμ ἀθΪζκΰα π.ξ 3,7,5,9, σ  εαὶ ὰ 

3,5,7,9, εαὶ ὰ 7,3,9,5 γὰ ἶθαδ ἀλδγηβ δεῶμ ἀθΪζκΰα. Ἐὰθ ὲ ἡ ἀθαζκΰέα ἶθαδ 
αΰηΫθβ (14

κμ
 ὁλδ ηὸμ κῦ 5

κυ
 ίδίζέκυ ῆμ Γ πη λέαμ), ὅππμ π.ξ 1,2,3,4, εαὶ 

2,9,4,11, σ  γὰ ἶθαδ αΰηΫθβ εαὶ ἡ ἀθαζκΰέα 1,9,3,11. Ἐπέ βμ, ἂθ ἡ ἀθαζκΰέα 
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3,10,2,9. Ὁ ζσΰκμ ἶθαδ φαθ λσμ, δσ δ ἡ η αιτ κυμ δαφκλὰ ἶθαδ ἴ δα. 

 

Πλσίζβηα 3
κθ

 

Νὰ ὑλ γ ῖ ὁ ηΫ κμ ΰ πη λδεὸμ ἀθΪζκΰκμ ῶθ ἀλδγηῶθ 1, εαὶ 9. 

 

Κα α ε υά 

1.9=9, √9=3. 

 ῖιδμ 
υηίκζέα δ ὸθ αβ κτη θκ ηὲ ξ, ὁπσ  1/ξ=ξ/9, ἄλα 1.9=ξ², ἄλα ξ=√9=3.  

 

Πλσίζβηα 4
κθ

 

Νὰ ὑλ γ ῖ Ϋ αλ κμ "ἀθὰ ΰ πη λδεῶμ ἀθΪζκΰκμ" ῶθ κγΫθ πθ ἀλδγηῶθ 
2, 7, 12. 

 

Κα α ε υά 

7.12=84, 84:2=42. 

 ῖιδμ Ἐὰθ ξ ὁ αβ κτη θκμ, σ  2:7=12:ξ, ἄλα 2ξ=7.12, ἢ ξ=42. 

 

8
κμ

 ὁλδ ηὸμ 
ΛκΰΪλδγηκμ ἶθαδ ὁ ἀλδγηὸμ πκὺ έξθ δ ὸθ δπζα έκθα, ἢ ὸθ λδπζα έκθα, ἢ ὸθ λαπζα έκθα, ε.ζπ. ζσΰκ. 
 

ξσζδκ 
 ὴ ΰ πη λδεὴ δλὰ 3, 6, 12, 24, 48, 96,.... κἱ ἀλδγηκὶ 2, 3, 4, 5, 6,... ἶθαδ 

ζκΰΪλδγηκδ. Ὁ 2 ἶθαδ ζκΰΪλδγηκμ κῦ ζσΰκυ κῦ 3 πλὸμ ὸθ 12, ὁ ὁπκῖκμ ἶθαδ 
δπζα έπθ κῦ ζσΰκυ κῦ 3 πλὸμ ὸθ 6. Ὁ 3 ἶθαδ ζκΰΪλδγηκμ κῦ ζσΰκυ κῦ 3 

πλὸμ ὸθ 24, ὁ ὁπκῖκμ ἶθαδ λδπζα έπθ κῦ ζσΰκυ κῦ 3 πλὸμ ὸθ 6. Ὁ 4 ἶθαδ 
ζκΰΪλδγηκμ κῦ ζσΰκυ κῦ 3 πλὸμ ὸθ 48, ὁ ὁπκῖκμ ἶθαδ λαπζα έπθ κῦ ζσΰκυ 
κῦ 3 πλὸμ ὸθ 6, ε.ζπ. 

 

υθΫπ δαδ 
1
β
: Οἱ ὅλκδ ῆμ ἀλδγηβ δεῆμ δλᾶμ 0,1,2,3,4,5,6,7,8,..... ἶθαδ ζκΰΪλδγηκδ ῶθ ὅλπθ ῆμ ΰ πη λδεῆμ δλᾶμ 1,2,4,8,16,32,64,128,256,... 
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2
α
: Σὸ ἀλδγηβ δεὸ 0 βζυθ δ ὅ δ ἶθαδ 0 ὰ ἀπὸ ῆμ ηκθΪ κμ κῦ 

ΰ πη λδεκῦ 1 ἀπκ άηα α. Σὸ ἀλδγηβ δεὸ 1 βζυθ δ ὅ δ ἶθαδ 1 ὰ ἀπὸ ῆμ 
ηκθΪ κμ κῦ ΰ πη λδεκῦ 2 ἀπκ άηα α. Σὸ ἀλδγηβ δεὸ 2 βζυθ δ ὅ δ ἶθαδ 2 ὰ ἀπὸ ῆμ ηκθΪ κμ κῦ ΰ πη λδεκῦ 4 ἀπκ άηα α, ε.ζπ. 

3
β
: Ἐιβΰ ῖ πὼμ ὴθ ἀλδγηβ δεὴ δλΪ, ὸ 0 ἶθαδ ὁ ἐεγΫ βμ ῆμ τθαηβμ 

2°=1, ὸ 1 ἶθαδ ἐεγΫ βμ ῆμ τθαηβμ 2¹=2, ὸ 2 ῆμ 2²=4, ὸ 3 ῆμ 2³=8, ε.ζπ. 
 

Θ υλβηα 6
κθ

 Ἐὰθ ὁ ζκΰΪλδγηκμ κῦ 1 ἶθαδ ὸ 0, σ  ὁ ζκΰΪλδγηκμ εΪγ  ΰδθκηΫθκυ, π.ξ 
κῦ 8 γὰ ἶθαδ ἴ κμ ηὲ ὸ ἄγλκδ ηα ῶθ ζκΰαλέγηπθ 1, εαὶ 2 κῦ 

πκζζαπζα δα ῆ 2 εαὶ κῦ πκζζαπζα δα Ϋκυ 4. 

 ῖιδμ 
1:2=4:8 (εα ὰ ὴθ 1

βθ
 υθΫπ δαθ κῦ 6

κυ
 ὁλδ ηκῦ κῦ 1

κυ
 ίδίζέκυ ῆμ Ἀλδγηβ δεῆμ), ἄλα ὁ ζκΰΪλδγηκμ κῦ ΰδθκηΫθκυ 8 ἶθαδ ὁ Ϋ αλ κμ ῶθ ἰ κ δαφ λσθ πθ 0,1,2, βζα ὴ ὁ Ϋ αλ κμ ἀλδγηβ δεὸμ ἀθΪζκΰκμ κῦ ζκΰαλέγηκυ ῆμ ηκθΪ αμ κῦ πκζζαπζα δα ῆ εαὶ κῦ πκζζαπζα δα Ϋκυ. Ἀζζὰ ὁ Ϋ αλ κμ ἀλδγηβ δεὸμ ἀθΪζκΰκμ κῦ ζκΰαλέγηκυ ῆμ ηκθΪ αμ κῦ πκζζαπζα δα ῆ εαὶ κῦ 

πκζζαπζα δα Ϋκυ ἶθαδ ἴ κμ ηὲ ὴ δαφκλὰ κῦ ἀγλκέ ηα κμ ῶθ ηΫ πθ εαὶ 
κῦ 1

κυ
 τηφπθα ηὲ ὸ 2

κ
 πλσίζβηα. Ὅηπμ ὁ 1

κμ
 ἶθαδ 0 ἐι ὑπκγΫ πμ, ἄλα ὁ 

ζκΰΪλδγηκμ κῦ ΰδθκηΫθκυ 8 ἶθαδ ἴ κμ ηὲ ὸ ἄγλκδ ηα 3 ῶθ ζκΰαλέγηπθ κῦ 

πκζζαπζα δα Ϋκυ εαὶ κῦ πκζζαπζα δα ῆ. 

 

Πσλδ ηα 1
κθ

 

Σὸ ἄγλκδ ηα ῶθ ζκΰαλέγηπθ τκ ἀλδγηῶθ ἶθαδ ἴ κ ηὲ ὸθ ζκΰΪλδγηκ κῦ 

ΰδθκηΫθκυ αὐ ῶθ. 
 

Πσλδ ηα 2
κθ

 Ὁ ζκΰΪλδγηκμ κῦ λαΰυθκυ ἑθὸμ ἀλδγηκῦ ἶθαδ δπζΪ δκμ κῦ ζκΰαλέγηκυ 
αὐ κῦ κῦ ἀλδγηκῦ. Ὁ ζκΰΪλδγηκμ κῦ ετίκυ ἑθὸμ ἀλδγηκῦ ἶθαδ λδπζΪ δκμ κῦ 

ζκΰαλέγηκυ αὐ κῦ κῦ ἀλδγηκῦ, ε.ζπ. 
 

Θ υλβηα 7
κθ

 Ὁ ζκΰΪλδγηκμ κῦ πβζέεκυ τκ ἀλδγηῶθ ἶθαδ ἴ κμ ηὲ ὴ δαφκλὰ ῶθ 
ζκΰαλέγηπθ αὐ ῶθ ῶθ ἀλδγηῶθ. 

 ῖιδμ 



32κ Παθ ζζάθδκ υθΫ λδκ Μαγβηα δεάμ Παδ έαμ 1101 Ἰ ξτ δ ὅ δ : =1:π (εα ὰ ὴ 2
β
 υθΫπ δα κῦ 1

κυ
 ίδίζέκυ Ἀλδγηβ δεῆμ), ἄλα ὁ 

ζκΰΪλδγηκμ κῦ πβζέεκυ ἶθαδ ὁ Ϋ αλ κμ ἀλδγηβ δεὸμ ὅλκμ ῶθ ζκΰαλέγηπθ κῦ 

δαδλΫ β, κῦ δαδλ Ϋκυ, εαὶ ῆμ ηκθΪ αμ. Ἀζζὰ ὁ 4
κμ

 ἀλδγηβ δεὸμ ἶθαδ ἴ κμ ηὲ ὴ δαφκλὰ κῦ ἀγλκέ ηα κμ ῶθ ηΫ πθ εαὶ κῦ πλυ κυ (εα Ϊ ὸ 2
κ
 πλσίζβηα), ἄλα ὁ ζκΰΪλδγηκμ κῦ πβζέεκυ γὰ ἶθαδ ἴ κμ ηὲ ὸ ἄγλκδ ηα ῶθ ζκΰαλέγηπθ 

κῦ δαδλ Ϋκυ εαὶ ῆμ ηκθΪ αμ η ῖκθ ὸθ ζκΰΪλδγηκ κῦ δαδλΫ β. Ἀζζὰ ὁ 

ζκΰΪλδγηκμ ῆμ ηκθΪ αμ ἶθαδ ὸ 0, ἄλα ὁ ζκΰΪλδγηκμ κῦ πβζέεκυ τκ ἀλδγηῶθ ἶθαδ ἴ κμ ηὲ ὸθ ζκΰΪλδγηκ κῦ δαδλ Ϋκυ η ῖκθ ὸθ ζκΰΪλδγηκ κῦ δαδλΫ β. 

 

Πσλδ ηα 3
κθ

 Ἡ δαφκλὰ ῶθ ζκΰαλέγηπθ τκ ἀλδγηῶθ ἶθαδ ἴ β ηὲ ὸθ ζκΰΪλδγηκ κῦ 

πβζέεκυ αὐ ῶθ ῶθ ἀλδγηῶθ. 
 

βη δυ δμ 
1
β
: Πλῶ κμ ὁ δ Ϊ εαζκμ ῆμ Γ πη λέαμ λέΰΰδκμ, ηὲ ὴθ ὁ βΰέα κῦ 

Ν πΫλ κυ υθΫ αι  κὺμ ζκΰαλέγηκυμ, κὺμ ὁπκέκυμ ἔζαί  ἀπὸ ὴ ΰ πη λδεὴ 

πλσκ κ: 1,10,100,1000,10000, ηὲ ηΫγκ κ πκὺ γὰ ἀθαζτ κυη  πδὸ εΪ π. 

2
α
: Οἱ ζκΰΪλδγηκδ ῶθ ὅλπθ ῆμ ΰ πη λδεῆμ δλᾶμ 1,10,100,1000,10000 ἶθαδ κἱ ὅλκδ ῆμ ἀλδγηβ δεῆμ δλᾶμ 0,1,2,3,4. 

3
β
: Οἱ ζκΰΪλδγηκδ ῶθ ἀλδγηῶθ ῶθ ὑλδ εκηΫθπθ η αιὺ κῦ 0 εαὶ κῦ 10 ὲθ ἶθαδ υθα ὸθ θὰ ὑπκζκΰδ γκῦθ ὔεκζα, δσ δ ὲθ ηπκλκῦη  θὰ ίλκῦη  

ΰ πη λδεὸθ ὅλκθ η αιὺ κῦ 0 εαὶ κῦ 10, ἐπ δ ὴ αὐ ὸμ γὰ ἔπλ π  ( τηφπθα 

ηὲ ὸ 3
κ
 πλσίζβηα) θὰ ἰ κῦ αδ ηὲ ὴθ λαΰπθδεὴ ῥέαα κῦ 1.10, ἡ ὁπκέα ὅηπμ ὲθ ὑλέ ε αδ ηὲ ἀελέί δα. Γδὰ ὸθ ζσΰκ αὐ ὸ ίλέ εκυη  ὅ δ εα ὰ πλκ Ϋΰΰδ β ἕθαμ Ϋ κδκμ ζκΰΪλδγηκμ, ὅππμ π.ξ ὁ ζκΰΪλδγηκμ κῦ 9 ἶθαδ ὁ 0,995424251, εαὶ 

ζΫη  ὅ δ αὐ ὸμ ὁ ἀλδγηὸμ ἶθαδ ὁ ζκΰΪλδγηκμ κῦ 9,0000000 βζα ὴ εΪπκδκυ ἀλδγηκῦ πκὺ ηπκλ ῖ θὰ δαφΫλ δ ἐζΪξδ α ἀπὸ ὸθ 9. 

 

ΜΫγκ κμ ὕλ βμ ζκΰαλέγηπθ 
 

Γδὰ ὸθ ὑπκζκΰδ ηὸ κῦ ζκΰαλέγηκυ κῦ 9: 

ΓλΪφκυη  κὺμ ἀλδγηκὺμ 1 εαὶ 10 ηὲ ὴ ηκλφὴ 1,0000000 εαὶ 10,0000000. 

λέ εκυη  (3
κ
 πλσίζβηα) ὸθ ηΫ κ ΰ πη λδεὸ 3,1622777 αὐ ῶθ ῶθ τκ ἀλδγηῶθ.  ὴ υθΫξ δα ίλέ εκυη  ὸθ ηΫ κθ ἀλδγηβ δεὸ 0,50000000  (1

κ
 

πλσίζβηα) ῶθ 0,0000000 εαὶ 1,0000000. Ὁ 0,50000000 ἶθαδ ὁ ζκΰΪλδγηκμ κῦ 

3,1622777. λέ εκυη  ὸθ ηΫ κ ΰ πη λδεὸ ῶθ 3,1622777 εαὶ 10,0000000 εαὶ ὸθ ηΫ κθ ἀλδγηβ δεὸ 0,75000000 ῶθ  1,0000000 εαὶ 0,50000000. Μὲ ὴθ ἴ δα 

δα δεα έα εα αζάΰκυη  ' ἕθα ηΫ κ ΰ πη λδεσ, ὁ ὁπκῖκμ δαφΫλ δ ζδΰσ λκ 
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ηπκλ ῖ θὰ ίλ ῖ εΪπκδκμ εαὶ ὸθ ζκΰΪλδγηκ κῦ 3, κῦ 81 (2
κ
 πσλδ ηα), κῦ 27 (3

κ
 

πσλδ ηα), ε.ζπ. 
 

βη έπ δμ 4β Ὁ ζκΰΪλδγηκμ π λδΫξ δ σ μ ηκθΪ μ ὅ α εαὶ ὰ ηβ θδεὰ κῦ 10, 100, 

1000, ε.ζπ. 
 

υθΫπ δα 

Οἱ ζκΰΪλδγηκδ ῶθ ἀλδγηῶθ ῶθ ὑλδ εκηΫθπθ η αιὺ κῦ 1 εαὶ κῦ 10 ἶθαδ ηδελσ λκδ ῆμ ηκθΪ κμ, κἱ ζκΰΪλδγηκδ ῶθ ἀλδγηῶθ ῶθ ὑλδ εκηΫθπθ 
η αιὺ κῦ 10 εαὶ κῦ 100 ἶθαδ η ΰαζτ λκδ ῆμ ηκθΪ κμ ἀζζὰ ηδελσ λκδ ἀπὸ ὸ 2, ε.ζπ. 

 

Πλσίζβηα 5
κθ

 ὕλ β κῦ ζκΰαλέγηκυ κῦ θσγκυ εζΪ ηα κμ 9/5. 

 

Κα α ε υά Ἀπὸ ὸθ ζκΰΪλδγηκ 0,9542425 κῦ 9 ἀφαδλ ῖ ὸθ 0,6989700 πκὺ ἶθαδ ὁ 

ζκΰΪλδγηκμ κῦ 5, εαὶ ίλέ ε δ 0,2552725, πκὺ ἶθαδ ὁ ζκΰΪλδγηκμ κῦ 9/5. 

 ῖιδμ Ὁ ζκΰΪλδγηκμ κῦ πβζέεκυ ἶθαδ ἴ κμ ηὲ ὴ δαφκλὰ ῶθ ζκΰαλέγηπθ ἀλδγηβ κῦ εαὶ παλαθκηα κῦ (3
κ
 πσλδ ηα). Ἐὰθ ὸ εζΪ ηα ἶθαδ ΰθά δκ π.ξ ὸ 3/7, σ  ἡ δαφκλὰ γὰ ἶθαδ 

"ἀπκφα δεά". Ὁ υΰΰλαφΫαμ ίλέ ε δ ὅ δ ὁ ζκΰΪλδγηκμ κῦ 3/7 γὰ ἶθαδ ἴ κμ ηὲ ὸθ ἀλθβ δεὸ ἀλδγηὸ -0,3679767, ὸθ ὁπκῖκ εαζ ῖ ἀπκφα δεσ εαὶ ΰλΪφ δ ὅ δ 
βζυθ αδ ηὲ ὸ ἀπκφα δεὸ βη ῖκ. 

 

Πλσίζβηα 5
κθ

 

Μὲ ὴ ξλά β ῶθ ζκΰαλέγηπθ θὰ ίλ γ ῖ ὁ Ϋ αλ κμ ΰ πη λδεὸμ ἀθΪζκΰκμ ῶθ 4, 68, 3. 

 

Κα α ε υά 
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Πλκ γΫ δ κὺμ ζκΰαλέγηκυμ κῦ 68 εαὶ κῦ 3, εαὶ ἀπὸ ὸ ἀπκ Ϋζ ηα κῦ ἀγλκέ ηα σμ κυμ ἀφαδλ ῖ ὸθ ζκΰΪλδγηκ κῦ 4. Σὸ ἀπκ Ϋζ ηα ἶθαδ ὁ 

ζκΰΪλδγηκμ κῦ 51, ὁ ὁπκῖκμ 51 ἶθαδ ὁ αβ κτη θκμ ἀλδγησμ. Ἡ ἀπσ διβ ΰέθ αδ ηὲ ὴ ξλά β κῦ 2
κυ

 πλκίζάηα κμ εαὶ ῆμ 1βμ υθΫπ δαμ 
αὐ κῦ κῦ ίδίζέκυ. 

 

Κα ὰ ὸθ υΰΰλαφΫα κῦ ευ δεα 72 κἱ ζκΰΪλδγηκδ ἶθαδ ὔξλβ κδ ὴ 

Σλδΰπθκη λέα ἀζζὰ εαὶ ὴθ Ἀ λκθκηέα, ὅπκυ εα ὰ κὺμ ὑπκζκΰδ ηκὺμ κἱ 
ξλβ δηκπκδκτη θκδ ἀλδγηκὶ ἀπκ ζκῦθ αδ ἀπὸ πκζζὰ οβφέα. Καὶ κῦ κ δσ δ ἀθ ὶ κῦ πκζζαπζα δα ηκῦ τκ ἀλδγηῶθ ηπκλκῦη  θὰ πλκ γΫ κυη  κὺμ 
ζκΰαλέγηκυμ αὐ ῶθ, εαὶ ἀθ ὶ ῆμ δαέλ βμ τκ ἀλδγηῶθ, θὰ ἀφαδλΫ κυη  κὺμ ἀθ δ κέξκυμ ζκΰαλέγηκυμ κυμ. Ὅ αθ ίλέ εκυη  ὲ εΪπκδκθ ζκΰΪλδγηκ ὡμ ἀπκ Ϋζ ηα ἀγλκέ ηα κμ ἢ δαφκλᾶμ τκ ζκΰαλέγηπθ, σ  ἀθααβ κῦη  κὺμ 
ζκΰαλδγηδεκὺμ πέθαε μ ὸθ ἀλδγηὸ πκὺ ἀθ δ κδξ ῖ ' αὐ ὸθ ὸθ ζκΰΪλδγηκ. Οἱ 
εαζτ λκδ ζκΰαλδγηδεκὶ πέθαε μ εα ὰ ὸθ Νδεβφσλκ Θ κ σεβ ἶθαδ αὐ κὶ πκὺ ἔξκυθ ἐε κγ ῖ ἀπὸ ὸθ ΄ΟὐζΪβ΄ (Euler). 

 

Συ π α α 

 

 ὸ ἄλγλκ αὐ ὸ παλα Ϋγβεαθ κδξ ῖα, ὅππμ αὐ ὰ πλκΫευοαθ ἀπὸ ὴθ 
η ζΫ β κῦ ευ δεα 72 ῆμ δίζδκγάεβμ ῆμ βηβ Ϊθαμ, ξ δαση θα ηὲ ὴθ 
Παδ έα ἀζζὰ εαὶ ὶμ υθγῆε μ δαίέπ βμ ῶθ εα κέεπθ ὴθ κυλεκελα κτη θβ ἙζζΪ α, ζέΰα ησζδμ ξλσθδα πλὶθ ὴθ ἐπαθΪ α β κῦ 1821.  ὴ υθΫξ δα 

παλκυ δΪ αη   ὸ ε φΪζαδκ ῶθ ζκΰαλέγηπθ, ὅππμ αὐ ὸ εα αΰλΪφ αδ ὸ 

ξ δλσΰλαφκ κῦ 18κυ αἰ. Πλκ φΫλαη  εα ' αὐ ὸθ ὸθ λσπκ ὴ υθα σ β α 

τΰελδ βμ ῆμ η γσ κυ δ α εαζέαμ ῶθ ζκΰαλέγηπθ εα ὰ ὰ Ϋζβ κῦ 18κυ αἰ. 
ηὲ αὐ ὴθ πκὺ ξλβ δηκπκδκῦη  άη λα β ΄ γηδα Ἐεπαέ υ β, εαγὼμ εαὶ ὴθ ἐιαΰπΰὴ υηπ λα ηΪ πθ ἐπ' αὐ ῶθ ῶθ τκ η γσ πθ. 

 

ο αφ α 

 Ἱ κλέ μ-Ἐΰευεζκπαέ δ μ 
 Ἱ ο α ῶ  Ἑ ω , Ὁ Ἑζζβθδ ηὸμ ὑπὸ ιΫθβ ευλδαλξέα 1453- 1821, ἐε . 

κηά, Ἀγάθα 
2
2006, ση. Χ. 

Μ ΰΪζβ Παδ αΰπΰδεὴ Ἐΰευεζκπαέ δα, ἐε . Ἑζζβθδεὰ ΓλΪηηα α-Herder, Ἀγῆθαδ 1968, ση. ΙΙΙ. 
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