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EIZATQI'H
H péypt onpepa @oitmon pog 6to oyoieio fTav Kovy vo LoG KAVEL VO 0VOKOADTTOVUE
EPOTNUOTIKA KOl KEVO GTN YVOOT, TNV VTapén TV 0moimv ayvoovsope mpv Aiyo ypdvia.
Mo tétown EAdetym €pyetor va KaAdyel 1 mopovca gpyacic. H embopio pog yu
euPpadbuvvon otig yvaooelg g totopiog pag mov apopodv o Madnuatikd odnynoe otnyv
€PELVOL KOL TN GLYYPOAPT TNG EPYOCING OVTNG. 1T OEPKELN TOV UAONTIKOV Hog YPOVEOV
£YOLLLE GLVOAVTNGEL U0 TANODPA LOONUATIKOV EVVOLAY TOCO amtd TV apyodtTa 660 Kot
amo T ovyypovn emoyn. [apadelypartog xépn:

e To yvowoto og 6Aovg pag [MubBaydpeto Bedpnuo, (o Evvola amd v apyatdTnTo.

e To Bedpnua Tov oy

e Tovug padnuoatikods cLUPOAIGHOVG Kot TIC TPAEES HETAED QUGIKAOV, OKEPUIMV,

PITOV Kol TPAYUOTIKOV apldpdv, mov &xovv Ti¢ pileg Tovg 610 19° armva.

Ot dwpopég petald g Apyordtntog ko g Nedtepng emoyng €ivol oAoPAaveEPES Kot
TapUTNPOVVTIOL  Kupiwg o©Tovg  ovuPoilocpots.  Evdewktikd  mapabétovpe  Tovg
cupporocpovg Tov Apyaiov EAANVIKOV Kot Tov AaTivik®v aplOpudv dote vo yivel mo
EULPAVIG 1 SLopopd LETAED TV TOTE KOl TOV CNUEPIVAOV YPNGLOTOLOVUEV®V GUUBOAWV.

Yto Apyoion EMANVIKAE & Yoo Toug aptBpovg 1 - 9999 ypnotpomotohvtal To YPAUUOTE MG
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Me ™ olbykpion TV TOAMOTEPOV KOl TOPWVEOV GUUBOMGU®Y, TOV EMKPATOVV OTN
padnuotikn kowvotnta and to 1700 p.X. o¢ onuepa, TapatnpoOUE OTUAVTIKEG SLOPOPES
avapecd toug. Amod v mopeion ™ eEEMENC TOVG OUMG AEimeL v ONUOVTIKO KOUUATL,
avTd TG pHokpaiovng meptodov Tov Bulavtiov.
H mapovca epyacio apopd tnv epunveio TV 0mopldv Lo GYETIKA LLE:

o Tovg pednuatikovg cupPoricovg Katd T TEPLOdovs Tov Pulaviov

o T mpa&eig mov TpaypatomolovvTay

o To yevikotepo mAaiclo SdackOAioG TOV HOOMUOTIKOV Kot TIC OempnTikég Kot

TPOKTIKES eQaployéG ot Bulavtivi) kowvevia

o Tovg emmpeacpode mov déxTnKav Ta GVYYpova podnuotikd and to Buldvtio
H doun g epyaciog pog yiveton pe avamtvuén teccdpov keporaiov.oto 1° kepdhoio
yivetal puo cuvorTikn avdivon tov Apyaiov EAAnvok®v Madnpotikedv kot g mopeiog
Toug puéYPL Tovg EAAnvictikovg ypovoug dnradn v [poPulavtivy, Ba Aéyaue, mepiodo.
Y10 2° keedAoio mapovcidlovial ot podnuaticoi g Buvlaviivig meplodov, o tpdmoc
00100.0KOATIOG TV HOONUATIKOV TG TEPLOOOV OWTNG Ko YIVETAL o GOVTOUT TEPTYPAPT
oV Prevvaiov EAMANVIKOD QLA0A0YIKOU Kdowa 65. O Pievvaiog eAANVIKOG @IAOLOY1KOG
K®dkag 65 ivan n Ty oty onoia Paciotirape yio T cuyypoapr Tov 3% kepaAiaiov TG
gpyaciog pac. To 3° kepdhato mepiéyel mapodeiypato  emilvong  padnpaTKOV
npofAnudtov  mov  vmbpyovv ot0  Kddka. I[lpoomobncope va  emAéovpe
OVTUTPOCMOTEVTIKA TAPOUOELYHOTO OO TNV TEPAGTELN. GLAAOYN TOL VLIAPYEL GE QLTOV.
Eni\oape apywd ta mopadsiypota pe ™ Polaviiviy péB0do kol 6T cLVEXEWD LE TN
onuepwvy. Xto 4° kepdhoto mapotibevror Ta ocvpepapota e epyaciog pag. To
CLUTEPACLLATO. AVTA APOPOVV TOGO TO YeVIKO TAaiclo Twv Mabdnuatikdv g fulavtivig
TEPLOOOL OGO Kol T E€0IKE GLUTEPAGUOTA OO TNV UEAETN TOV TOPASEYHATOV. Oa
Aéyape mog to KePAAoo avtd givor to «mapdBvpo» mov dvoie oto PVaAd pog omd To
omoio.  pmwopolUe vo. dovpe VEO EPMTNUATIKA 7oL eAmilovpe va UTOPEGOLUE VO

OlEPEVVINGOVLE GTO UEAAOV.






KE®PAAAIO 1° OI MAGHMATIKOI XTHN ITPO-BYZANTINH
INEPIOAO XTON EAAAAIKO XQPO.

Ytov EAlodikd yopo, katd tnv mpo-fulaviiviy mepiodo oavamtdybnke Oeapoatikd m
padnuotikn emotiun. [HoAlol pabnpatikol pe to dtdpopa Bewpnpoto Tovg, Katdpepay
Vo S1ELKOAVVOVV TN HETAYEVESTEPN EMIALGN SPOP®V TPOPANUATOV TTov Paciloviol og
avtd. MdéMota ot padnuatikoi ovtoi NTav kodol yvaootes g Bewplag, Kabmg £dvav
Moelg TPMTOTLTEG KOl SLPOPETIKES. METAED TV EMPAVESTEPOV GLYKOTOAEYOVTOL O
®oing, o [MTvbaydpag, o Evkdeidng kou dArot. Idwaitepn avoapopd yiveton otnv mapovoa
epyacia otnv Yroatio v Alegavopvn. O Adyog g 1dtaitepng anThg ovopopds sivar ott
TO HoOMUOTIKO £pyo TG LaONUATIKOD Y7atiog AEITOVPYNOE O KATAAVTIKOG TOpAyOoVTag
v v Pulavtivi) emoyn, Kabdg ot fTav apevos 1 TeEAgvtaio
a0 TOLG TPOTNYOVUEVOLS UAONUATIKOVG, OQETEPOVL 1| TPAOTN
amd TOLG OO TOVS EMOUEVOVG. TN GUVEXELX YIVOVTOL GUVTOUES
avaeopés otovg Oain, TTvbeyopa, Awveavto kot Evkieion
®OoTE va yivel mo koTavont 1 mopeio TG EMOTNUNG TOV
MoOnpoatikov péxpt v Ymatio tg omoiog 1o €pyo O
YoPaKTNPILOUE OC «YEPUPOY HETOED OVO IGTOPIKDOV TEPLOOMV.

O OoMc o Munolog (624-550 m.X) Aoyornnke pe

acTpovouia, To HaOnUaTKd, T QUOIKN Kot TV @lloco@io. H

KLPLOTEPT TPOSPOPA TOV BOAN GTNV EMGTAUN VT NTOV 1) EIGAYOYN TNG OMOdEIEEWC,
YEYOVOG OV €PEPE AAANYT] GTOV TPOTO TOV «OKEMTEGOALY PEYPL EKELVN TNV ETOYT).

O IMBayopag amotedovoe Evav peydio EAAva pabnuotico ko gikdcoeo. I'evvinke to
580 n.X ot Zdpo kot mébave yopw ota 490n. X oto Metanoviio g Kdto Itariag. O
[MuBaydpag pe 10 Bedpnud Tov 10 Yvotd mg [Tvbaydpeio Oedpnuo, o omoio givoat
amopaiTNTO Y10 TN HETPNON €vOG opboymviov Tprydvov amédelée mmwg kdbe tprada (3,y,L)
aplBu®v mov emaAnBegvovy T Gyéon x2+\y2= CZ (Unorsivovcaz = TPAOTN nksvpdz + 0ebtepn
nksupdz), amotelobV TAELPEG opBoywviov TprydvVov, GOUEMOVO HE TN OXECT TOV

[MvuBayodpa.



O apyaioc podnuotikdg AdOEavtog £6m0e TPMTOG VTG
TOMOVG Y10, TOV TPOGOOPIGHO TETOLWV TPLId®V TLOAYOpEL®V
apOumv, Tov glvar : xzuz — 4%, Y=21v Kot §=u2+v2 OTOV L,V
axépatot appol kot p>v. Mo tétoto TpLado. amoTEAOVY Ot

apBpoi 3.,4,5.

Enduevoc ot oepd €pyxetor o Evkheiong o omoiog yevvnonke

10 3251.X won mébave 10 265n.X. To Mo yvwotd £pyo TOL
etvan ta «Xtoryeion, mov amotedeiton and 13 PPiia. Exel ot
WOOTNTES TOV YEOUETPIKAOV OVTIKELEVOV KOL TOV OKEPUIMV
aplOuev  mpokdmTOLV  OmO  Eva  GUVOAO  ASLOUAT®V,
eunvéovtag TV oSlopatikn  péBodo TV povIEPVEV
podnuotikov. H Evkieidein Teopetpia Mtav o mpmTog
KAMAOOG NG avBpdTIVNG YVOONG TOL  SOHOPPOONKE  ©C

EMGTNHUN Kot EML OLOVES O LOVOG.

Televtaio o oepd Epyeton n Yratio, 1 omoio OTmG ovoapEpOnKe NTOV 1 GNUAVTIKOTEPT
v v emoyn . H Ymotia yevvnnke 1o 370
kot éBave mepimov to 415 p.X. vp&e EAnvida
VEOTAATOVIKY]  QIAOGO(QOC,  AGTPOVOUOG Kot
padnpotikos. 'ECnoe kot didate otnv AleEdvopeia
o6mov kol dolopoviOnke omd OYAo QAVOTIKGOV
ypotiavev. H  Ymotia, m  @uldcopog Kot
pofnpatikog g AleEavopeiog dev elvar yvootn -
0600 iowg Ba émpeme- o yopo pog. ‘Hrtov o

TPOCOTIKOTNTA  OAOKANPOUEVT], YEUATN MOKES

apetéc  Odppovg,  dbvoung,  OkooovVIG,
eukpivelag, ogfacpod Kol aQociwong  ota
wavikd, T1g afleg Ko o moTed® ™G ATO TIC
OTAVIEG YUVOIKEIEG LOPPES, TTOV 1] EVOCYOANGT TNG
pe TG Kot €EOYNV yuL TNV EMOYTN, OVOPIKES
EMOTNUES, EMOEE  ONUOVTIKO POAO  OTINV  TVELUATIKY KAnpovopd g Votepng
apyordotnroc. Avty n mwpot EAnvida mov 0énce v’ axolovBnocer 1o Opopo g
aveaptnoiag EVAVTIO OTIS TPOKATUANYELS, APVOVLEVT] DTOTOYT GE VO, AVOPOKPATOVUEVO
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http://el.wikipedia.org/wiki/%CE%9D%CE%B5%CE%BF%CF%80%CE%BB%CE%B1%CF%84%CF%89%CE%BD%CE%B9%CF%83%CE%BC%CF%8C%CF%82
http://el.wikipedia.org/wiki/%CE%A6%CE%B9%CE%BB%CF%8C%CF%83%CE%BF%CF%86%CE%BF%CF%82
http://el.wikipedia.org/wiki/%CE%91%CE%BB%CE%B5%CE%BE%CE%AC%CE%BD%CE%B4%CF%81%CE%B5%CE%B9%CE%B1

KOTEGTNUEVO Kol G€ v BpNOKELTIKO PAvaTIoUO, OEYTNKE TNV EVTEAELD Kol TO SlYuO.
Méoa ot Bapparéa povasid Kot e OTAO TIS YVAGELS TG, avTIoTAONKE eMPAALOVTOG TN
YOVOUKEIDL @@V aKOun Kol PeTA TN doropovia te. Q¢ v tedevtaio NuUépa, ®G TNV
TeEAELTALN AVACO TNG, OVTILETOMIGE pe OAppoc Kt emlyvmon akoun kot tov id1o to Bavatd
™me.

H Ynatia jtav k6pn tov pafnpatikov kot actpovopov Ofwva, Ehafe pe Tig epovTides
TOV TOTEPOL TNG TNV KOADTEPN dvuvartn ekmaidevon ko tatideye otnv Adnva kol otnv
ItoAioc. Zmmv AOMva moapokolovOnoce pobOnuaTo OT VEOTAMT®VIKY] GYOAN TOV
[Miovtapyov tov Nedtepov kat TG kOpng Tov AckAnmiyévelog oAAd LabTevce Kot Kovid
oto [Ipéxro kar tov lepokAn. Emotpépoviag oty AleEdvopeto, £yive EmMKEPOANG TG
ekel oyomc tov [Miatovictadv (400 p.X.), 6idage ouocopio Kot pobnuotikd Kot
amotédece TOAO €AENG Yo TOLG OLLVOOVUEVOLS TNG EMOYNG. AVGTLYMG TTAPOTL 1| 101 M
Ynatio vinpée molvypoaeotatn Kavéva and to £pya TG dev omieTol kol £xovpe POVO
ava@opég Yo avtd. [ToAdol amd Tovg paBnNTéS TS AViKOY GTOVG OVATOTOVG KUKAOVG TG
OPLOTOKPATIOG TNG TOANG KOl £YVOV CMUAVTIKEG TPOCOTIKOTNTES, ONMG O EMIGKOTOG
Kvpnvng Zuvvéciog kar o émapyog e AieEavopeiog Opéotng. H 10w enmpedotnke
PUL0c0QIKE amd tovg veomhatmvikovg [TAmtivo kot IauPiryo. Xopepwva pe to Aegucod
2ovoa, n Yratio &ypoaye oyxoMa otV ApiBuntixy 100 Aopdviy tov Alelovipéwg, ota
Kwvikd 100 Arolldviov and v [Iépyn ka1 6tov actpovokd kavovoe tov ITroleuaion.
Avtd ta épya xdOnKav, oAl o1l TitTAol TOVG 6 GLVIVAGUO LE TIG EMGTOAEG TOV UaONTN
mg 2ovvéoiov, o omoiog TV cvuPovAevotav Yo Bépata OTMG 1 KATOOKELT] €VOG
acTtpordpov, delyvouv OtL gixe apocimbel Wlaitepa 6TV 0GTPOVOUID KO GTO oM UoTic
eVO M YTapEN KATOLOV aVGTNPA GIAOCOPIKAOV £pymv NG elvar dyvootn. ['a ) onpacia
NG GTOV YMPO TOL TVELUATOG AUV pe Bavpacpd Kot ToAd GEPAGUO Ol EMGTOAES TOV
2ovéoton, koBag yvopilovpe 6Tt To podnuotikd épyo e Ymatiag elyov  peyain
ONpoTIKOTNTA PETAED TV ETOUEVOV YEVEDV TOV LaONTAOV TNG.

H Yrnotia tedikd dolopoviOnke amd pepida mAn0ovg ypiotiavady ot omoiot Tiotevay OTt
Ntav vmaitie ywoo T Un ovueioon tov endpyov Opéotn kot tov Emokdmov
Alelavopeiag Koptlhov ot omoior Ppiokoviav oe o€veln, mopdtt &iye moOAAOLG
yprotiovovg eihove. O eavatiopévog OyAog @épbnke omdvBpomo axdlovbmvtog po
TPOKTIKY] 7OV NTOvV ocvuvnoiopévn v emoyn ekeivr otV mepoyn Kot o€ GANEG

TEPUTTAOGELG.
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http://el.wikipedia.org/w/index.php?title=%CE%98%CE%AD%CF%89%CE%BD&action=edit&redlink=1
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http://el.wikipedia.org/wiki/%CE%91%CE%BB%CE%B5%CE%BE%CE%AC%CE%BD%CE%B4%CF%81%CE%B5%CE%B9%CE%B1
http://el.wikipedia.org/wiki/400
http://el.wikipedia.org/wiki/%CE%91%CE%BB%CE%B5%CE%BE%CE%AC%CE%BD%CE%B4%CF%81%CE%B5%CE%B9%CE%B1
http://el.wikipedia.org/wiki/%CE%A0%CE%BB%CF%89%CF%84%CE%AF%CE%BD%CE%BF%CF%82
http://el.wikipedia.org/wiki/%CE%99%CE%AC%CE%BC%CE%B2%CE%BB%CE%B9%CF%87%CE%BF%CF%82

KE®PAAAIO 2°¢ OI MAOHMATIKOI THYX BYZANTINHX
INEPIOAQY

I'vopilovpe 0T emoyég axpung Tov podnuatikdv oto Bulavtio vampéav o E', T, @', T,
I ko IA" cwdvag. Ot podnuoatikol tov tpdTOv Pulaviivdv ypovov AKpocov oTnv
Ale&avdpeta. Emt Iovotiviavod Opmg, 10 kévipo Pdpovg petatomicTnke oTNV
Kovotavtivodbmoln kot ovtd  kvplog AOY® G  ekel  HEYAANG  OLKOOOUIKNG

dpacTNPLOTNTOG.

2.1.H wotopwn mopeia Tov MaOnpotik®@v katd toug Bulavrivoig ypovovg

To 726 pn.X. evdd 10 Tavdwwaktpro ™¢ Kovotavtivoumoing eixe miéov mopokudoet
ocuveLoTav 1N dacKOA TG AOYIGTIKNG Kol TNG Yemdaisioc. Me tov dpo youmodeoia Oa
umopovoape vo Bewproovpe ) Ieopetpia pe oNUAVTIKA OU®S S10POPOTOMGT KOOMG M
I'swdeoio aoyorértor Kuplmg pe TPOKTIKEG epaployES o avtifeon pe T Feopetpio tov
TponyovuevemVY ¥pdvev mov Oepedince v évvoln TV amodeifemv Kol TV aSloudToy.
Me 1ov 6po Aoyiotikn Ba Bewpovoape v dhyeppa tov Bulavivav ypévov 6mov kot
€00 eppaviCovtor kat ovoroyio pe t [ewdecia dwapopomomoeic. H Tewdocio
ebewpeito KAAd0G ™G AOoYIOTIKNG. Xnuewwtéov, 0Tt otnv apyaic EAAGSa o Opog
"opOunTikn" onuove ™ onuepvn "Bewpia apBumv". X AoyloTikn OpU®S ot THTOL
YPNOUOTOLOVVTAY YWPIG OTOOEIEES KO O1 YVAGEIS TOV HOOMNUATIKOV KOl TNG UNYOVIKIG
petadidoovtay amd YEVIA G€ YEVIE OTO LEAT TOV OUAO®V T®V OIKOSOU®MV, TOV EUTOP®V KOl
TV Ploteyvov. Avto BéPata dev onpave Kat' avaykny, 6Tt ot StddoKorot TG AOYIGTIKNG
ayvoovosov To OBswpnuato oto omoia otnpilovrov ot mpaktwkol kovoves. Mdioto
OPIGUEVOL OO aVTOVG TTPETEL VoL NTav KOAOl Yvdotes ™G Bempilog, Kabdg £dwvav Adoelg
TPOTOTLTTEG Kol OLAPOPETIKEG ATO TOVG GLYYPOVOLG TOVG.

Emumiéov eivar yvootd o6tt ot Bulavtivol €dsyvov TPoonlmon ota apyotoeAANVIKA
npoTuTa. Atapuiagay O 6ca glyav emtevydel, Ta omoia Kol TaPESMCAY TPOKEUEVOL VO
ovveyoBel 1 Tpdodog otig Betucés emotnpes. Ot Bulavtivol Opmg dev drtokpiOnkay yia tig
YVOOoELG Toug otn Oewpion aAAd PEALOV Yoo TNV TPOKTIKN YXPNON KOl EQUPUOYN TOV
EMIGTNHOVIKAOV YVOGE®V 6TV Kadnuepwvr (o).

Koatd tov 90 aidva 0 Aéov o pafnpatikdg nrav avtdg mov eovEPEPE TNV TOPEO0CoN TNG
avaTOTNG KPATIKNG ekmaidogvong kot o Iatpidpyng Potiog o omoiog Mtav AdTpng g
apyoiog eAnvikng moideiog "oonynoe to Bvlavtio otov ovleviiko eiinviouo”, e

TEPLOPIGUEVT] OUMG TNV TAPOLGIO TOV BETIKOV EMOTNUOV. ZE OVTN TNV TEPI000, M
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nondeio kot 1 téyvn elyav TAEOV 6KOTO TNV AmOKTNOY| EKEIVNG TNG VooTpomiag, 1 omoia Oa
"amoudkpvve 0V moAiTh amo kabe 1 10 avlpwrivo, wate vo. TpayuaToroinbei n emBountn
oTpopn TPog to vIEPAVOpwTo”.

Apyotepa (1008 p.X.) ekd6Onke pio paOnUOTIKN TETPOKTVUG OLyVAOGTOV GUVTAKTY|, 1) OTTOi0
av Kot 0gv NTaV VYNAOD EMUTEOOV LOG TPOCEPEPE EVTOVTOIS CNUOVTIKEG TANPOPOPIES
OYETIKA Le KOOl €101 KEWEV®V, TAL OOl TOPAOIOOVTOV GTO TANIGLO TNG EKTOLOEVTIKNG
nopeiag mov axolovBeito. Metalh dcmv mapéiafe amd v apyodmrto to Buldvrtio,
TEPIAAUPAVOVTAY YVMDOELS TEXVOAOYIOG OTOVC TOUEIG TNG UNYXOVIKNG, TNG TOAEUIKNG
TEYVNG, TNG POPLOKEVTIKNG, KoL TNG XNUKNG TEXVOAOYioG. XTo alynikd Keipeva pdoto
odlovtatl cuVTaYEG TOV ToPadidovVTaY amd YEVIA GE YEVIA GTOVG LETOAAOVPYOVS KOl GTOVG
YPLGOTEXVES, KOl Ol OToieg mEPIAAUPavaY 00NYieg OYETIKE Ue TN CLYKOAANOT) UETAAA®V,
™ Boer], TNV TOPACKELY] KPAUAT®V KOl TOV TO0TIKO TOVG EAEYY0, O 0mOi0g YvVOTOV Ao
KPOTIKOVS vwoAMAOVG. amd v emoyn Tov [Holaoddywv €xovv cwbel n mpaypoteio
"mepl  ypvoormoiiog” 100 NikoAdov Bleppodn, ko m "epunveia s emotiung g
xpvooyoiog” evog povayov Koopd. Oco kald ot ypvcotéyveg yvopilov OtL dgv VINpye
puéB0O0G pETATPOTNG OyeVODS HETAALOL GE YpvGO, GAAO TOGO Yvapilav pebBddovg
EMOPYVPMONG Kol EMLYPVCMONG, UE TIC 0moieg €0vav dym apyvpod 1 xpvcod € AL
pétaAla 1 og Kpapatd tovg. Emeldn ¢ 1o kpapato Tov HETAAA®Y ¥p1oiponotodvtatl TG0
GTNV OPYLPOYPLCOYOTOL OGO Kol TN VOMGUATOKOTO, €lval avoykaion 1 yvoon Tponmv
VTOAOYIGHOD T®V OVOAOYLOV, VIO TIG ONOieg €upiokovIol To UETOAAQ GE KPAUATOL.
Téroov €idovg vmoroyopoi Kor Ocot GAAoL oyetiloviav He Tr ONUEPIVY] TPOKTIKY|
aplOuntikn teptiopfdavoviav oty kaAovuévn "Aoylotikn".

Amo v emoyn mod o Kovotavtivog o @ (1042-1055) avadiopydvoace to ITavoidaktplo
s Kovotaviivodmoing to pobnuotikd kot m actpovopia, €ivor ot €moTnueg mov
KaAAepynOnkav evtatikd. Eni tg Pacireiog to0 Mavovyh A" Kopvnvoo (1143-1180), to
Buldavtio Ntav mo mponypévo e oxéon pe tn AHon 6Tov Topén TV LoONUOTIKOV.

ITept o 1300 p.X. yivetor mAéov o daywpiopds TV "sumopikwv” (TPAKTIK®OV) amd To
"axoonuoird” (To SIBACKOUEV OTIS AVATEPEG OYOAEC) pobnpotikd. Mdiiota oo tov 140
Ol TO TPOKTIKG podnuatikd Oyt povov oev meptlopupdvoviov otn O0aKTEN VAN TOV
avVOTATOV GYOA®V 0AAE KoTd TNV Amoy™ OploUEVMV, Bpickovtayv 6E cuveY] aVTOY®VIGUO
pe v VAN ¥ S160CKOTAV G' AVTES, OPOV TO TPOKTIKG pobnuatiKd evolépepay TAN00g
avOponrwv, kabng epapproloviav o mpoPfAnpata Kadnuepvig Cong, Kot fTay YpIoe G

TOALQ ETAYYEALLATOL.
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MoAovoTt ot tehevtaieg dekaetieg mpv v dlwon g Kwvotavtivodmoing Bewpovdvron
OACNUOVTEG GE TPOGPOPE oTO. padnuatikd, n vmapén peydiov mAnBovg yelpoypdewv
delyvel avENUEvo evalopEPOV TOGO Y10 TIG TEGGPES LadnUaTIKEG emoTnpeg (aptOunTikn,
YEMUETPIO, AGTPOVOUID, LOVGIKT), OGO Kol Yl TN AOYIOTIKY KOl TN YE®OULGI, Ol 0Toieg
nrav KAddol tov kot eoynv "eumopikwv pobnuotikov' . H Pulavtivi emoyn, 6cov
aQOpa T LOONUATIKE, TEAELDOVEL e €PYO. TPOOPICUEVA Y10 TPAKTIKN ¥P1oN. Avtd eivar
og enmt 1o mielotov PiPAla  aplBuntikng, OomAadn oLAAOYEG mpoPAnudtwv  wow
OmOTEAOVVTOL a0 TOWKIAEG KOl EMAEKTIKEG ONMOVPYIEG KANPOOOTNUEVES amd TNV
Tapaoocn TOAADY ¥pdvmv Kot Aadv. O TPOGIOPIGUOS TV EMPPODY TTOV dEXOMKAV Ot
OLYYPOAPEIG AVTAOV TV EpywV omotedel eEapeTikd emimovn dadtkacia, WTEPMSG, OTAV
OTIS TEPIOGOTEPEG TEPUTTAOCELS OOMIOTOVOVTOL OAANAemdpdoel; petalhd Kwvélov,
[Tepoarv, Ivomv, Avtikdv kot Bulavtivov. Avtég ot cuALoYEG meptAapPdvouy ektdg TV
GAAoV Kot ototyeion moALTIHA Yo TV €£EMEN TOL TOMTIGHOD Kot TG YADOOWG, dlOTL
avagépovtol e (nTuoto ¢ kadnuepvig CoMg tov avlpdrmv Tng enoyng exeivng

(HETOTPOTEC VOLUGUAT®V, TPOPANLLOTO KAT)POVOUL®DY, POPOLOYIKO KOOEGTAOGC, K.4L.).

2.2. llepiodol OeTIKAV emoTNRAOV 6T0 Bulavtio

H mopeia tov Betikdv emomuodv oto Bulavtio Ba pmopovoe va d10mpiotél 6€ TE0oEPL
YPOVIKEG TTEPLODOVS OTMG AVAPEPOVTOL GTY| GUVEYELD.

1" epiodog (amd Tov 4° wg Tov 6° audva):

Kotd v mepiodo avty mapovoialetor, pe emnikevrpo v ABnva kot tnv AleEdvopela,
pe avalmoydvnon tov apyaiov eAANVikKoh mvevpatog. Ot eKTpOcOTOL TG TEPLOOOV, OL
un yprotiavoi omadoi g Neomlotovikng Xyoine, Ilopevprog, Iaupiuyog, Xepnvoc,
[Ipéxhog, Evtokiog, Oémv, Yrmatio K.0., KOTOAUOPTUPOLV WHE TO £PYO. TOVG TNV £VIovn
KOAMEPYEWD TOV HOONUOTIKOV KOl TNG OCTPOVOUIONG OV CNUEIMVETOL GTOVS OLAOVEG
avTovg,.

2" wepiodog (amd tov 6° £m¢ kot Tov 8° adva):

Mia pikpny ovodapmy dtadéyetotl Tnv mvevpatiky &apon g 1™ meprodov. O 6* ardvag
éxel vo emdeiEel HETPLOVG BETIKOVG EMGTNUOVES, OT®G TOV ZVVEGLO TOV AAYNUIoTN, TOV
AgbvTo K.0. ZT1g apyéc tov 7% aidvo 1 ETMGTNUOVIKY Kiviion aviimpocmnedetal, d6ov
apopd TIg Oetikég emotueg, amd Tov XTéEQOavo Tov AAeavdopéa, TOV ZTEQPAVO TOV
Abnvaio, Tov Oo@Orakto Zipokarto K.o. Ievikd, kotd tov 7° kot 8° aidva mopatnpeiton

[0 OlKOT TG TVELHOTIKNG (NG OGOV apopd TG KAAGIKES GTOVOES, VM TOPAAANAL
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napovctdleTor TPOodog oe dALOLG Topels OmMMG SoKNTIKG €pya, vouoBeTikd €pyo,
AVEYEPON LEYOAOTPET®V VADV K.T.A.

3" wepiodog (amd tov 9° Eme ko tov 12° audvar)

Tnv TVELUOTIKY GTOCIUOTNTO TOV apydV Tov 9% ardva Epyetot va dtadeydei pa a&toroyn
avATTLEN TOV YPOUUAT®V IOV PEPEL TN cppayida tov Apéba, Tov Kmvotaviivov tov Z’
tov [Mopeupoyévvnrov, tov Aéovtog tov Mabnuatucov, tov Mok tov Egeciov, tov
Zipeav no kot tov Mo Yerro.

4" epiodog (amd tov 13° €og kar Tov 15° cudvar)

H meplodoc avtn €xel va mapovotdost po eEoupetiky] avoion v podnuoatikov, g
actpovopiag, ¢ yemmoviag kot ¢ Potavikng. A&ol eknpoéconoi g Nrov o loadk
Apyvpdc, o Mavound Bpuévviog, o Nwkneopog I'pnyopdsg, o Mda&pog ITAavovdng, o
I'pnyodpirog Xiovidong «.a.

2.3.01v erovdarotepor Bulavrivoi podnpatikoi

O AvOémog o Tparhoavog (mep. 474 — mpwv to 558) Mrav 'EXinvog punyovikog
paOnuotikog kot apytéktovog, kodnyntig g leopetpiog omv Kovotavivovmoln.
I'evvmnke oty moAn Tpdiielg Tng Avdiag, amd dmov kat 1 Tpocwvoupic Tov. O AvOEuiog
ocvvepydoOnke pe tov Ioidmpo tov Midfclo yo v xoataokevn) tov Naov g Ayiog
Yopilag omv Kovotavivodmoin (532 w.X.), petd omd avabeon Tov ovToKpiTOopQ
Iovotviavo, kKaBdg o Tponyovpevog vadg elxe Kataotpapel 6t Xtdomn tov Nika.

O AvOéog mpoepydtay amd o Lopempévn owkoyéveln. Elye 1é60epig adeApovg kot o
TATEPOAS TOVG, 0 XTEPUVOS o Tpaihavdg, Mrav yoTpos. Amd TOvg AdEAPOVS TOL, O
Atdcrkovpog axolobnoe 1o matpwd emdyyeipa otic Tpddiews, o AréEavdpog 1o 1610
oALG ot Poun, 6mov &ywve évag amd TOvg MO ENUIGHEVOVG YITPOVG TNG ETOYNG TOV, O
OMumog ntav Pabog yvootmg tov Popdikod Awaiov, evd o Mntpddwpog &ytve
SLKEKPIUEVOG YPOAUUATIKOG 0TV KveTavTivovToA.

Ta Tohunpd oyéde mov katéotpwoe o AvOEpog ywo tov vaod g Ayiag Zooiog
EMAEKVOOLV TOCO TIG YVAGELG TOV, OGO Kot TV Ayvold tov. To Kopveaio oyedlacTiKd ToVv
eMiTELYA €00 QUPOPE TOV TPOVAO TOV VOOV, TOL POIVETOL GOV VO lPEITOL GTOV aBEpaL,
whve omd to ynva. Ot e§10TNTEG TOL OC TOATIKOV UNYOVIKOD S0QAvVIKOY Kol GTNV
EMIGKELN TOV OVTITANUUVPIK®OV EPY®V TOL NTOPAg

Miao 1otopia mov Opvieiton oyetikd pe tov AvBéuo icmg piyvel Kamowo (g oTov
YOPOKTNPO KOL TO EMGTNUOVIKE evlapépovTd Tov: Metd amd pia dtapdyn e Tov yeitova

oV ZNveva, 0 AvOEUIOG TPOCOUOIMoE GEIGLOVG, OOTPATES Kol BPOVTIEC GTO dMUM, OTOV

14



ekelvog eA0&evoDoe TOVG KAAEGUEVOLG TOV, YPNOULOTOIMVTOS KAUUTOVAOLS KaOpEPTES Kot
ATUO OV SLOYETEVCE LE OEPUATIVOVG COANVES KAT® OO TO OATEDO.

O AvBéuiog Mtav efloov wovog ¢ padnuotkog. ITlepiéypaye v KoTOGKELN
™G eMelyemg pe VIR, Omwg avaeépel oxoAo tov Evtdyov otic Kovikés toués tov
ATOAA®VIOV, Kol GUVEYPOWE TPAYUOTEID TAVED OTIG KOVIKEG TOUEG pia Bavpdola 6Tovg
Apafeg pobnpatikong. Xtn dadKasioo ONHoVPYIiosg ETPAVELOV TOV OVAKAOVV TTPOG £Vl
onueio eotidlovy o) OAEG TIC axTiveg adlaKpitwg dlevduvoemg mov TEPVOLV amd £vo GALO
onueio ko P) pio déoun mapdAAnAwv oktivov, o AvOEuiog avakaAvTTel pia 1010t TO
KOVIKNG TOUNG ov dev BpiokeTan 610 £pyo Tov ATOAADVIOL.

O AvBénog g ovyypagéag cuvéypaye ocmovdoio £pyo UNYOVIKNG, omd To omoio
oc®lovtal HOVO OMOCTAGUOTO, T.Y. €vO TUNUO Tpoypoteiog Tov ek00OnKe Le Tov TiTAO
Lepi mopadolwv unyavyuarw ond tov L. Dupuy 10 1777. O A. Westermann £dwoe pia
avafempnuévn €kdoon Tov oto épyo tov Ilapadoloypdpor 1o 1839. e avtd 1o épyo o
AVOELIOG YPAPEL Y100 TNV «EAAGTIKY OVUVOU» TOV VOPUTLOV.

O Ioidmpog 0o Mimjorwog (mep. 60¢ at.) Ntav EAAnvoc poOnuotikoc, unyovikog kot
apyrtéktovag. g fonbog tov AvBéuiov and Tig TpdALelg GUUETEXE OTNV OVOIKOOOUN 0N
oV vaov ¢ Ayiag Xogilag ommv KwvotavtivodmoAn, €xovrog peydAn cvuPoAn otnv
eKTOVNON KOl VAOTOINOT TOV apyITeKTOVIK®OV oyedimv. [Tbavotata cvppeteiye eniong
oTNV Kataokevn ALV épywv el e avtokpatopiog tov lovotiviavoy A’, dnwg Kot otV
EMIPAEYN OVTITANUUVPIKDV KO OYVPOUATIKOV EPYOV.

Inuoavtikn ntav 1 cVUPoAn Tov oto padnuatikd, Kuping pEco amd T Sdd0oT KEWWEVOV
tov Eukdeidn kot tov Apyyumndn. Xe avtdv oeesideton m cvAdoyn kot 1 dddoon Twv
oxoAlwv Tov Evtokiov mhve oe épya tov Apyundn kot tov AmoAi®dviov. Anpodpynoe
o a&odloyn cvAloyn pe €pya tov Apyndn, n omoio oAokAnpadnke kotd tov 9o at.
and tov Aéovta Xuvebeoe emiong oOyypapLa TOV STpayatevdtay 1o £pyo Tov Hpova
Llepi xouapikov. O 1010¢ Atav SAGKOAOC TOV HOOMUATIKOV, OAAL KOl 1OPVTAS GYOANG
unyovikav. Xopeova pe tov Evtdkio, o Ioidmpog ftav emiong epegupéng opydvov, o€
popon dafnn, yio T xapacn mapafordv.

O Evtokiog 0 Aokarovitng (60¢ ot p.X.). 'eopétpng ko podnuatikdés. Madntevoe
Kovtd otov Appdvio, otnv AAeEAvopelo TG AlyOTTOV, GTOV OTO10 APLEPMGE OLAPOPA
ovyypbupatd tov, o0mwg 1o Iepl ceaipac kot kKvAivopov kot to Ilepi perpioewme tov
KOkAov. 'Eypaye vropvipata oto téccepa mpatoa Pipiia tov Kovikov toudv tov
AmoAhadviov tov Tlepyaiov, ta omola eival aplepoUEvo GTOV TEPIPNUO APYLITEKTOVO TNG

Ayiog Xoploc, AvOéuo tov Tpariiavo, ko €xovv emBewpndel amd tov Ioidwpo TOV
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Muowo. Emiong, é&ypaye O1GQopo  HEAETHUOTO OYETIKA HE TOVG KOVOVEG TOL
TOALOTAQGLOGHOD Kot TNG dtaipeong KaBds kot yio Tnv TeTpoy@viky| pila.

O Aéov o poOnpotikog: peydrog Buloviivdg AOYl0¢ KOl «TpOTOVIG»  TOL
[Tavowaktnpiov g Kovotaviivovndrewg Aéwv. ‘Hrtav yvootdg oty emoyr] tov ®g
Aéwv 0 pLLdc0oPog N pabnuatikos. I'evvibnke kdmov ot Oeocolio, yopw oto 790 p.X.
Tn otoyewdon exmaidosvon v éhafe otnv Avdpo, OTOL Kol TEPUGE TO TOUOIKE TOV
xpovia. Katomy, omovdace ypappatikn otnv Kovoetoavtivodmodn, kabmg Kot priocogio.
H peyddn tov aydmm ouwg frav ot Oetikéc emomuec. [V avtd Eavayvpioe oty Avdpo
Kat, VO TV KaBodNyNoN KATOoL GoPOL S0CKAAOL — Hovayov, apyloe TV avalntnon
OTAVI®V YEPOYPAPOV LAONUATIKOV KOl 0CTPOVOLINGS.

To épyo tov Aéovtog ®g poONUATIKOD — OOCTPOVOLOL OAAG KOL UNYOVIKOV TTOV
roAvtTotato. Ipdtoc maykoouimg eofyaye to ypaupoto avii Tov apldpudyv t0co o1
Oewpntikn opOuNnTIK 600 Kot otV AAyefpa (T.y. oTig eloMoelS) Ko Oyt ot Apafeg
omwg vopilovv moAloi (o1 omoiot elonyoryav ¢ aptBunTiKG onpEin TOVG VOIKOVG aptBpovg
OV YPNCILOTOIOVUE HEYPL ONUEPA). Alowoe OAO TO CLYYPAUUOTE peYOGAwV EAAR VoV
EMOTNUOVOV O®G Tov AToAlmviov, tov Tlepyaiov, Tov Oewvd Tov AheEavopéms, Tov
peydiov Evkdeidn — pe epunventikd ool tov 10i0v, YpNOLUOTOUEVE KATOTLY KOTA
K6pov ot Avorn — tov Apyuundn kou tov IItoAepaiov kot EPOVIIGE Yo TN UETOPOPA
TOALGDV €€ aVTAV TOV £pYOV GTNV OWAN Tov YoAien. Emiong, cvvétaée aoctpovopikovg
nivaxeg kol 010pOmaoe Eva AdBog Tov aotpovopov Iopevplov oyetikd e v Kivnon tov
TAOVNTAOV. AVGTUYXDG omd TO PEYAAO GLYYPOPIKO TOL £pyo dev oMLETON TimMOTO, LE TNV
e€aipeon twv oyoMmv Tov Evkdeion, Aoyw tov ypdvov Kat, Kupiwe, Tov OpnoKeuTikon
QOVOTIoHOD KATOlV €lkovolaTp®dV, Tov Hetd tov Oplopfo g OpbBodoliag kot v
EMKPATNON 1TNG ANTPElRG TOV EKOVOV, «EEQQAVIGOV» T £pY0 TOL EKOVOUAYOV
emoTNUova, HeTd to 0dvatod Tov.

[llo yvwotrd Opwg Katéotn 7y TNV TEAEIOMOINOT TOL  APYOIOL  GLGTNHOTOG
TNAETKOWVOVIOG, TOL ONTIKOD TNALYPOQEOVL. Q¢ YVOOTOV  QPPUKTOPIKOVS THPYOUS
YPNCLOTOL0VGAV 01 AVOPOTOL ad TNV apYALdOTNTO Y10 VO TPOEWOOTOLOVV Y10l EMKEIUEVEG
emdpopés. O1 «atvoioes», OU®S, TOV PPUKTOPIOV Elyav UNKOG UOVO HEPIKDOV OEKAOMV
yopetpov. O Aéov onuovpynoe pio oAvcido HOAMG EMTE PPLKTOPIKOV TOPYWOV —
oTOOU®V, UKOVS TTEPITOL VO YIALOWV YAOUETPpWV amd TV KovoTtavtivodmodn og v
Tapcod g Kihikiag, Toug omoiovg kot KTIoE 0TIG YNAOTEPEG KOPLYES TV OPOCELPDV TTOV
pecorafovcay HETOED TV OV0 TMOAE®V, OCTE M EOTIO TOVG Vo €ivor opatn omd

EKOTOVTAOES YIMOUETPA HaKpld. To cOoTNHO HETEOOE OYL £VOL OALA ODOEKN OLOPOPETIKA
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unvopato (6nwg emdpoun), vikn | NTTo, VIOYOPNON Tov £xOpoD, TLPKAYLY, GEIGUO M
TANUUOPA K.0.). aVTO NTAV duVaTd XApT G€ dV0 TEALEW GLYYPOVIGUEVO, LNXAVIKA pOAOYLN
(ta mpodTOL pUnyovikd pordyl otnv 1otopia!) tomoBetnuéva ota 6vo dxpa NG
QPUKTOPIKNG 0ALGidag, mov Agttovpyovoav pe Pdaon pio Oipegon g MUEPAS oE
otabepéc dpeg pe avtiotorya coppovnuéva 12 pnvopato. Me to mopandveo cOGTNUa, TO
aVToKpoTOpIKO emitereio oty Kmvotavivovmodn propovce va mAnpopopnbel yia to Tt
ocuvéBave oto Kaiplog onuoaciog ovotoAlkd peboplokd pétomo omd pio £mg To TOAD
évieka opeg! Avty 1M ToyLINTO HETAOOONG UNVOUATOV O HEYOAES OMOGTACELG
Eemepaotnke POALG T0 190 aumdva pe v avakdivyn tov TALypapov! Avcetuymg, TO
oLOTNUO AEITOVPYNGE Yo TOAD Alyo yuoti, otav ot Apafeg katéhaPav v Tapcod pepikég
OEKOETIES OPYOTEPQ, KATEGTPEYOY KOL TO UNYOVIKO POADL TNG TOANG.

Téhog, o Aéwv, PBabBig yvdotng e aregavopvig texvoroyiag, dnuovpynce odpopa
«ooTopaToy pHeToAMKE avtikeipeva Yoo To Puloviivd avaktopo, aSlomoldviag Ty
VOPOCTATIKN KOl AEPOCTATIKY Tieon. 'Etol, Katackehaoe Kot tomofétnoe oty aibovca
0V Opodvov, 6ToV «XPLGOTPIKAIVO» (CVAKTOPO TOV 6OV L), EVAV EMYPVOOUEVO TAATAVO
OV 6T KAOOLE TOV KOUVOVGAV TOL PTEPE TOVS KOl KEAANOOVGAY YPLOE TOVALA, EVD GTNV
KOPLON TOV £VOG OVTOUATOS YPLodsg Ayyehog €manle odAmiyyo. Kdtw amd to dévopo
0AOYPLGOL AVTOUATOL OVOYXOOL KEPVOLGAV KPOGT TOLG KOAEGUEVOVG TOV OWTOKPATOPO!
2 poappapwvn Baon tov Bpovov, opEYAAKIVO ETLYPLVCMOUEVO AMOVTAPLY, OTOTE KATOL0G
minciale 10 Opdvo, onkdvoviav O6pbia, dvoryav 1o otdépa kot Bpoydvtav! Tapduoa
unyavhuato giye kataokevacel o Hpov o AkeEavopeng yia tovg [Ttodepaiovg, evad dAla
avtopato Tpobmpyav oto Bulavtivé avakTopa Kot 6TV oA Tov Apafo aAien yio Tov
EVILTIOGLOGUO TOV EEVOV.

To mo evivnooioxd enitevypo Tov AE0VTOG GTOV TOUEN TOV OVTOUATICHOV VINPEE KaTd
10 «Ilepi Baoireiov tEewey, £pyo tov Kwvotaviivov 'Z Tlopeupoyévvntov (912 — 949)
TO «UNYOVIKOV GAPOOPOVY, ONAON Lo UNYOVIKT XEADVT TTOL KaBAp1le TOLG OPOUOVS TNG
Baocthevovoag, iomg ypnoun Kot yio Toug cvyypovovg odokabapiotég! Oia avtd ta
EVIVTIOGLOKE UNYOVILOTO, GOUPOVO LE TIG TNYEG O(PNOTEVTNKAV OO TOLG {O10Vg TOVG
Bulavtivoig og emoyéc otkovoukng svompayiog, omote gite ta EMmvay yio vo, KOWouv
YPLGE Ko ybAkiva vouiopoto, €ite €meldn O0gv UTMOPOVGAV VO TO. GLVTNPNCOLV, TO
TETOVOAV.

O Mé&pog ITravovong : Adyloc povoyog kar cvyypapéas. ['evvOnke mepi to 1255 ot
Nuwounodew g BiBuviag ot wéBave mepi to 1305 omv Kovotavtivodmoin. Hrov
KaTOoY0G €vpvTOTNG OE0AOYIKNG KOU QULOAOYIKNG Todeiog, wobMG Kol cLYYPUPENS
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Be0AoYIKAOV Kot QIAOAOYIKAOV £pymv. YTIPEE POPENS KOl EKPPACTNG TNG TOANLOAOYI0G
avayEVVIIONG TV KAUGGIKOV EAMNVIKOV omovddv. Amd to 1280 didacke otnv
Kovotavtivodmoin oty mepipnun Movn e Xopoag.

A&loonpeimto givar 0Tt Epabe Kol AATIVIKA, GE [ ETOYN oL Adylotol T Yvopilav. Ta
xpnoonoince peta@paloviag moAlovg Aativoug, KAaootkovg 1 00ldyovs, aALd Kot yio
Vo yvopicel KOADTEPA TIG anOYELS TOV AVTIKOV Kol VO TIG KOTOTOAEUNGEL, WG GPOSPAS
ToAEUI0G NG éveons Tov Exkinoldv kot ortaddg tov Avdpdvikov B’ TMorowordyov. H
Beoloyikn| Tov cuuPoAn cuvictatol oe €OKN TPaAyHATeEia EvovTiov TG TPocHnNKNg Tov
Filioque am6d tovg Aativovg, oe éva Adyo mepl mioTewS, 6€ VUVOVS, KOVOVEG, EYKMMLOL
aylov K.G. onuoviwotepn vanpée mn ovpPoAn tov omv @roroyia. ‘Eypaye Illepi
ypoppatikng Ko Ilepl ovvidéewmg, emypappato Kot oxOAl o€ €pyo TG EAANVIKNG
ypoppoteiog.

O TIThavoOdng oyoAliace emiong épya tov padnuatikdv Evkdeidon, Awdeavtov,
[MtoAepaiov kot tov Apatov. Xyolaoce emiong épya yewypdowv Kol aoTPOVOL®Y. XTO
épyo tov Pnpopopia kot’ Ivoovg, elonyaye TV YpNon TOV apoPKOV-VOIK®OV oplOpmv.
Amotelel LOOMUATIKN TPOYUOTELN GYETIKA LE TN XPNON TOV WVIKOV aplOunTIKOV ynoeiov
Kol TOV Undevog Ko meptlapupdavel kot pEBodo vmoAoyiopov g teTpaywvikng piloc. H
aAAndoypagio tov pe Tov actpovopo Mavound Bpuévvio, avédeiée v gupimnta TV
OGTPOVOLK®Y TOV YVAce®V. Avapépetar 6tL 0 Xpiotopopog KoAdppog, ypnoponoince

S1KO TOL YAPTN Y10 TO VIEPTOVTLIO TSI TOV.

2.4 H Aokt Tov Maodnpoatikav ™ Bulavrivi Iepiodo

Ta oyolela xatd T00¢ Pulavtivovg ypdvovg AEITOLPYOVLGAV KLPIOS GE YDPOLG
ekkAnolaotikovg. Ov podntég éuevov ovvnbog péco oe ovtd Ko €Tol lyav v
duvatdto vo. ovartOEovy oTeVES OYECES UETAED TOLG, Ol omoieg GLUVEBAAAMY GTN
onuovpyion KMPATOG OV €UVOOVGE TIS EMIOTNUOVIKEG GLINTNGEIS KOl TNV TOAV®PN
evacyoinon pe ta ypaupara. BéBaia, 0nwe mpokdntel amd Tov Pievvaio eAA. @A, KDO. 65
(150¢ at.), paiveton va vapyay Kot LadnTé, ol 0moiot Y10, Vo GTTOVSAGOVV LETOKIVOOVTOV
oe GAAN WOAN, Omov Katowovoov moAlol poli otov o Ydpo TANPOVOVTOS E€VOIKIO.
Yxetikd pe 1o €100g twv podntov yvopilovpe 0Tt molodtepa vInpyxav podntég kdbe
nAikioag, ot omoiot pmopel va NTav KANpwoi, OMUOGIOl VTAAANAOL, OKOMO KOl
aSliopatodyol pali pe to moudd tovg. H vmopén avtod 1ol €idovg 100 axpoatnpiov
KkaB6p1le g £va Pabud kot to mePLeYOUEVO TG SOOKTENS VANG, 1| otoia OGOV apopd oTa

HoONUOTIKG TIG TEPlocOTEPES GOPEG Teptlaupove Oyt HOVO KEQAANLN TPAKTIKNG
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aplunTikng Ko  yewdaiciog, oAAG kot GAyePpoc. Emedn ovtd to  Ke@dAoio
neptlopfdvoviol 6to meplexOevo tov Prevvaiov AL, IA. K®J. 65, tiBevion epoTipaTa
OYETIKO e TN ovotaon ToV akpoatnpiov, 6to omoio amevBuvotav. Tovto OdTL TO
KEPOAOLOL TNG AOYIOTIKNG KOl TNG YEMOOGIOG MTOV YPNOO Kuplwg o€ gUmTOPOVLG,
YEPOTEYVES, OLOIKNTIKOVS VITAAANAOVGS, TPMTOUAGTOPES, TOTOYPAPOVS, EVM TNG AAYERPOS
o HoONTéC oyolelov. evdelTiKd avaeEépovpe ta kePdiota TG GAyePpag ota omoia o
ovyypapéag Tpoteivel AMcels Yia Tig e€lomoelg 3ov kot 4ov Babuod. Ot Aboelg avtég etvan
€0QUAIEVES, 0ALG pEYPL TO 1615 OV 0 Vieta avakdivye TOV YEVIKT TOVG AVoN elyav yivel
TOAAEG OMOTUYNUEVES ATOTEIPES TTPOG QTN TNV KotevBuvon amd Tovg podnuoTikong
oAV Tov emoxdv. Elvar 6 capég Ot éva té€toto 0o kabapd epeuvntikd dev Ba NTav
duvatdv va evolapépel avBpdTOVG oL EMINTOVGAV TPOKTIKES YVMOGELS, APoy HAAoTO
€m¢ onuepa o1 Aoelg tov e€lodcewv 30v katl 4ov Babpov dddokoviol 6Tovg nadnTég
TV TeEAevTainv Tdemv Tov Avkeiov.

[Modootepa ota oyoAeio avtd Eekivovoay cuvnBmG pe Toinon Kot pnTopikn, Kol 6To
TEAOG pdbotvay pabnuotikd, ov Kol n oelpd dgv fTav amoAlvTmg Kabopiopévn. BéPaia ot
TEPLOGOTEPOL LAONTEG OEV CLVEILOV TIG GTTOVOEG TOVG GTO AVATEPA LAOMUOTIKA, S10TL o'
evOg HeV 01 04oKAAOL TOV AMYOGTol, 0p' €TEPOV Og VIPYE EAAEWYM YEWPOYPAP®V BiBAlmV.
Kobng n tomoypaeio avaxodidntetonr mpog to téAog o0 1500 ot p.X. ta yepdypapa
avtéypapayv moAAEG Popég ot 1010t ot padntéc. O meprocdtepot ddokarot (IThavovong,
Bpvévviog, T'edpyrog TMoyopépng) elyav oikég tovg Pipiobnkec oAdd to mAn0og TV

HaONTOV TOV EXOVTOV NTAV TEPLOPICUEVO.

2.5.Avortepeg Kol Avartateg oyoréc oto BuidvTio

1. H Zyolj tov ABnvov: H ZyxoAn tov ABnvov Bsopeital 10 TPOTO GLGTNUATIKO
[Movemomo mov NTav GLYKPOTNUEVO KATA TS VEOTEPES avTIMNyELS. [opudnke katd Ta
A tov 1% wdva. H rmavemomuioky Sdbpoon g Zyolig eixe vmootet
petappuiuicelg and tov Meydho Kovortavtivo (311-337). To Iavemotuio ékielce Tig
TOAEG TOL KOTA TO POWOTWPO TOV £€TOVG 529, KOTOMY ATAYOPELTIKOD OATAYLUATOG TOV
Iovotviavo.

2. To Tavemomuio g Kwvotaviivovnodrewc: To Tlavemotiuio avtd 10pvnke, Kot
TPOTLTTO TG ZYOANG TV ABNVaAV, 6ToVS XpOvoLg Tov Meydiov Kmvotavtivov (yOpw 6to
320). 'E oPe emionpo yopaxtipo amd 1o £tog 425 eni @godociov tov B', 0 omolog d10ptoe
25 wxobnyntéc. Emi Iovotviavov to Ilavemomuo ovopdotnke "Otkovpevikov

AWoackoAelov” Kol OTEKTNOCE TO YOPOUKTNPOTIKA Tov KpatikoV Ilavemotnpiov. To
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[Movemomuo g Kovotavtivovndremg katd v emoyn tov Hpdxieiov ovopalotov
"Tlavddaktnplov” kot elye ta O1daxTpLd ToL péca otov mepifporo tov "Iepov Taration”.
‘Etot, péypt mtocemg tov Bulavtiov to [Moavemomuo dwatnpndnke cvveymg oyeddv 12
OLOVES KOl TPOGEAKLE Oyl LOVO Tovg ‘EAANveS aALd katl EEvoug TG AVOTOANG, OAAG Kot
eoutntég omd TV Avon.

3. H ZyoMj tng Bnputod: Asttovpynoe omd tov 3° oudva p.X. uéypt o 551.

4. H ZyxoAn g Avtioyelag: H priocopikn| kot Oeodoyikn Zyoin g Avtioyelag 1dpvonke
tov 3° . X. audva ko Aettodpynoe péypt to 460.

5. H oA tg Edecoac: Ttnv Edecca g Mecsorotauiog dpvonke katd tov 3° ardva
QIAOGOPIKY] Kot Bgoloyikn XyoAn 1 onoia Aertovpynoe péypt o 489.

6. H XyoAn g Ilepydpov.

7. H ZxoAn g AleEdvdperag: Katd v Tpitn mepiodo g apyaiog iotopiag TG, mov
apyiler to 325 p.X., eEakorovbel va Aertovpyel 1 eAoco@ikn ZyoAn g AleEdvopetog. H
Aertovpyio ™G cvveyiletan puéypt to 528 mov v €kAeilce o lovoTviavaoc.

8. H Tatprapyikny Zyodn N IHatprapyiky Akadnpio: H Zyodfy avty 13pvbnke tov 13°
aldva Kot Aertovpyovoe vtd v emonteia Tov [oatprapyeiov.

9. H XyoAn g Nikowog: H movemomuokn popewon tov Bulavtiov cuveyioOnke ot
Nikaio, TPocOPIVN TPOTELOLVGA TS AVTOKPOTOPIaG, Le TNV dpvon, to 1206, TG XxoAng
¢ Nikatog mov Asttovpynoe péypt to 1261.

10. H Zyolf ¢ ®eocarovikne: H Zyoin avtn pvonke to 1330.

11. H ZyoAr| tov Nikneopov I'pnyopa.

12. H ZyoAn tov Mvuotpd: I6pvonke to 1390.

13. H ZyoAn| tng povnig tov IIpodpdpov.

14. H Akaonpio tov Betikdv emotuadv oty Tparelovvroa.

15. H Zyolq tng Zuvpvng: I6pvonke to 13° aucdva.

16. H Zyohn g I'dloc.

17. H ZxoAn tg Kaicdpetag.

18. H ZyoAn tg Aapacko.

19. H Zyohn ¢ E@écov.

2.6.0 Prevvaiog EAMVIKOS QLAOAOYIKOGS . KOOIKAC. 65
Inuovikd €pyo otov Topéa tv padnuatikav g Bulavtivig mepiddov eivar o frevvaiog
EAMMMVIKOG  OIAOAOYIKOG . KOJKAG. 65 Yoo Tov omoiov yiveTow €KTEVNC OvOPOPA GTN

CLVEYELL KO €T TOL OTTO1OV OTNPIYTNKE G ML TO TAEIGTOV 1] TOPOVGA EPYACIOL.
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O Prevvaiog eAd. QL. K®J. 65 givar YapTMdOG Kot ypovoroyeitor otov 150 at. amoktnOnke
am6 tov Augerius von Busbeck, d6tav avtdg Mrav mpeoPevtig T00  awtokpdrtopa
Depovavoov A' onv awAn 100 GovAtdvov ZovAeiudy B' (1555-1562 p.X.). Iepiéyet éva
Biprio apOuntikng pe Avpéva mpoPinuata (¢. 11r-126r), ta omoia keAvmTTOLV £val
evphTaTo medlo BepdTOV KATAAANA®V Y10 S1O0CKOAIL TOGO GTO GNUEPIVO SNUOTIKO OGO
OTO YUUVAGLO0 Kot 6TO AVKELO.

H tepdotio mowkidio Tov mpofAnudtov kabiotd dVoKoAo Tov KaBopiopud Tob £id0Vg TV
padnTov otovg omoiovg amevBoverar. AV ETPOKEITO Y10 OAOKANPOUEVO TPOYPOLLLLLOL
daoKaAlNG, TOTE EVOEXOUEVMS Bl LTOPOVOE TO OKPOATNPLO VO, OTOTEAEITO Amd pobNTEG
oAV TV TAEe®V TG onuepvNG TpToPdbuiag Kot devtepofdbpiog ekmaidevons, aAld
Kol amd dtopo to omoio, mpoopiloviov v akoAOLONCOVY TO EMAYYEALO TOV KPOTIKOV
Aertovpyo?. ektdg amd 10 €100G TV TPOPANUATOV, eEMPETIKO EVOLAPEPOV TOPOVLGLALEL
Kot M pafnuatiky opoioyio, m omoia ypnoipomoteiton Kot givor o¢ eni T0 mAgioTOV
Gyvootn 6TV GOYYPOVO LOONUOTIKO.

Oewpeitor okdéTPo va avaeepfodv Kamowo amd avtd . Mepikd mapadetypato eivarl to
edng:

o O ovyypagéag ovoudler Tov apOud "prpov" ko opilel to undév g "ovoev':
YPAPEL OTL TO 0VOEV "0vdeVOG eoti dnAwTikov”, Kol To cuuPoAilel e To aveotpoupévo h.
Xpnowonotel Tov 0po pniwodper 1 pkovvia avti Tov opBod mob eivor piAAovvVia,
TPOKELEVOV VO, ONAMCEL TO, EKOTOUUDPLOL.

o Mo mv mpdén 100 moAramlaciacuol ypnotponotel dvo oynuata: t0 "dirlevpov”
(té ymoio t00 moAlamhaciaoty TorofeTovviol Kotakdopvea), kot 10 “owdg” (Moa 1o
TETPAYOVIKOS Aopfiavery Tovg wrpoovg™).

o o tov moAromAacioopd, mod onuepo Aépe OTL eKTeEAOVUE YlOoTL (OTOV T.Y.
O0éhovpe va  kdavoope 000 KAGOUOTO OUMVLUO), YPNOWMOTOlEl TNV  €KQPaoT
"rollamrooialw oTavpoeldms”.

o Ot opor "empertinog op1Buog” ko "avomoopopog”, YPNGYOTOOVVTIOL Yo VO
ONAmcel o0 ovyypaeéog ToOG oUVOETOVG KOl TOVG TPAOTOLG OPBLOVS  avTiGTOLKAL.
INUEIOTEOV, OTL O OPOG TPAOTOG OPLOUOS XPNOOTOLEITOL Y100 VO ONAMOEL ToV aplBud, o
omolog €xel oG OlPETEG UOVO TOV €0LTOV TOL Kol TN HOVAdO, €V 0 Opog cVVOETOG
apOpdc dmAmvel tov aplBuod, o omoiog £xetl kot GALOLG SLoPETEG EKTOC OO TOV £0LTOV
TOV KOl T1 LOVAda.

o Ot ekppaoelc 'y 016 twv iV uetayeipiois” Kol "oid 100 Kavovog tod 016 Twv
PLOV" OVTIGTOLOVV 0T onuepvi néBodo tov tpidv. Mia cuviOng ovopacio avtod ToV
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KovOva, NToV EUTOPV KAELG, 1 oTtoia el VEL TN GMUAGIO TOV GTIG EUTOPIKES GUVOAAAYEC.
0 GLYYPUPENS YPNOILOTOLEL TOAD cLuyva TN HEB0OO TV TPUDV, Kal OgV mopaieinel kiOe
QOpPALL, VO TNV TEPTYPAPEL OVOAVTIKAL.

o O 6pog "apelaipeois” onpaivel Tn onuepvn agaipeon.

o YyeTikd pe TG oplOuntikég mpoddovg emionpaivovps, 0Tl pHoAovott 0 Opog
"opOunTiK TPo0d0g" SV GLVAVTATOL GTO YEPIYPUPO, EVIOVTOLS VILAPYOVY TPOPAN LT
VITOAOYIGHOV  afpoloudtov aplBumv, ot omoiot elvol oIV TPAYUATIKOTNTO OPOl
aplOUNTIKNG TPOASOU .

o O 6pog "povoixy pila" ypnowonoteital yo v axkepaio piCa (mw.y. v V16), kot
"v60oc pito™ yia avti mob dev Siver axépato amotédeopa (m.y. v V30).

o O 6pog "epiuixrog pida" ypnoponoteiton yoo va dnAmoel To dfpocpa Tov piov
00 aplOU®V. ZNUEIOTEOV, OTL GNUEPO OEV YPNGLULOTOI0VVTOL avTioToryol oplopol. A&ilet
Vo oVapEPOLLLE, OTL 0 GVYYPaPENS divel a&tOAoYeS LeBO0VES VITOAOYIGHOD PLL®V dEVTEPNC
Ko Tpitng TaENG.

o Yrc efionoelg mpOTOL €mC Kot TETAPTOL Pabpod o ocvyypagéag ovoudlet
"op10uov" kéBe Tpoypoticod aplOuod ko "zpdyua' Tov AyveooTto y.

o Ot 6pot "wéveo"," kovfov", ko "kdadpov" ypnoyoTolovvTol Yo vo SNAMGOLY TV
devtépa (TeETpAy®Vo), Tpitn (KOPO) Kot TETAPTN SLVAUN TOV OYVAGTOV ) OVTIGTOLYA.

o Ot yevikég Adoelg yuo tig e&lomoelg tpitov Ko tetéptov Pabupod mopovsidlovv
waitepo evolapépov, 010t deiyvouv v mpoomdbeio mwoH kotéPoriav TOTE Yoo TNV
e0peOT] YEVIKNG AVONG. XMUEIOVOLUE, OTL O ONUEPVOG Opo¢ 1o0tnTaL 000 UEADV
epeavifetar 6to YEPOHYPOPO, MG OLOIOTNTA.

o "Poufoeioéc”  ovoudleton kabe mAdylo mopoAAnAdypoappo. XEfuepa BERora
avtdg 0 O6pog dev ypnowonoteitar gueig ovopdloope poOUpo 10 TAPAAANAGYPAUILO, TO
omoio £yl dVO dLOOOYIKES TAEVPES 1GEG.

o Ta opBoymvia TaparAinidypappo ovopdloviot TeTpdywva. Agv vdpyovv o€ ot
OpOt TOV 1600KEAOVG KOl TOD 1GOTAEVPOL TPLYMVOL: OTOTE O GLYYPUPENS OVOPEPETOL GE
avtd o amokalel Tplywva pe 600 N pe tpeig ioeg mAgvpés. [apatnpovye, 6T o€ opiopéva
TPOPAILATA TOV XELPOYPOPOV OGS XPNOILOTOLEITOL O OPOG VYOG TPLYDVOL Y1d Vo, SNADGEL
™ O1OTONO TNG Y®Viag Tov Kelitan anévavtt amd T Baon tov.

o O 6pog" unvikov képoog" oavopépetor o€ mpofANuoTo TOKOL KOl GNUOivel TO
KEPOOG EVOG UNMVOG. 0 0pog "eviawtdg™ dNAMVEL TV YPOVIKY dlbpkela evOg Etovg. Agimet
EVIEADG O OMUEPVOG Opog emtOKlo, 0 Omoiog OMAmvel To €TMolo Képdog twwv 100

VOLUGLOTIKOV LOVAOMV.
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o o Opog "pivov" (mpPA. affinage) avagépetonr oto kabapodtoto acnut tov 12
oVYYIdV, Kol @ivov HOAQyHoV GTOV XPLGo Tev 24 Koapatiov. 6tav Oumg mpoKeLTal yio
TOPUCKELY]  aOoMOV  pkpdTeEPNS kabapodtntag ypnoipomoleiton o  O6pog  emiBoAn
YOAKOUATOS, EVOD Y10 TV TOPACKELT KaBapoTEPOL PETAAAOL 0 Opog ' Aoyapilwm".

o To TTvBayopeto Bedpnua avoaeépetar o¢ "kavov e okadpog”, Kot dtevkpviletan
amo Tov cuyypaeéa Ot "orxddpa” onuaivel teTpdymvo.

o 0 O0po¢ "appilov tlaxiouo Kopveng" avaEEPETOL G KATOloV aplfud, ToV 0moiov
{nrelton N teTpoyovikny pila, Ko o omolog eivanl KAacpatikdg pe applov (kKoatd tov
ovyypagéa dev Umopeig va vroloyioelg ) pila) mapovopaoty|, énwc m.y. 3/8, 7/14, k.Am.
0 0pog aocynudticotov N dtuntov tlakiopa ypnotpomoteiton yio kAdopoto (m.y. 13/14,
7/16), ta omoio -O6mmg €€nyel o0 ovyypagéoac- v umopodV vo, AdBovv peTd amd
amAomoinon pia and T akoiovdec popeés: 1/2 1 1/3 1§ 1/4. Zopuepwva pe tov cuyypagia
N pia TV TV KAaoudtomv dev eitvat Suvatov va vtoAoyichel.

o 210 KEPAAOIO NG OTEPEOUETPIOG OEV AVOPEPOVTOL KAV Ol Opol TOpAmAELP
EMPAVELDL 1] OMKN EMPAVEINL GTEPEOD, Kal OTAV O cvyypapéag (ntel v €bpeon 1oV
TEPLEYOUEVOL TOV GTEPEOD OVTO CMUAIVEL TOV VTOAOYIGHO TOV OYKOL TOV.

o 210 yepdypaed tov Prevvoiov eAANVIKOD QeUoAOYIKOD . K®OKo. 65
YPNOLOTOEITOL TTOAD GLUYVE 0 Opog amddeln, dTav TPOKELTAL YloL AAY ETOANBELON TNG
opBoTNTOG TV TPAEEMV KOl OYL Yo KAmota dadtkacia, 1 onoia oyetiCetan pe ) Bewpia.
Suyva HdAIoTo QT 1 ETEANOEVOT TPAYLOTOTOIEITOL LLE TNV OVATTTUEN UiOG OLOPOPETIKNG
pefooov emiAvong Tov 16iov TpoPALATOG.

To keipevo tov Prevvaiov eAANViKoD  @OLOAOYIKOD KMOIKO 65 GLYKPIVOUEVO HE TN
YAOood TV PulovIivdv KEWWEVOV TNG ETOYNG CALL KOL LE TNV oNUEPVT Tapovoldlel,
omwg Ba mepipeve kovelg, opotdTTEG KOt onuavtikég dpopéc. 'Etor opiopuévor dpot,
OT®G aVTOC TOL TPry®VOL N NG pilag mapapévouy avariloimwtol. Ot meplocdtepol OUW®G
OgV YPNOUOTOOVVTOL TAEOV GNUEPD, VA Kool dAAol Bewpovvtal AavBacuévor. T1y.
onuepa Ba Mrav coPapd AdBog vo ovoudlope teTpdywvo €va Tuxd6V 0opboymvio
napoAAnAdypappo- 1o 01 Ba ioyve kot av {ntovcape Tov VITOAOYIGUO TOV VWYOLS £VOG
TPLYOVOL EVVODVTAG T OLYOTOUO TNG Y®Viag Tov elvar anévavtt amd ™ Bdor tov.

Ta Bulovtiva keipeva daxpivovtor yuo v appovia kot tov puhud tovg mov Pacilovron
OTN CLUUETPIKY GY€om ToVICOPEV®OV GLAAAPOV Kot GLAAOPIK®OV gvotHT®V. TovTOo 1GYvEL
Kot yio Tov frevvaio EAAnvikd erloloykd kddwka. 65 . Awfalovtdg to &yl kaveig v
aiocBnon, 0TL 0 GLYYPAPENS TOV EMOLMKEL VO TO KAVEL VO LoldceL Le moinpa. [Tiotevovuye,
OTL M okompudTTo €ivanl aeevog pev aloOntikn, 0Tt 0 pLOUOS TPocdidel KAALOG,
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AQETEPOL OE TOOUYMYIKT, O0TL TOL OVOTEP® YOPOKTINPICTIKE TOU AdYoL "molovotv
guoynuove TV Yuynv"' oute@v mov akovcovv. € GAAOL, aVOEEPOUEVOL KOl OTNV
yuyoloyios TV HOOMUOTIKOV, GOUQOVO HE OYETIKEG £pevuveg €xel Olamotmdel OTL 0
HaON TG OPOLOIDVEL EDKOAOTEPO TNV VAN VO LOPPN TOMULATOC, 1| omoia yoapaktnpileTon
amod pio petpikn, éva pvbud. Emedn n yAwocomiaotikn téon twv Bulavtivav €xet
ONUIOVPYNGEL €va TEPACTIO AEEIKOYPAPIKO Bncovpd, Yia Tov omoio yvmpilovpe oA Alya
(oe xeipeva pNTOPIKA, 1GTOPLOYPAPIKA, VOMIKE, poabnuotikd), kot 1 KAacikifovoo
YADGGO aVOULYVOETOL Pe TNV amAovotepn tov Evayyediov kol mm onumon, ympig va
VIAPYEL GOENG OldKkplon peta&d Tovg, ot idtot ot cvyypapeic (m.y. Muyyomh PeAroc,
Bcddmpog IIpddpopog) mapovctdlovy daeopeTikés YAMOOIKEG Taoels. BéPata vdpyet
KAmO10¢ YeviKOg KOvOVag COLPOVO e TOV 0moio, 0,1t €xel Ypopel amd vIToTELEVOVS
aypAUpaTovs etvar ONumoes. Avtd Opme koatd tov N. Topaddkn oev umopel va gival
amOAVTO KoL TOVTO O10TL GLVNO®G VOOBEVLAY TOV OTTIKIGUO LE TNV KO YADCOO, 1) omoia
elye mapet ToALQ oTotyEla 0 TNV AATIVIKT), OAAG KO ALTH 1) KOV aKOpo voBgvudTay omd
ONUMOELS TUTOVG. OUMG TO TPAYUATO QOIVETOL VO TEPUTAEKOVTIOL TEPIGGOTEPO APOV
OKOMOL KO 1 HECOL®MVIKY] ONU®MONG vobedetan cuyvad amd TOTOVE AOYLOTEPOVLS KOl M|
VEOEAANVIKY] ONUADONG OVAUELYVOETOL LE GTOLXEIDL GLVINPNTIKOTEPOL.

Amd tov 12° ot pu.X. n moudeio eiye wg oKOmO va YpAQPOLV 01 VEOL TNV OTTIKY OIUAEKTO,
oAAG Oev mpémel va. mapoyvopilovpe 10 yeyovdg 6Tt o Bulavtivog, dtav ypaest mepi
SWOKTIKOV Bepdtov, ayovileton va dtakpBel akdpa Kot e To VOOG TNS YPOPNS, 10t0iTepal
péAota Otav Katayiveroal pe TpofAuata. 1 cuyypaen O0oKTIK®V Bepatwv cuykpiveTat
pHe avtiv TOV dokyiov moh ekBETOLV EMOTNUOVIKEG YVMOGES WHE TNV KOTAAANAN
exhaikevtikn popen. Ot Buloviwvol cvyypoeeic katelyov tnv téyxvn va O0ddokovv
Aappdvovtag veoyn tovg 10 €mimedo POPPOoNG ToV pabntod kabmg Kol Tov vpHTEPO
KUKAO T®V EVOOPEPOVIMOV TOV, Kot TpooTaddvtag vo kivouv {ovtavi TV odaoKaAio
TOVG TNV EUTAOVTICOV KO LE TTVEVUATMOELS TTOPUTNPNOELS aKOua. €mtl TV TTaAaioldymv n
pomn TPog TV Kabapedovso @OAVEL 6TO ATOKOPVP®UN KOl £TCL UEYOADVEL Ti YA
petald xkabopdovpévng Kot YpoouEvne. emmiéov doev mpémel v ayvondel to OTL o1
Bulavtivoi énpene oe moAAd (ntApoto (TOAMTIKG, OTPOUTIOTIKA) Vo EKQPAcoLY TAN00G
VE®V 10DV Kol ETGL NTAV TPAKTIKE 0d0VOTO Vo TEPLOPIoBoVV 6T0 KAACTIKO AeEIAOY10.
Ocov agopd otov Plevvaio eAMNVIKO  @UAO0A0YIKO KOJIKA. 65 1 YPNCLUOTOIOVUEVT
YAOooo Oelyvel v mpoomdBela mov Kotéfariav kdmotot Bulavivol yuo vo ypdoovv
oV embounty otTIKn 01dAeKTO, iomG TEYVNT Ko e€elntnuévn, iowg akdun Kot ToAD
Swpopetikn  amd v KaBopdovpévn. Opwmg, Pacer g YPNOYOTOLOVUEVTS
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EMGTNUOVIKNG 0poAoYiag, Ba LTOpOVGE VA YOPAKTNPIGTEL 1 YADGGTO TOV XEPOYPAPOL MG
Aoyla, pe epgav Opmg ™ AaTviky emppor). BéPata n Aatvikn emppon amodetkvoeTon
Kol omd oplopéveg ueBoOdovs, TIG Omoieg YPNOLUOTOEL O GUYYPAPENS. OVOPEPOVLE OC
apaderypo t nEBodo g taPfAéttag (ToAétTag), TV omoia ypnolomolel 6E TpoPAr Lot
EUTOPIKADOV GUVOAALYDV.

Yyetikd pe 11g ueBddovg emidvong mpofAnudtov mopatnpodue 0Tt Kdmoleg amd avTEG,
OT®G T.Y. TG OOKIUNG TOO TOAAATANGLOGHOD, TNG dlaipeong Kot TG Tpdcbeong ToAADY
apOumv, onuepa givarl dyvooteg. Maiiota a&ilel va avaeépovpe, 0Tt og Kapio fabuida
™G eKmaidoevong oev dwddacketal onuepo M péEBodo dSokung aBpolcUATOV TOAADV
npooBetéwv. To 610 cvpPaiver ko pe tig pifeg tpitng TGENG OMAOT, dev dddoKETOL
TAEOV 0 TPOTOGC VITOAOYIGLLOV TOVC.

H obykpion g pobnuatikng oporoyiog kot twv pebdowv ekeivg g emOYNG ME TIg
OVTIOTOU(EG OMNUEPIVEG OMOOEIKVVEL, OTL OTO TEPACUA TOD YPOVOL GAAOL pev TPOTOL
emilvong Kot emotnuovikoi opor eapavifovral, GAAol Ot efelicoovtal, evd GAAOL
TapapUEVoOLV 10101, Avtd Ta otoryeia eival onuavtiKd, S10Tt Bonbovv 6To Vo GYNUATICOVLE
plo koAvtepn ewovo g eEEMENG Tov ueBOd®V O100KTIKNG TOV HOONUATIKOV, OCOV
aeopd otnv gmtvonomn pefddwv enilvong TpoPfANUATOV Kot TPOT®V SOACKAAINS Yo TNV

Kot Tl SuvaTdV KAADTEPT KOTAVONOT TOVS 0md TOVG LaOnTEG.
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KE®PAAAIO 3° MEAETH IPOBAHMATQN

210 POV KEPAAOLO OVOADOVTOL LOONUOTIKA TPOPAN AT TOV TEPLEYOVTOL GTOV Plevvaio
EAMMNVIKO PLA0A0YIKO Kddwka 65 . H pebodoroyio mov axolovbeitor ivar n mapaxdtm:

o [MapdBeon tov pobnpoatikod mpoPAnuatog kKot emilvon Tov, GUUEMOVO LE TOV
Bievvaio EAANVIKO P1AoA0YIKO KMOKO 65

o Enthvon tov 10100 mpoPAnpatog copgove pe TIC cOyYpoves OOOCKOUEVES
pefooovg

Ta mopadetypoto mov avomtoydnkav kot emAdOnkav mopotiBevtal avaAvTIKA o1

GLVEXELNL

3.1 Mepi Tov Mg goTi Tig v pEProdg £xel dwapepicar Ta vy Tpog T6 YevécOar TOV 1y
0 OLouEPIONOG &, Kai va evamopeivooty kai 6 tlaxiopa.

‘Eoto 611 (nteic mog eoti e10évan Tig v peptobng éxet dwopepioat td 1y mpog yevésOou
TAOV 1y 0 JlpePIopnds € Kal va evamopeivooty Kot o tlaKiopua.

‘Exeic 0¢ 10010 €180évor ovtog: Ildvtote Gpele dmep (nrelc amopeivon, €€ wv (nteig
dwpepioar, ToutéoTt dpere T@ & ek TOV 1y Kol amopévoowy 0. ZNTel MOCAKIG EYELS
npocHnvar T 1y €ig 16 0 dote yevésOar o aplBuog TovT®V opov, &ig € peptllopevog un
&xov tldxiopo: amep € elmopev mpodg O yevéohHor TV 1y o SUEPIGHOS € P-ic ovv 1y
yiyvovtot k6. 'Evooov td k¢ petd tov 0 kol yiyvovtar opov Ae. Mépioov 16 Ae LETE TOV €
kai yiyvetar o tobvtwv dapepiopdg C. [lpdcbeg eni v Ae @V guépioag, Td o dmep {nteic
amopeive kol yivovtor opod AB. Koi té pév A0 eoti td 1y, 14 0 { eoti O pepiobng ov
{nreic.

Mépioov viv té A8 oV petd todv § aAdd Letd TV 1y, Kol yiveror o To0TOV OUUEPIGUAC Y.
Mépioov TV €val SLapepIiooOV LETA TOV £TEPOL, TOLTESTL TG { PETA TOV Y Kol YiveTol 0 €K
TV 000 dtapepiopav dtapepiopds, B aly. Eoti 8¢ xai o pepiobng ov {nteig tov 1y, td B
a/y, amep B o/y eoti té €. Ta 1y 0¢ eoti td AD, KaBMG imopiev.

Mépioov yap td 1y dmep eoti tpita AO, petd tov /y ®v mowvow 16 B a/y kai yivetarl o
TOVTOV SOUEPIGUOG € Kol amopével Kai O Tldxiopa mg entnoag.

O mapoamdve apBpol etvor ot €1 :
w=13,e=5,0=4,0=9,xkc=26,A=35,0=39,=7,y=3,Bay=21/3,{y=
7/3
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Me T1 wpérel va droupicovue 1o 13 wate va Eyovue aniikov 5 koi ""téaxicua'’4.

AxolovBel v e&ng mopeia npdEewv: 13-4=9, 13*2=26, 26+9=35, 35/5=7, 35+4=39. Kol

YPAPEL YOPAKTNPIOTIKE, MG TG HEV 39 eivon té 13, td 8¢ 7 eivon o peprobng, 6v (nteic.
Omndte 39/13=3, kai 7/3= 2 1/3 o {nrovpevoc pepiotng. Anradn té 39/3 av dwoupebolv pe
16 7/3 elvan cav v dtoanpodpe té 39 pe 1 7, omodte Eyovpe mniikov 5 kai vroéAouro 4.
[Mopatnpodpe toOg kat’ ovolav emivel v e&icwon 13*3=5*3y+4, | 13=5%*y+4/3, 16
omoio y1d epdc onuaivel Tog dtopovpe T 13 pé 16 2 1/3 mpoxeévon va Exovue TnAikov
5 kai vrorouro 4/3. Towg YU’ avtdv Tov Adyo vd ypnoipomolel tov 0po "tldxicpa 4", kai
oyt "vmodrouro 4”. H okéym tov elvar Aoudv va PBpet kamoto morlhanrdcto tov 13, dote dv
16 dwopécet pe 10 5, vd £xet vidhomo 4. X owtd 6 onpeio tpémel v onpelwbel TOG otV
TOVTOTNTA THG dlaipeON:
K*13=5%Kky+4, ué x aképoro, 0 5 pmopel va etvon TAikov 1 kol dStop€ng.
XNV onuepvi) Emoyi] ovto 10 Tpopinpa 0o To Aovape pe Tov eEfg Tpomo:
13x3=5x3x+4=

39=15x+4=

35
—=x=
15

.
X=—
3

3.2.I1epi ToV TG £6TL EK TG TEPLUETPOV TOL KOKAOV €10EvVaL TNV TOVTOV SLANETPOV .
Avon- Bulavtivi pebodoroyia, fulavtivd copufora

‘Eoto xOxkhog Tig 6ot €oti 1 tovTov mhapdv kB. Znteig o  €10évar Kot TV TOVTOL
dwapetpov . Agl ovv TPOTOV YIyVOOKEW  OTL TOVTOS KOKAOL TEPIUETPOS , TPUTAAGLOV
Adyov ko a/C €xet ek g otopéTpov avtov. Tloincov ovv ERdopa (30) aképora vy kot o/C.
Ta de v ko o/C ylyvovtan kB €Bdopa . TToincov kot tog ombapdc e tepipétpov ERdopa
{-k1g ovv kP yiyvovrar pvo £Bdopa. Mépioov td pvo €0Popa PeTd TV kB efdOu@V Kot
yivetoar o tovtev dwapepiopog L. Eotl 6 m ddpetpog tov kvkiov ombopdv C , 60TIG

KOKAOG €yl mepipeTpov ombaumv k.

0eod

pp
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Qoovtog O Kol TavTdg KOKAOL {NTtdv €10évatl SldpUeTpovV , Toincov v Tov {NTovpuévon
KOKAov mepipetpov , EBoopa , Kot pEPLGOV To yevopeva EROopa miviote petd Tov K
gfoduv v motovowy ta (35) v ko o/ . Kou 660 yévnton o 1o0TmV Slopepiopog ,
T0GOVT®V GTOAUOV £0TL 1 TOV {NTOVUEVOL KUKAOL SLAUETPOG.

Avon- Bulavtiv pebodoroyia, chyypova cOppfora

MaB. Zy. Tov kep. 167.(pEC).Evpeon g d1apéTpov KOKAOL amd TV TEPIUETPOV AVTOV.
Oewpel v mepipetpo ion pe 22 ombBopéc , kot Spet pe TV SIUETPO AEyovtog , OTL
avtn 1M olaipeon diver mwhvta 3 1/7=22/7. Katd ocvvéneia 1 obpetpog Ba eivar ion pe
22/(22/7)=T7 ombBopég . Ipopavag to 3 1/7 avrmpoocwnevel tov aplBpd m, OnAadm|

amotelel pa Tpocgyyion tov 1=3,14159...

Avon- Zoyyxpovn pebodoroyia, chyypova cHupora

To mpoPfinua pog {ntdet vo Bpodue péca amd TV TEPIUETPO TNV SAUETPO TOV KVKAOL .
"Eoctm xdxhog Op

L=2mp

L=nd

3.3. IIepi Tov T goti pila aprOpov Kol TL E6TI KOPVPT], KO TMG E6TI E10EVAL OO peV

g pilng TV KopveNv, amod o€ TG KOPLPG TNV pilav.

Avon- Bulavtiviy pebodoroyia, Bulavtiva copfoia

(20) Kopvpn pev eoti mog TIG TOAAATAQGLOOUOG amd Tvog aplBuod €15 eontodv
noAlamAiacialopévov. Pila de eoti 0 aplBpog, o v Kopueny TOALATAAGIACAS, 1-KIG YO L
yivovtot p, KoL TO LEV p EGTL KOPLOT TOV 1, Ta O€ 1 €611 pila TV p. QoadTOg Kot 1o-KIG 10
yivovtal pxa. Kat to pev pxo €0ti kopuepn tv 1o, To o€ o €oti pila Tov pra. Qoodtmg o
Ko TG TIS £1EPOg apliuoc, K av 1 aképatog €oti, K av e £yn kot o/ 1 a/y 1 o/d N Ko
o6cov éhatto pépog Exelg eumelv, €15 govtdév moAlamAacialopevog, o pev €€ avtov
YEVOUEVOG TOAATANGLUGLOG KOPLOT £6TL TOL O 00 Yéyove moAlomAactalopevos peilmv.
Pila d¢ eoti 0 moAamAaGLAl®V apBpdg v avEnvleicav Kopveny, ovaAOYNG TPOG TO TNG
pilng péyeboc.

Avon- Bulavtivh pebodoroyia, chyypova cOupora
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MoaB. Xyx. Tov kep. 120. (px). T eoti pila apBpov kor Tt €oti KopLEN; Kopven goti mag
T1G TOAAATAOGIAG OGS 0 Tvog aptBpov €16 eavtodv moAlomiactalopévov’. ‘Pia o€ eoti
0 apBudg 0 TV KOPLETV TOAAATAACIACOC .

Anhadn| Y Tov cuyypaeéa n Kopuen lval to teTpdywvo evog aplfuod, kou n pila sivar
Kamolog dALog apBuog, o omoiog moAlamiaclalOUeEvog HE TOV €ovtd TOL Olvel TOV
apykdv apopo.

Avon- Zoyyxpovn pebodoroyia, chyypova cOUfora

XP=g*y

[y 22=2%2,  4°=4%4

3.4.Ilepi Tov TG €0Ti €10EVAL aPLONOVS TIVES 000 TOLOVTOL peyéBovg MoTe givar TO
0/0(=1/4) pépog Tov gvog womep 10 a/yY(=1/3) TOL €TEPOV, KO OTL 66N AV YEVIITON 1)
100tV 7ooltNS evobdéviov TV ovo apBpav, TooavTtn yevécBur ko
TOAAOTTAOGLOG0EVTOV TOV dV0.

Avon- Bulavtivi) pebodoroyia, fulavtiva coufoia

"Eotm 611 {nteig mmg eoti edévar aptBpovg tvag dvo totovtov peyédovg wote eivar to 0/
TOV €VOG MOTEP TO 0/Y TOL ETEPOV, Kot OTL OGN AV YEVITOL 1] TOVTWV TOCOTNG EVOOEVTOV
TV 000 APBU®OV, TOGAVTN YeVESHUL 1) TOVTOV TOGOTNG Kol TOALUTAACIAGHEVTOV TV dVO
aploumv.

"Exeic d¢ ko toutov €10évar oo TG HETOYEPIoEMS TOL TPAYHOTOG(=HED0d0C TV TpLV
ne ayvooto y e&lomong). (35) Kot mpwtov pev gupe €va apBud dote eivor o o/d owton
LEPOG DOTEP TO /Y TOL €TEPOV, G Tl & Kot y. To yoap a/d twv O dmep eoti a, eoti afy
LéEPOG TV V. Mépioov dg ta O dta TV Y Kot YiveTar 0 ToOTOV Stopteptopog o kot a/y. Emel
0LV TO HeV 0/0 PEPOG TV O OTEP €0TL O, €Tl a/y pépog (79v)(1) twv v, ta de 6 TPOS T ¥
eoti o Kot o/y, AeyécBm o pev e1g apludg mpaypa o, o 6g £TEPOG TPAYLO O Kol o'y EVOG
TPAYLLOTOG.

[MoAlamAdoracdv O0€ 10 o Tpaypo UETE TOV €VOC TPAYLOTOS KOL TO 0/y TPOYLO OLV O
petd evog mpaypotog Ko a/y mollomAoactolopevov, dmal o kot oy moAlamAacldlet
tlévoov(=teTpdywvo tov ¥) o Ko a/y evog tléveov. ‘Exelg ovv 1lévoov a ko o/y evdg
1lévoov. O dg Kavov Tov T(EVemV Kol TOV TPAYUAT®OV AEYEL, O OTav To Tpdypata €161
ouota Tov tCEVomv, Vo EVACTG T TPAYLLOTO Kot VoL Lepiong TovTa oo TV TCEVe®mV, Kot 0
eEeMov dropepiopds eoti o Ehattog apBuog ov (nteic.

Ode Aéyer 0 kavav(5) torovtov eoti. 'Evooov 1o o mpdypa petd tov evog mpayprotog

Kot /Y, ©V gimopey 6Tl 0 pev €1 apBpdg 0Tl TPOyU o, O O€ £TEPOC TPAYLO O KOL /Y.
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yivovtor opov mpdypata B kot a/y evog mpdypotoc. Mépioov de ta B mpdypato Kot ofy
bmep tpita {(=7), petd tov €vog tlévoov kot afy dmep tpita O, Kot yiveror o TovTOV
dwopeptopdg o ko v/0. Kot 1000 0 éhattog aptOudc eoti a ko /9.

Enei de nteig €10évar ko tov €tépov aptuov, Aafé 1o o/y tov o kot y/6 oémep eoti
B(=7/12), k0B’ ov Adyov elmopev 10 a/y Tov €vOG £0T® DoTEP TO /O TOL €Tépov. 'Eyelg
oLV €104VAL TOV TOLOVTOV OPLOUOV OVLTOC:

&' vy/s
o

o Ko y/o

Authoocidoov to (1B o-kig(tetpaxis, ent 4) ovv {1 yivovton kn/iB dnep eoti (10) B won
0/\B, Toutéott B ko o/y. To o a/d tv P kou a/y goti (AP dmep (B eotl a/y uépog tov
evog ko v/8. Kot o pev gi1g aptBpdv eoti a kot v/, tavtdv &’ enewv a kot 0/1B(=9/12), o d¢
étepog eoti B ko 6/1B. 'Evowcov to a kot 0/ petd tov B kot 8/1B kot yivovtotl opov & kot
o/1f. TloAlamlacidcov oe ta o ko 04P petd tov B ko 6/ ot yivetor o tovTOV
TOAAOTAOGLAGHOG TEAAY O Ko a.1P, kaBmg ovTtwg elntnoag iva ot 6vo apBuoi £otan To
/0 TOV EVOC MOTEP TO O/Y TOV ETEPOV, Kol OGN AV YEVNTAL, 1] TOVTOV TOGOTNG EVOOEVTOV
TV VO APBUOV, TOGAVTN YeVESHAL 1) TOVTOV TOGOTNG Kol TOALOTAACIAGOHEVTOV TV dVO
apOuav. Ovg tvog opBpodc evpeg O TG TPOYXEIPOL TAVTNG HETAYXEPICEDS TOV
TPAYLOTOG, TO o/ Kot B o/y.

[Mveton 0 Tovto O opoiog petayelpiocems Tov oWTOL Kavovog(1S) mpoyelpecstépmg.
Mépioov ta & St Tov ¥ KaODG 0VTMG Kol TPOTEPOV €MOINCAG, Kol YiveTtal O TOVT®OV
dwapeptopdg o afy. [pdobeg ko o mavtote Kot yivovror opov B kot o/y. Eoti 0g o peilov
apBudc B ko aly, tovtdv 8’ emewv B 6/1p.

Mépioov ¢ ta B a/y anep eoti tpita {, peTd Tov a/y dnep eoti tpita o, Ko yiveror o
TOVTOV SOUEPIOUOG o V/D, TawTdv & emewv a 0/1f. Eoti ¢ o éhattoc apBudc o 0 /1. To
yop o/d twv B 3P dmep eoti (/1P eoti a/y tov a 0/1. ‘Evocov tov éva aptBuov petd tov
etépov tovtéott ta P kol OB petd tov a ko 04P ko yivovror opov o o/1f.
[ToAMoamAaciocov ta B kot O/ petd tov o kot 0B ko yivetw o TOVT®V
TOAMATAQGLAGIOG TTAAY & /1 wg el oag.

"Etepov To0T0L OOtV
‘Eocto 6t {nteig mog ot €10éva(20) apBuog tvag 6vo torovtov peyébovg dote gival 1o
o/e P€POC Tov EVOG MOTEP TO /0 TOV €TEPOV, evmbBEvTeg de ot 0vo apBuoi, yéveohor N

TOVTMOV TOGOTNG TOcAVTN 60N Kol ToALOTAaGLoc0EVTES 01 dvo ap1dpoi.
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‘Exelg ovv ko To0TO €0éval Glo TNG TPATNG ,LETOYEPICEMS NG EMOINCOS TV
npoypdtov kot tlévomv. Emel de avty n petayeipiolg dednimkev MUy Kavovoy
TPOYEPESTEPOV, TTOINGAV TOVTO dL0L TOL TPOYEPECTEPOV KAVOVOG Kol EVPNONG KOANDS TO
{nrodpuevov.

Enel ovv {nteig 600 tvog aptBpodc dote eivar o a/e HEPOG TOL EVOG MOTEP TO 0/
LEPOG TOV ETEPOL, WEPICOV T, € Ol TOV O Kot Yivetar 0 TOUTOV OLUUEPIGUOS o 0/O.
[IpocBéc a kat yivovron B /6. Eoti dg o peilov apBuog B a/d, tavtov & enew P e/k(=
5/20). Mépicov d¢ ta B a/d dmep eoti (25) té€Tapta 0, LETA TOL SOUEPIGHOV OV EITOUEY O
0/ HEPOG €0TL TETOPTO € KOL YIVETOL O TOVT®V SOUEPIOUOG O O/€, TOVTOV O’ EMEWV A 1G/K.
Eoti 8¢ 0 éhattog apBuog a 16/x(=16/20).
0° 5/e
€
o d/e

To yap o/e twv B Ko &/k Onep eoti B/k €oti /0 oV 1¢/K. 'Evwcov tov éva apBudv
LETG TOV ETEPOL TOLTECTL TA B KO €/K LETA TOL O KO 1G/K KOt YivovTol opov o Kot o/K.
[ToAamAaciocov Ta B Kot &/k HETA TOL O Kot 1/K, KO YIVETOL O TOVTOV TOALATAACIOCUOG
TaAWY O Ko 0/K KaBde 0vtwc eltnoag.

Qoovtwg O kol oy £Tepov TOHTOV Opolov CRTNUHOV dla TNG OUOoLaG TaNTNG TPOYXEIPOV

petayepicems, £xelg 10éval KaAMS To {nroduevov.

Mo0. oy. tov ke@. 143(puy). Ieprypaen tov cvotuotog x. (1/4)=y(1/3) kot yHy=y.y Kot
™G AVGNG TOV.

AVoN-Z0yypovn peBodoroyia,cuyxpova cOUPoAN. ZNUEPQ, OVTIKOOIGTAOVTOS TO ¥ OO TNV
npaO™ e€lomaon oty devtepn, Ba elyope:

4/3+y=y? (4/3), ondte . (7/3)=y? . 4/3, Snhady y.(4y -7)=0, and 6mov mpokdmTel HTL
y=0, n y=7/4, kou cuvenadg y=0,n x=7/3.

Avon- Bulavtiv pebodoroyia, chyypova copfora. O cuyypaeéag akorovbel v eEng
pébodo: I'phpet ,mmg 1o 4 kar to 3 elvar 0vo apBpot emBovuntol apov 10 Y2 T0VL 4 Khver 1
ka1 to 1/3 Tov 3 méA kdver 1. Katomy ypaeet 4/3=1 1/3,xon Aéet:

‘Eocto o évag mpdypa 1, mpopavdg evvomvtag x. Kot o dhiog tote Ba eivan 1 1/3 tov
TPAYLOTOG, ONAAOT COUO®VA LLE TOV OPIGUO TOL TTPdrypatog x+y/3, Kot &xet: X(x+x/3)=x2

+x2/3. AvTa 0ev T YPAPEL, OAAG TPOKVITTOLV GO TNV TEPLYPAPN TOV KAVEL, Y1aT YPAPEL
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CLYKEKPIUEVO, TG ~TPAYUO EV TOAAATAACIALELS HeTd evog Tpdypatog Kot £yl T(éveov
ev’’, kA.m. Koatahyet Lomdv oty Aemtopepn| meptypaon| g e&icmong

v 3=y (1 1/3).5=(2 1/3). .
Y& ovTO 10 oNUEID aVaPEPEL TOV Kavova TV TCEVEMV Kol TV TPAYUAT®V, COUQOVA [LE
tov onoto: “"Otav ta mpdypato €ici opowa twv téévemv, Kot o e£gA0dV drapepiopds eoti
o élattog apBuog ov {nteic . ‘Exet Aowmdv XZ. (4/3)=y. (7/3), k.11
[Mapatnpodpue BEPora mog kot ¢° avty TV e&lowon dev avaeEpel KOBOAOL TV UNOEVIKN
Adon.
[Ipoteivel katomy, yio 10 010 TPOPANUa pio “"mpoyeipotépav petayeiptow ', n onoia
etvat ovolaoTIKG 1 GVYYPOVT HEBOBOG TNG EMTAVGNG TOV AVMOTEP® GLOTHLATOG.
3.5. IIepi 100 OGS £6Ti £10évan Tiveg av 6vo aprBpol ,al LoV Torlarroclolopevol
TOALOTTAUGLACMGL O OKEPULOV , KOL 0 MEV £0TM £AAATM , 0 O0E €YETO Y MAEI® TOL

ehdTTOVOG .

‘Eotw o0t {nteic ewdévan tiveg av ot ovo oapiBuol aAiiwv moliamAactalopuevot,
[MoAlamlacibdootl Exmov o aképalov , ot dg dvo apifuoi ot moAlamiacidlovteg To a, o
pev €o0t® €lotto , 0 Og gY€Tm Y mAeim Tov ghdtTovog. 'Eyelg o kot tovTogdévar S TG
petayepicemg Tov mpdypotoc. Agyécbw yop o pev €1 apBuog , Tpdypo o ,0 0 £TEPOG
peilov apBuog Aeyécbo Kot ovtog mpaypa o émep €xel vy mAel® TOv €TEPOL EAATTOVOG
npayunatog IloAariaciocov d€ T0 o TPAYUA HETE TOL VOGS TPAYLOTOG TOV £XOVTOS KO Y
mielo .To a ovv mpdypa petd tov evog mpdypoatoc moria(20)mAactalopevoy ,o dmas o
noAlamAactdlel T(évoov o ,m¢ Kot Nl TOL TPMTOL {NTANATOG 0VTMOS EIMOUEY ,ATOUEVOCY
dg Kot y mphypota . KPATEL 0LV TOPA CAVTAO TLEVGOV o Kot Y mpaypato .Znteic o€
TOALOTAOGLAGOL 01 QVTAOV o akEpoov aplBuov.O 0 Kavdv TovV TPayudtov AEYEL , ®G
otav to tlevoo kot To TpAypoto €16t Opoto Tov apluod ov (nteic , va mouwong Ta
npaypato tCévea ,TOVTEGTL VoL Lepiong ta TPAyHaTa HeTd TV TCEvomy , Kol eEgpyopeva
ndAwv ot mpaypata. ‘Eneita va dapepiong tov e€eABovra dapepiopdv tov mpoyudtomv
€1G 000 ,KOl VO TOAAOTAOGLAGNG TO MUIOT TPAYUHOTO €1 €0VTA ,KOL VO EVMOONG TOV
YEYOVOTO TOAAUTAQCIOCUOV TOV NUICEOV TPAYHOTOV HeTd Tov apBuov ov {nteic. Kat
6on €01l M pila opod ToL GAOL GAOWATOG TOV TOVTMOV , EAITTO TOV NUIGEDV TPAYLATOV
,€0T1 0 {nrovpevog aplfpog .0 de Aéyetl 0 Kavmdv TooVTeV £0Ti TLEVGOV o Kot Y Tpdypata,
1ol opota Tov ap1Bod ov vov (nteig moAdamiacidoes , a aképatov .Kpdttel ovv 1diwg t0
a tlévoov . Mépioov de ta y mpaypatadio Tov evog t(évoov Kot yivetal o  TOVTOV

dwapeptopdy whAr vy mpdypoata g to mpdtepov Mépioov tavta €1¢ dVo Kot yiveTon TO
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nuon tovtov, mpdyua o off .IloAlariaciacov to o o/ff Tpdyua g eavtd.o ofB-Kig o o/
yivovton B o/ . ‘Evocov tavta petd tov o apBpod ov {nteic moAlamAiacidsor ot 600
apfpol a axépatov,kot yivovror opov vy a/d .H d¢ pila tov v 0/d eAdtto tov nuicemg twv
Y TpaypdTev 6mep £oti o o/P,eoti 0 Eharttog apBudc . O de étepog peilmv ,eoti T0600TOC
,(30) éyer Og étt ko y mAelw. AU avtdv yop TtV S0 aplBumv moAlomAactdleTon o
axéparov I'tvetan 6g TovTO 0L opolag petayelpicems Tov AVTOV KAVOVOG TPOYEPECTEWS .
AdBe Ta quon tewv y ov gimopev 0Tt £rel o peilov apBuog mieim, amnep eoti o off.
[MoAamAaciocov o€ 1o o a/P €1¢ eavtd o o/ff —kig ovv a o/f eoti B 0/d. [Ipodcheg ko Omep
{nrteig tva o1 6v0 apBpol moArlomAactdcwoty o aképalov Kot yivovtal opov v o/d .H de
pila Tov v o/d ,eldtto o o/f Onep €oTi TO oM TOV Y L,E0TL O €1¢ EAaTTOC apBpds . O de
petov eoti 0 avtds Ko £ty TAElw. AU avtdVv Yap Tov dVo apldudy ToAloriactdleTot o
a axépatov.H oe anddeiéig eoti avt .Hpila tov v o/d eoti a n/t Bpoayd Tt mAeion o yop Ko
1N/t toAlamAacidlooty y kat Bé/auu dmep eotiy 0/ €yyiota .Agele ovv a o/f ex g pilng
TV ¥ kot 0/0 (35) Ntig eoti w¢ elmopev a M/t Bpoyd Tt TAEl® Kot amopévooty Y/ Bpoyd Ti
mielo .Eoti 6g 0 pev éhattog apBuog y/1 Bpoyd 1t mhelo ,0 o peilmv vy ko v/ Bpayd Tt
mAeio AU avtov yap to v Kot v/t ywvovtol oékata Ay JTloAamAaciocov Ta Ay 0ékoTa TOL
uetovog ap1Buov ,peta tov y/1 (78v)(1) Tov ghdttovog y-1¢ ovv Ay yivovtal 70. [Ipocheg o
ol To €yewv T YL Ko y Y Bpoyd TL mAeim Odmep ov mpocébnkag Kot yivovior opov p
JloAhamlaciocov de Ta Katwbev 1 petd Tov Kdtmbev 1 1-K1g ovv 1 yivovto p.

Y Ko y/au y/au auu

ouu

Y

00 y

Mépioov ta p peTo TV p Kot YiveTor o TovTV dtapepiopds o axépatov Kot 1dov v/t
Bpoyv T mAelw ,petd Tov y y/1 Bpoayd T1 mAeiw moAlamdacialopeva ToALATAAGIALOGY o
axépatov g elnmoag Eyetl ¢ kot o peilyv apBudc v (5) ‘Etepov tovtov dpotov. Eotm
ot Inteig edévoar Tiveg av dvo apdpol ,0 pev ov EAATTOV,0 08 £V ¢ TAEI® TOV EAATTOVOG
LOAMNA®V ToAlamhacialopevol ,moddamiacidcor €gooty kC JEyeig de kot touto €1d0évarn
ol TNG TPAOTNG UETOXEPIGEMG TOV EVOG TPAYHLOTOS KOl TOL ETEPOL TOV £YOVTOS KO G
mielo kobDc obtwg gmomoag mpdtepov dto Tov TLEvoov Kot TV mpaypdtov Emel o
LT M HETO)EPIoEDG dEONAWKEY MUV KAVOVO TPOYEPESTEPOV ,TOINGOV TOVTO Sl TOV
TPOYEPESTEPOL KAVOVOG KOl EVPESTG KAAMS To {ntovpevov.Aafé ta fuon tov 6.0 pev
yop €0Ti TG apBudg Ayvmotog ,0 0 T0600Tog Kot €Tt TAeim ¢. Ta de o towv ¢ eoti
y.IMoAamAaciocov o€ ta v €1 eantd y-1g ovv v yivovton 0.11po6cOeg kot ta kC dnep (10)
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{nreig moAhamiacidce ot dvo apBpol kot yivovrar opod Ag.Zntetl v pilav tov Ag NTIg
eoti ¢ .Kar o pev éhattog eoti 1 pila TV A TOVTESTL ¢ ,apapeféviav TV NUicE®V TOV g
TOV TEPIECEVLOVIOV ¢ elNtnoag . Tovtéott 0 EAattog apludg €ott v ,0 o€ peilwv apBudg
eoti 0.IToAlamiaciacov yap ta v petd tov O kor yivovtar 8-kig v, k€ Kot 1800 o¢
elnmoog ,o pev éAattog aplBuog eoti v ,0 de peilwv eoti ykot ¢ mieiw ,Tovtéott 0, dmep v
Kot 0 apeotepo mordamiacialopeva ,torlaniactalooy Kk og elnftnoag .Qoadtog o€ Kot
oy £TEPOV TOVTMOV OPOLOV {TNHOV 1o TNG OUOT0G TATNG TPOYEIPOL peTayEPioeEmS ,EXELS
€10éval Kohdg To Cntovuevov.

Ot mopamdve apBpoi etvat ot €€7g:
o=1,p=2,y=3,6=4,0/p=1/2,0/0=1/4,0=9,c=6,x(=27,A¢=36,y/1=3/10,p=90,1y=33,1/1=8/10,A
=30,=10

Moaf. oy. tov kep. 141.(pua).Na gupebovv 600 apBuoi .o1 onoiot va dapépovv Katd 3
kot moAlamlacalopevol va divoov 1

H dwotdmmon tov cvyypagéa givar n €€NG: ‘0 pev €0tm €Aatto ,0 O £xetm 3 Al TOL
eldtTovog . Avagépetol otny emihvon g e&iomong: x(x+3)=1,1 Xz +3y=1,tv omoia ko
EMADEL PUE TNV EQAPLOYN TOV KOVOVO TOV TPAYUATOV. ZOUP®VE LE VTV TOV Kovova
‘otav to tlévoa kol to mpdypato €6t Opown Tov apuov ov {nteig ,va mouong T
npdypoato tCévoa ,TOLTESTL Vo pepPioNg To TPAYHOTO HETO TOV TLEVOOV KOl TO
eCapydueva ol ol mpdypata Encrta va dropepiong tov eEalBovta dapepiopdv tov
TPAYUATOV €15 00O, KO VO TOALATAAGIAONG TO UIOT) TPAYLOTO €15 EAVTA ,KOL VO, EVOCONG
TOV YEYOVOTO TOALOTANGLOGUOV TV NMUice®mv mpayudtov petd tov apBuod ov {nteig
Kot 6on eoti n pia opod TOL OAOL CAOUATOG TOV TOWOVLTOV,EAITT® TOV TMUGEDV
npoypdtov ,eoti o {nroduevog apBudc.’ Axolovbdviog moTd TOV ‘KOvoOvo TV
npoypdtov’,ot mpagelg pog Bo etvon ov €€ng: 3/1,3/2,9/4+1,xon m pia Tov 13/4
ehottopevn katd 3/2 pog dtvel Tov {nrodpevo apOuo.

ZHUEPQ YPNOYLOTOIDMVTAG TOV TUTO €0PecNG AVoemV Yia TV dgvutepoPfadua e&icwon Ha
KataAnyape og 000 prieg:

¥ +3x=1 => y*+3y-1=0 => 0=1,p=3,y=-1 => A=P>4ay =>A=9+4 => \=13

=Pl
=P Va/2a

3.6.I1gpi Tov ¢ €oti e1dévar petkTiy piav 60 TIvVOV aplOpud@v Kot Tives av €16t o1

0vo aprOpoi oi TNV e@ipsiktov pilav &xovreg.

34



Avon- Bulavtivi pebodoroyia, Bulavtivd copufora

Eoto 6t {nteig edévar o¢ év toutd pektyv piCav 000 Tvav apldudv mpog aAAnAovg
noAlamAacialopévav . Kol tpotov pev del tohtov €10évar 0Tt 6 €k TV VO opPlOLOV
YEVOLEVOG TOAAATTAQGLAGHOG (PT| Elval TO10VTOG MoTE £xety pilav LGNV Kot 00 vobov .
Kot yap mog t1ig apBpodc €xet piav v dvvapuévny mollamhiacidoot tny {n (5) toopévnv
kopvenv . Evtavta de, ouowmyv pilav Aéyopev v akepaiov pilav tnv un €govcav
tlakiopa. NoBov de pilav Aéyopev Tnv duvapévny avev TCokiocpaToc TOAAATANGIAGOL TV
TOOTNG KOPLONV.

Dducwcdg yap ko akepaing pilag xootv Ta 1g Kot K€ Kot AG kot ub ko O kot €€1¢g opoimg
O-K1g Yap O yivovTal 1G Ko €-K1G € YIvovTol K€ Kol G-KIG G YIVOVTOUAG KoL 1-K1g 1) yivovTot
£O ko €€Ng opoimg. NobBag o€ pilag evravta Adyopev €xetv Ta A kot PP ko e€1g opoing e-
KIG Yap o0 € 0AAQ ¢, yYivovtol A, To 0€ € LETA TV G 0Tl avopola . Qodutwg Kot ¢-Kig §
yivovtor puf , to o€ ¢ petd twv £ eoti avopol .

Eoto toivov o1t {nreig (10) ewdévar v epipeiktov pilav tov dvo apludv tov
noAlamAactaloviov ta £S. Exelg 6 tavtny edévan ovtmg . Zntet v pilov tov 06 NTIg
€oti N M-k yap 1 yivovron £O. Authaciacov v pilav tov £0, TOVTEGTL Ta 1) Kot Yivoviot
g . Kot 1000 o peilov apBpog o ov ta £6 moAlamiacialovion , £0ti 1 . Mépioov ta £O
HeTd TV 1¢ Kot yivetor 6 TouT®V dapepiopds & O-kig yop 1 &6 yivovtar. Kot 1600 o
éhatTog apBpdg ot ov ta O moAlhamiacialovtot eoti 6. [ToAlamAaciacov yop ta 1g peTd
TV O, 1G-KIg oOv & yivovioaw £O . Mn €dmg o Twvég av ovo apiBuol €yootv
moAlamAaciacol £O , dud povig g (15) pilng towv £6 M11g €oti T M , €0pEG OTL £0TI TAL 1
Kot 0 Ot avtwv yop mordamiacialovrar 8. Aumhaciacov ol v pilav Tov £ NTig eoti
Ta M kot yivovion g [IpodcBeg ta 1 kot 6 01’ dv morlhamhacialovtor ta O Kot yivovtot
OLOVL AG.

Kot dAhoc: Terpamioaciocov v pilav tov O NTig €oti Ta M 3-KI1G o0V 1 yivovion AP.
[Ipdcbec ko Tov eldrtova apBpov 6’ ov ta £6 moAlomiactdlovtol , TOVTESTL Ta O , KOt
yivovtat opov wéAwv Ag . Oon d¢ eoti ) Tpila TV Ag, Tocantn €Tl Kot 1 epipeiktog pila
TV 16 kot 3,6.(20) Ta yép 1g éxootv pilav d, Ta ¢ 6 Egooty pilav B 6-K1g yap & yivovtot 1g
kot 0ig ta B yivovioanw 9. Evmoov de v pilav tov 1§ ko & , TOuTéoTL TOL O KO B Ko
yivovtal opov g .

Kot 1000 1 gpipektog pilo tov 16 kot 6 TV moAlomiactaloviov ta &O , €Tl ¢ , Kabdg o
™ piing Tv Ag ONAn nuiv yivetar ,e0peg oLV d1a novng g pilng tv £5 , NT1g €oti Ta M,
K0l TOLG OVO OPLOLOVS TOVG TOALATAAGLALOVTOG TOL £ , KO TV TOVT®V £pipektov pilov.
Eoto d¢ 611 €ldag ovoav pe epipektov pilav 600 Tvav aplfumy Ta C.
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Znteig dg edévan Tiveg av 0Vo apBpol Exmoy Ty gpipeiktov pilav TV G.
[MoAlamlaciocov Ta ¢ €1g govtd ¢-Kig ovv ¢ yivovtar AG. Zntet (25) 11 av apBuog
TETPATAACIOLOUEVOG E0TL EMEITADC EYYLTEP® TOV AG O-K1G 0OV 1 yvovtan . Ta o | goti
vép T AG O-K1g 0 O yivovror Ag. Kat 1000 0v0é ta A €Tl eAdeunn) 6-Kig O 1 yivovton AP,
KaBdC ovv glmopev TG av aplOudg TETPUTAACIOLOUEVOG EGTL EAAEITMG EYYVTEP® TAOV AG
gOpapev 6ti Ta 1 TeETpamAactalopeva , 8-Kig 1 yivovtor AB. Méypt obv tov A Asimovtan O.
Kot 1800 0 éhattog aptBuog 61’ ov ko epipeiktoc pila tov yivera, €oti 0.
Tetpamiaciocov tavta d-kKig ovv yivoviow 16. Eoti de o peilov apBuog o od 1
epipewctog pifa twv ¢ yivetar 1g. Tov pev yap & n pila eoti B, Tov 1§ de N pila goti 0.
Opov de n gpipewctog (30) piCa twv dVo TOLTEV aPBUOY €T G.

Kot 1000 and povng mg epueixtov pilng twv dvo un €00tmv apbudv, e0pec OTL 0 eV
éhottog ap1fpog €01l 0, 0 de pellmv 1g, ai o 6vo TovT®V pilatl opov €oTi G.

"Etepov toutov 6potov . 'Ecto 01t {nteig e10évar og ev Tantm , epipeiktov piCav dvo tivav
aplOpdV TV TOALOTAACIOLOVI®V HO.

Zntel v pilav Tov ub g eoti § C-kig yap £ yivovron pb. Aumhaciocov v pilav tov
uf, tovtéott Ta § ko yivovron 18. O peilov ovv aptBudc o1 od ta pb morldamiacialovrol
eoti 1. Mépioov ta ub petd tov 18 kot yivetal o ToOTOV SoUePIGUOC Y o/ 18-K1G yap vy
o/ yivovtar pb. O éhattoc ovv aplBuog ot ob ta ub morlhamiacialovion eoti v o/p.
[MoAramlaciocov yap (35) ta 10 petd tov vy o/f 18-kKig yép v o/f yivovtor pb g
elmopev. Aumlaciocov v pilav Tov ub Ntig eoti { yivovror 18. [pdcobeg kan ta 16 kot y o/
U v moAramlactalovtot Ta 1 Kot yivovtotr opov Aa off.

Kot dAwg : Tetpamhaciacov v pilav tov pb Ntig eoti £ d-kig (74r) (1) ovv { yivovion
k1 . [IpdoBec kar tov ehdtrova aptBud oU ov ta pu moAlamiactalovtal , TOLTECTL TO Y
o/B ko yivovror opod mahv Ao o/f. Oon o¢ eoti piCa Tov Ao o/f tocdutn €6t Kot M
epipektog piCa tov 10 Kou y o/f, tov moArlanriacialoviov ta pub. H de pila tov Ao o/ff
eoti € kat 19/ha. Teyvikadg yop tavta moAlamiactolopeva, ToAlamAacloldcty KOPpLENY
Ao kot ome/Ba,amep eoti Ao a/P €yyiora.

Kot 1000 1 gpipetog piCa tov 10 Koty o/f , eoti € Ko 10/Aa. Tov yop 10 1 pila eoti ¥ Ko
Ky/Aa, Tov O v kot o/ 1 pila eoti o ko k{/Aa. Evooov (5) ta aképora kot ta tlaxicparta
Kot yivovton opod € ko 10/Aa. Kot 1000 1 epipektog pilo twv 10 kou y o/ff , eoti € ko
10/Aa , kaBdg S g pilng Tov Ao o/f AN nuiv yéyove, un €0®g 0OV Tiveg av VO
apBpol , tolhamlacidoot ooty pd , kot Tig €6ti N epipeiktog Tovtv pila dtor poVNG ™G

pilng tov pb Mt eoti , €bpeg Kat Tovg OVO aPlBOVGS Kat TNV ToLTOV gpipektov pilov.

36



Eotm d¢ 611 €idag ovoav pev gpipectov pilav dvo tvav apluov ta € kot 19/Aa . Znteig
Oe ewdévar tiveg av 000 apBpol Exmotv v gpipeiktov pilav Tov € Kot 10/Aa.
[ToAamAaciocov Ta € kot 10/Aa €1 €avta TEYVIKMG 00V T € Ko 10/ 0 , UETA TOV € Kot
10/Aa. molamAacialopeveo, moAld (10)mhacidlooy Ao ko o/f €yyota . ZAtel T v
apOpdc tetpamlactalopevos , 0Tl EAAEITMOG €YYVTEP® T®V Aa o/f 6-kig ovv { yivoviou
KN , Agtmovron ko vy ko off péxpt tov Ao kot o/f. O éhattog ovv apBuog 6 ov M
epipektog piCa Tov € kKan 10/Aa yiveton , eoti y kou of/B. Terpamiaciocov Ta v kot o/ff o-
Kig ovv 7 o/f yivovron 18. O peilov ovv aptBuoc o' ov M epipeiktog pila TV € kot 10/Aa
yiveton , 0Tl 10.

Amd povng ovv g gpiueiktov pilng twv dvo un ewWdTOV opBUdV, gOPEG OTL O EV
erdtTo apBpds eotiy o/f , o de pellov eoti 1. Opod de ai dvo tovTeV pilot , €0t € Kot
10/A0.

Avon- Bulavtivh pebodoroyia, chyypova cOupora

MoaB .oy. Tov ke. 128. (pkn). Egipewtoc piCa dvo apBpdv.

[Tapatnpodpe, Tmg dev opilel €€ apyng Tt etvan epipeiktog piCa dVo apOudV .

Avtd 10 Khvel apyodtepO KOTO TNV OLIPKELD OlodIKOGIOG E0PEONG CLYKEKPIUEVNG
epuueiktov piCag dvo apBuav , n onoia givor To dBpoioua Tov plov 600 apldumv.
E&nyel dg, mwg avayka’io cuvOnkn eivar , 0 mOALOTAOCIAGUOC TV dVO Oedopévav
apBuov va €xet piCo puokn Kot Oyt vobo.

()

dvown| piCa ovopalel v akepaio pilo , kor voBo ° v duvauévn dvev tloxkiopatog
TOAAOTAQGLAGOL TNV TOVTNG KOpLeNY’’, 1.y N pila tov 12 givar voBog, O6mwg NoM £xel
e€nynoel oto kep.. p9’, ywrli 3.4=12, onAadq mpokertar Yoo ocopo  (spPaddv)
TOPOAANAOYPAUIOL Kot Oyl TETPAYDOVOL , Le Thevpéc 3 kot 4 . Emiong avagépel 61t ot
apBpoi 30,42 éyovv vobovug pilec , yati 5.6=30 ko 6.7=42.

> ovvéyela B€tel og mPOPANHa v edpeon g epueiktov pilag twv aplBudv mov
&xovv yvopevo 64.

Bpioket v pila Tov 64 mov eivon 10 8. 8.2=16, 64/16=4 , ko Aéel TS 0 Evag apldpog
etvar 0 16 , ko 0 dAAog 0 4. Avtd otnpileton ofuepa 61O OTL WGYVEL TAVTA 1| 1GOTNTO
o/(2No)y= Vo2 , ne 0=64.

Xpnowomotel kot Evav GALO TPOTO COLP®VO. LE TO 0Toi0 , apoV Bpetl v pila Tov 64 Tov
etvan 10 8 , KAvel T1g €ENG TPhEeLS

8.4=32, 32+4=36, pila tov 36 10 6 , Kou KataAnyel , g 6on ivon n piCa Tov 36 , TOOM

elvan kon n epipektoc pilo twv 16 kar 4 , dnAadn 4+2=6. Etol Aowmdv kotarafaivel o
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avayvoOoTNG TS O0Tav WA Yoo e@ipekto pilo 000 aplBumv ,evvoel 10 dBpoilopa TV
POV vtV TOV aplipumy.

E&etalel katomy 1o avtiotpopo mpofAnue , 0mov yvopilel mog n epipektog piCo dvo
apBuov gtvar To 6, ko {ntel Tovg ap1BoHg avtovc.

6.6=36 , 4.8=32, xkou mapatnpel Tog 0 apBuog 8 eivor ehAmmg eyyvtépm tov 367,
noAlamAactalopuevog pe 1o 4.
> ovvérewn Bewpel T dtpopd 36-32=4 ko avtd 10 4 elvar Y Tov cvyypaeéa <’ o
éhottog apfpog’’ amd Toug {nroduevoug .
®a umopovoe vo Tpokvyel pia mhovy e&ynon avtg g pebodoroyiag amd t Adon Tov
GLGTNLOTOG,.

Vot VB=6 , Vo. Vp=y , omodte w2-6co+x=0 , omov ©=Vp , 1} Vo. Av emidoovpe v ekicwon
®¢ PO ® , M dtakpivovoa Ba eivar ton pe 36-4.x , Ko €meldn TpEMeL va elvar BeTiKn| Ko
va €ym Ko pila axépora , TPOKOTTEL TG TO ¥ €ivon 6o pe 5,1 pe 8.

211 ocvvE el e TO YVMOOTO TPOTO emiAvong devtepofdbpiag e€icmwong Ppickovpe , Twog N
pia Avon givon to Levyog (a,B) =(4,16) ko 1 dAAN to Cevyog (a,P)=(1,25).

Avon- Zoyyxpovn pebodoroyia, chyypova cOupora
Epappolovpe tov tomo:
o/2Vo)= Va2
yio 0=144, 144/(2V144)= V14412, 144/ (2*12)= 12/2, 144/24=12/2, 6=6
Ko e tn Pulovivi pebodoroyio 1 piCa tov 144 givon to 12. 12*3= 36, 144/36=4.

O évag apBuog etvar o 36 ko o GAlog o 4.

AVTO oNUEPO OTOSEIKVIETL OTO TNV TOPOTAV® 1GOTNTA.

3.7.. Yroloyiopég epfadov mrayiov wopaiinioypdppov étav 6idovral o1 600 dviceg
TAEVPES VTOV.

Bpioket 10 Oyog maparinioypduov ypnoonoidvtog to [MubBaydpeto Bedpipa, ondte n
péyebog Tov dvvatal va oyoAlachel wg id1a pe tnv onpepivn péBodo.

(25) o1’ Tlepi ToV TG €0TL £10€Val, IGOTAEHPOL TPIYDVOL GYNUOTOG EUPAOOV TOGOV €0TL

YOPNTIKOV.
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‘Eocto 1c6mlevpov tplyvov, ekdotn ToVTov TALLPE omBapdV ¢, opod O Kot 1 TOVTOL

nepietpog omBopumv . Znteic 0g tetpaywvicor o upaddv ToHTov Kot £10EvaL TOGOV

y  —

Neplpstpog Jomboapwy iy

cafe

eoti yopnTIKov. ‘Exelg d¢ ko tovto €1d0€vat 00Tog:

"Evoocov tog tpeig tovtov mhevpds. Tpig ovv ¢-kig yivovrat ). AaPé to Moy dmep eoti 6.
Apehe ovv €k TV 0 TV pav T00HToV TAELPAV NTIG €0TL CTOAUDV G, KOl ATOUEVOCLY .
[ToAamAaciocov Kot tovto HETd TV Y. Y-ic ovv O yivovian «k{. TToAlamhaciacov kot
tavta petd tov y. I'-ic ovv k{ yivovrar mo. [ToAlomlaciocov kot tavta petd (30) tov
TPUOV. Y-1G ovv T yivovton opy. Zntel v pilav tov opy Mg eoti 1€ kot LA Bpayd Tt
mielw. Eoti de yopntikdv 10 eufaddv Tov 160TAEHPOV TOVTOL TPLYOVOL GYNUOTOG,
omBapav tetpay®vov e kot (1B pog omboung Ppoyd Tt mAeim, g dnAovTor ol TNg
pilng TV opy.

Kot dAhog: Zntel amd g dvobev yoviag péypt Tov HEGOV TNG £YKOPGIOL TAELPES TOV ¢
omBapnv, tocal ombapai ewot. ‘Eyxelg 6e tavtag €10évar 016 Tov Kavovog TG GKAdPIGS.
[MoAramlaciocov v amokAivovsav pidv ToHTov TAELPAY €1G EAVTY. G-KIG OLV G YivovTat
A. [ToAhamAaciocov Kol TO UIGY TG EYKOPGTIOL TAELPAS TOV ¢ oTBAUdV €1G EaVTO. Y-1g
ovv v yivovton 6. Apeie ta 0 ek TV Ag Ko amopévooty KC. Zntel v pilav tov k Mg
eoti € kot a/e pog omBapng Bpoyd Tt eAMdte. Eoti d¢ (35) ko n kdBetog gvbeia ypopun
Nv enoinoag, cmbapdv € Kot o/e pog omBouns Ppayd Tt eAAdTo, ¢ dnAovTot d1d ™G
pilng tov kL. AaPé de 10 NUICL ™S gyKapoiov TAELPAS TV ¢ omBbapdv, Omep eoti
omBopoi y, Kot TOAAATAAGIOGOV TaVTOG TOG Y omfapds TOV TAATOVS, TPOS TOG € KOl /€
Bpayd T1 EAAGTO, YivovTol 1€ Ko y/e pog omBoung Ppayd Tt eAddto. Ta dg y/e Bpoyd Tt
erdtto, eoti (B €yyiota. Kot 1000 kot 00tog gupeg 0Tl 10 UPaddv Tov 1G0TAEHPOV
TOUTOVL TPLYMVOL GYNUOTOG, €0TL YwpNTIKOV, ombapudv TteTpaydvov e ko (AP pog
omBounc Bpoyd Tt EALATO.

"Etepov tovtoL Op010v, 'Ect®m 160mAcvpov Tpiyvov, eKAGTNV ToOTOL TAELPE oTBoU®V
ckat Py wog omBoung, opov dg M TOVTOL TEPipETpog omboaumv K. Zntelg de

TETPOy®VIcol T0 ePPaddV TOVTOVKAL EOEVAL TOGOV £6TL YOPNTIKOV

39



Meplpetpog oruboapwy K

‘Evooov kot tag tpelg tovtov mAevpdc. y-ic ov ¢ kot B/y yivovron opov . AaBé to v
TOV K, TOVTOV & emelv (5) ¢ T00TOL TEPIUETPOV TO NUICL OTEP 0TI 1. APELE OVV €K TV
1 Vv piov touTov mAevpav MTiG €0l ombapdv ¢ kot P/y Kot amopévooty Y Kot ofy.
[MoAramlaciocov Ta ykor a/y petd tov 1. [-kig ovv v kot oy yivovtor Ay Kot o/y pog
omBounc. IoAlamloaciocov Kot TadTa HETA TV ¥ Kol a/y. ¥ 0€ Kol o'y HETE TV Ay Kot
oy TteYviKk®g moldamAactoldpeva, moAlamiacidlooy puo kot o/0 prog omBounc.
[MoAlamlaciocov kot TovTo petd tov vy ko oy Ta de vy Ko oy HETA TV plo kKot 0/
TEYVIKOG TOAAATANGLOLOUEVE, TOAAATANGIALOGL TO Kot Y/n HoGg omBouns. Zntel v
piCav tovTV NTIg €oti 10 Ko Vo pog ombaung Ppayd Tt mAein. Eoti o yopntikdv 10
euPaddv Tov 1omAebpov TovTov TPry®VOL Gynpotoc, (10) ombapadv tetpaydvov 10 Kot
Vp pog omBoung Bpoyd Tt mheim, Toutéott ombapdv 10 kot a/d éyylota pog omboung,
®¢ dOnAovtat d1d ¢ pilng TV To Kot y/m piag omBapnc. Kot dAdog: Zntet omd g dvobev
yoviag PExpL TOL HECOL TNG EYKOPGIOL TAEVPAS TV ¢ omboumv kot B/y pog omBounc,
noconw omBapoai eoi. Exewg de tawtag €dévar Sk tov KavoOvog NG oKASPOG.
[MoArlamlaciocov TNV amokAivoucay piov ToVToL TAELPE E1G EAVTH, NTIG E0TL CTOAUMY G
kot By pog ombBoung. Ta 0e ¢ ko By €1g eontd TEQVIKOG TOAAOTAACIALOUEVAL,
noAlamAactdloot o kot 6/0 pog omBounc. IloAlomiaciacov kKot 1o MUGL NG
eykapoiov mhevpds TV ¢ Kat B/y €1¢ eanto, OTEP NUICL €0Ti ¥ Ko ofy. Ta o€ y Ko oy €1g
€0VTA TEYVIKMOG ToAAamAactalopeva, moAlariactdloot o kat o/0 pog omboung. Agele
TOOTO TO 100 KoL 0/0 ek TV 1o kot 8/0 kot amopévooty Ay ko y/0, (15) toutéott Ay Ko ofy
pog omBapne. Znter v piav tov Ay Ko a/y N11g €oti ombapdv € Kot KO/Ao oG
omBounc Ppoyd T eAdttew. Eoti de amd g dvwbev yoviag péxpt tov pEcOv NG
eykapoiov mhevpds, ombopoai € kot KO/Aa pog omBaung Bpoyd Tt eAdtto, ®g dnAodTal
otd ¢ pilng Tov Ay kot a/y. Aafé de To UGV TG EYKOPGIOV TAEVPAS TV ¢ Kot B/y dmep
NUIOL €0TL Y Kot 0/y, Ko ToAAamAaciocov TadTag Tog TPELG omBapds Kot o/y Tov TAATOVG,
TPOG TAG € Kot KO/Ao Tov VYovE, Kot YIVETOL 0 TOVT®V TOAAATAAGCLAGHOG 10 Kot /O
éyyiota pog omBounc. Evpec 0 ko ovtwg 6t T0 guPaddv TOL 1GOTAEHPOV TOVTOL

TPLYOVOL CYNUOTOS €0TL YOPNTIKOV OTIOOUDV TETPAYOVOV 10 Kol o/d €yyloTo HI0g
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omBapung. Qoodtwg dg Kol TAVTOG ETEPOV LGOTAEVPOL TPLYMVOL EUPASOV, Sl TV dVO

TOVTOV PETOYEPIGEDV EXELS E10EVAL OGOV EGTI YOPNTIKOV.

O mopoandveo apBuoi etvor ot €€Ng:

m=18,
¢=6,A¢=36,0=9,m0=81,k{=27,01y=243,1e=15,0/13=7/12,1y/no=13/41,y/6==3/9,p/y=2/3,a/y
=1/3,e=5,0/6=1/4,U6=19,k3/60=24/41,5/0=4/9,10=44 ,\y=33,0/e=1/5,y=3

3.8. Yroroyiopog epfadod 160Trhevpov TpLy®dvov TAEVPAS iong pe 6 ombapéc.

AYZH TOY 216:0 ocvyypagpéag ypnoiponotel tov Eng tpomo:

6.3=18, 18/2=9, 9-6=3,3.9=27, 27.3=81, 81.3=243, ondte 10 {nToduevo euPadd sivar ico
pe v pifa tov 243, n omoia ivon ion pe 15 7/12 katd mpocéyyion.

Katd tov oyypovo tpdmo enilvong tov tpofAnatoc vroloyiletal To VYOS e T ¥pnon
tov [TvBayopeiov Bewpnpatoc. Kotdomy 1o dyog avtikadictotor otov tomo: E=B.v/2, o
omoiog divel To eufadov tprydvov PBdoemc P kot Vyovg V.0coV de aPopPa E€1C TNV TPAOTN
pébodoo  vmohoywopov Tov guPadod TV omoion  XPNOWOTMOlEl O  GLYYPAPENS,
TOPATNPAOVTING TV GEPd TV Tpdéemv tov PAEmovpe mwg M mapdotaon pila[(30/2-
a)3(3(x/2)],8ivm Y. Tov ovyypagéa, ion pe to {ntovpevo euPfadov.Extehdviag TIg
TPAEELG OUMG M avOTEP® mopdotact Olapopeavetor o¢ €&ng: (3a/2-a) pila (9a%/4-
3(12/2)2(3(12/4):((1/2)((1 piCa 3)/2=0L2 piCa 3/4. BAémovpe Aomdv mwg oVTOE M GAA®G
KOTOAYOUUE GTOV TOTO, TOV OTOI0 YPNCUYLOTOIOVUE Y10 VO, VTTOAOYicovUE TO EUPAOOV
IGOTAEVPOV TPLYOVOV  TAELPAG O, KOL O Omoiog €lval  OGMAOVOTEPOC OO TOV

npotewvopevo oty EAABievMaBlIpayyt.

O XYNXPONOX TPOIIOX AYZHX

I'A NA BPOYME TO YWYOX TOY TPI'QNOY KANOYME ITY®AI'OPEIO
OEQPHMA:

o=y

6%=p?+32

36=p*+9

p?=36-9

p?=25

B=5

IMa va Bpodpe to epPfaddv Tov Tprymdvov maipvoovpe tov tomo:Etpi=1/2.p.v
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Etpi=1/2.6.5=1/2.30=15cm?

3.9 Ilepi Tov g €01 Toujoar 1o, 1 apOudg Tivag 0v0 TorovTOoL pEYEBOVS, MOTE
TOALOTTAUOLAGOS £KOOTOV HEPOS TMOV 000 aplOpdv €15 0vTld, KOl EVAOCHS TO 000
mollamlactalopeva péPn avTaV yevésOan opoo &,

Avon- Bulavtiv pebodoroyia, Bulavivd coppolra

‘Eocto 6t {nteic mog eoti mowjoon to 1 opBuovg tivag 0vo torovtov peyéBovg dote
TOAMOTTAOGLAGOG EKOGTOV HEPOG TV OVO apldudv €15 avTd, Kol EVOGAS TO OVO
moAlamAaclalopeva HEPT avT®V, yevésBar opov &. ‘Eyxeic de kot touto €10évan dta g
LETOYEPIGEMG TOV TPAYLOTOC.

Agyécbo yap o pev €1g apBpds mpdypa ev, 0 O £TaPOG 1 TOPE TPAYLOL o, OTEP OPNAESG EK
tov 1. [ToMariactalopeva o€ ta 600 TadTO HEPT dSMPNUEVE KOl EVVOVUEVA T OV0 €&
avtov ToAlamhactalopeva pépn, (nteig tvon &.

[MoAlomlaciocov de T0 o TPAYHO HETE TOL €VOG TMPAYUOTOS, Kot YiveTor O TOVTOV
noAlOmAaGClOcHOG  Tlévoov o, KaBdg elmopev mpaypuo o pHeTd evOg  TPAYUOTOS
noAlamAacidlel tCévoov a. Kpdtet ovv mopd ceavtd tCévoov a. [Todhaniacioocav de ta 1
Topd TPAyHa o € €0VTA, TOLTESTV PETA TO 1 apd mpaypa o. Ilav yap to €1¢ avtod
ToAAOTAQGLALOUEVOV, HETE OpHOlOV GYNUOTOS TOAAATAACIALETAL, 1 OVV TOPd TPAYUO o
Omep Aegimetar, PETA TO U apd mpdypo o Omep Agimetar, moAlamAacialopeva yivetal o
TOVT®V TOALATAAGLOCUOG p TOPA TPAYLATO K ATEP AEIMOVTOL €K TOV P, KOl EXOOLV £TL
mieio ko t{évoov a. 1- k1§ yap 1 yivovton p. Kat ot pev emolhamAactdlovto 1 Hetd tov 1,
€YEVETO v 0 TOVTMV ToALamAaclacpdg p. Enel de modlomiacialovtol 1 Tapd wpdypo o
omep Aeimetan, petd tov 1 mopd wpdyuo o Omep Asimetot, 1-KiG 1 mapd TPAYHO o OmEP
Aeimetat, yivetar o T00TOV TOALATAAGIAGUOG p TTopd Tpdypata 1. QoadTog Kot To £Topa
1-K1g 1 Tapd wpdypo o (20) omep Agimeton, yiveror o toVTOV MOALATAAGIOCUOS P TOPA
npaypata 1, amep Agimovror ek towv p. To de o mphyuo HETA TOL €VOG TPAYLOTOG
noAlamAacidlel tCévoov o. Kat 1800 1 mopd mpdypo o, UETE TOV 1 TOPA TPAYUO o
ToALOTAAGLOLOUEVE, TAVTOV O’ €mElv 1 Tapd TPAYHO o €1 €0VTA TOALaTAaclOpEVa,
ToALOTA0GLAL0GY p Tapd Tpdypata K arnep Asimovtal ek Tov p, Kot €Tt Al tlévoov a,
OU nv artiov gimopev Evocov Kot to o TCEVeov, Omep €iMOpEV TapA GEALTO KpaTelv, Kot
&xelg aplBuov p mapd Tpaypota K Kot £t Al tCévoa P.

Znteig ovv momoan & ApBpoti ovv p mapd mpdypota K dmep Asimovtal €k TV p Kot €Tt
mielo tCévoa B, eoti Opota Tov apBov Tev & ov {nteic momoot. Kot o pev €16 apBudv ov

{nreic £€opot (25) ovtan ta &, 0 de €tepog TaL p moPd TPdrypaTa K, ko Tt TAeim tlévoa .
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E&icacat ovv ta 600 TOVT®V HEPT MG Kol €L TOV TPoyeEVESHEP®V (NTNUATOV elmopEey, Kot
noinoov {va eKATEPOV TV dVO PEPOV UM EXEWV TL UEPOG EAMTESG, OAAL TO eAMTES AaPdv,
ent to étepov mPdcbeg Ko moinoov V0 Avicovg aplBpovg pn €xmv EKOCTOV UEPOG
eMunéc. Tovtéott Aafé ta k mpdypato anep eimopev 0Tl Agimovtol €k TV aplBUdV TV p
Kot TpOcheg TavTa et T0 £TEpOovV PEPOG TOL aplBuoD TV &, Kot yYiveTol To pev v PEPOG
apBudc & kot €11 Al mpdypoto K dnep mpocednKag, 1o 08 £TEPOV AmMOUEVEL aplOUOS p
kot t¢évoa B. Kot emél éxaotov puépog £xel apOudv, to pev & 1o o€ p, ApeAe TO €V HEPOG €K
TOL ETEPOV TOVTESTL TO & EK TOV P KOl QTOUEVOSIV L. KO TO UEV €V UEPOG TO YOV TO P
amopével opBudg p ko tlévoa B, to de tepov pépog To €xov Tt & Tov aplOudv,
devBdpnoav 1o & aptBudc kot evamépevey aut® £xelv uovov Ta K Tpaypata.O de kavav
TOV Tpaypdtov AEyel, @ 0tav Ta téévoa kot ot aptBuoi g6t 6potol twv Tpayudtmv, vo
Qépelg Tov apluov kol o Tpdypoto €1 tCévea, ToLTESTL Vo pepiong ToTo dlol TV
w(évowv. 'Emeita va pepiong eig uépn 600 10 dlapepiopdv TV TPAYHATOV, KOl Vo
TOAMOMAQGLAGES TO. MUion TPAyUaTo €16 €0VTE, KOl VO OQEANS €K TOV YEYOVOTQ
TOAAOTAOGLAGUOV TOV NUIGEDV TPAYUATOV, TOV YEYOVOTH UEPIGUOV T®V aplOumV, Kot Vo,
apelng Vv pilav Tov gvamopévovtog, ek TV (35) nuicewv mpayudtov. Kot o yevouevog
apOuog eoti to élatto pépog omep (nreic momoot. To og érepov peilov pépog eoti ta
NUo” TV Tpaypdtov tpoctebeiong g pilng tov evamoupeivavtog. Ode Aéyel o kavadv
T0100TOV €0TH.

Mépicov ta 1 tov aplBudv omep eimopev 0Tl T0 €v U€POG €oti apOuog W, (81v)(1) petd
tov B tlévomv, kol yivetar 0o TouTeV doapepiopds K. Kpdter ovv 18img mapd ceantov
aplOpdV K, HEPLGOC KL T K TPAYIATO, Gmep imopey OTL TO £TEPO UEPOG EXEL TPAYULOTA K,
petd tov P tlévowv, ko yivetor o toOTOV JoUEPICUOS TTpdypata 1. Mépioov ta t
TpAypaTo €1G dvo peépn kol AaPe ta nupioon anep eoti €. IloAlamiaciocov tavta €ig
€0TA, €-KIG OVV € YivVivTal KE.

Apele to K TOV aplOUOV ov kpatelv 10lwc Tapd ceavtdv eimopev, €K TV KE KOl
amopévootv €. H de pila tov € goti B kot &/t Ppoyd 1 eldttw. Eoti de o pev élattog
apBudc Ta uon TV L drep ot €, (5) ehdtto ™S pilng TOV € OV OTEUEVAY EK TOV KE,
nrig piCa eoti B kon 6/1e Ppoayd T eAdtte. Tovtéott 0 EAattog apBuds eoti B Ko 10/1E, 0
Og €1epog pellmv aplBuog eoti T o Tov 1 dnep €oti €, kot €Tt TAeio N pila TOV € @V
amépevav gv Tov Ke, NG pila eoti B kou d/1e Ppoyd Tt ghdttw. Tovtéott o peilwv
apOudc eoti £ ko d/1e.

"Evoocov yoap ta B kot /1 petd tov § kot d/1e Kot yivovrtatl opov 1. [IoAlarlaciacov o€ ta

B ko 1w/1e eg eavtd kor yivetow O TOOLTO®V TOAANTAOGLOOMOC ( Kol pc/oKe.
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[MoAlamlaciocov kot ta § kot 6/1€ €1¢ €0VTA KO YIVETAL O TOVTOV TOALOTAACIAGUOG VP
kot po/oke. 'Evooov to aképata kot yivovtar opod vO. 'Evecov kot to tlaxicpoto kot
yivovtal opov onl/oke dnep eoti aképatov o kot EB/ oke. 'Evocov d¢ ta vO petd tov a kot
EP/oxe kot yivovtar opov & kat Ef/oke.

Et ouv kan gyéveto o tovtewv moAlamiaciacpuog (10) mieio tov &, 10 mopdv tldKicpo
EP/oke, 10 aitiov eoti 611 ta B kou O/t ovkéotrt €& OAov aAndng pila TV E,
noAlamAactdlooty yop ta B Kot d/te, € kol o/cke. To d€ o OTEP MEPLGGEVEL EK TV €, TOEL
mv pilav Tov € voacsOat oAtyotépav givor Tov B ko d/1e. Huelg og petd tov B ko /e kat
petd tov { ko O/e, amep apedtepa €oti mAgim ™G aAndeiag, TOAAATANGLAGOVTES
SMPNUEVEOS To. dVO HEPT OLTOV, KOl EVAOCOVTEG TO TOAAUTAOCLOLOUEVO UEPT, OLK
gyévovto € 6Aov &, oA’ gyévovto & kon EB/oke 01’ g autiog simopey.

["veton de ToOTO 01 0pOlaG HETOYEIPICEMS TOL OVTOV KAVOVOS, TPOYEPESTEPMC. AaPE Ta
NUIoN TV 1 Arep €0TL € Kol TOALOTAAGIAGOV TANT €1C €0VTA, €-KI OV € YIVOVTOL KE.
Mépioov o¢ ta & anep (nteic momoot ot dvo dve (15)0évtec moAlamAaciacpol, €1 pépn
dvo kot AaPe ta nuon Tov & dnep €oti A. Apele 0g T K€ €K TOV A Kol amopévooty €. To
€V ovV UEPOG 0Tl Ta NUion TV 1 drep €oti €, EAATTO TG PIlNe TOV € ®V amEUEVOY €K
tov A. To 0g étepov péPog 0Tl Ta NUICT TOV 1 dnep 0Tl € kot £TL TAgiw 1 pila TOV € ®V
amépevav ek Tov A. Toutéott 10 pev v uépog oti kot B Kot w/te Bpoyd Tt EAATT®, TO d€
étepov eoti { ko 0/1e Ppayd Tt eddrto. [MoAloamiacidcag yap tavTo SpnuUéveg Kot
EVAGOG TOVG dVO YEYOVOTOG TOALATAAGLOGHOVGS, YivovTol opod & kot EB/oke o nv artiov
elmopev.

"Etepov tovtoL Opotov.

‘Eoto 611 (nteic mog eoti momoan to K, aplfuovg tivag dvo totodtov peyEBovg dote
noAlamAactdcOotl £kactov péPog TV 600 apliudv dMPNUEVES €1C €0VTO, Kol EVAGOG
(20) Ta 0vo moAlamAlacialopeva pépn avtwv, yevésOor opob oin. ‘Exeig de ko tovto
€10éval Ol TNG UETAYEPIcEMG TOL TPAYUOTOS Kot Tov aptBpov kot Tov tlévemv g
emomooag mpotepov. Emel de oavty m  petayeipiong dednhokev muiv  Kavovav
TPOYEPESTEPOV, TOINGAV TOVTO 010 TOV TPOYEPECTEPOV KAVOVOGS, Kol EVPNONG KAAMS TO
{nrodpuevov.

AaBé ta Muon tov K dnep €0Ti 1 Kol TOAAOTAOGIAGOV TOVTO €15 €0VTA, 1-KIG OLV 1
yivovtar p. Aafé de Ta nuion tov ot drep €oti pO ko amopévooty 0. H dg pila tov 0
eoti y. Apehe Y €K ToV 1 anep €oti To nuion tov Kk kot amopévooty C. TIpodcbeg v el tov 1
ka1 yivovtor 1y. Kot o pev ehdttov aptBuoc eoti C, o o peilov goti 1y. Opod dg ot dvo

yivovtal K.
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[MoAhamlaciocov ta € e1g eavtd, (25) {-Kxig ovv  yivovtan p. IToAdamiaciocov Kot to 1y
€15 €0vTd, 1y-K1G ovv 1y yivovtor pED. ‘Evocov ta pub petd tov p&h kot yivovtor opov oin
g efnmooc.

QoadTmg de Kol oy £TEPOV TOVTMOV Opotov CRTnuay oo g opoiog TanTng mPoyEipov
petayepicems, £xelg 10éval KaAdg to {nroduevov.
Avon- Bulavtivr pebodoroyia, chyypova cOppfora
Epunveia couforwv:

=10

=60

TPAYUa: AyvmoTog TS eElomong

doele: apaipeoe

t(évoov: TETPAY®mVO £VOC aplOpov

p=100

k=20

e=5

o=1

=2

dle=4/15

w/ie=11/15

=7

vp=52

pa/oke= 101/ 225

onl/oxe= 287/ 225

EP/oxe= 62/225

tlaKkiopo: KAAGHO

€-K1G: mEVTAKIG, €l 5

1-K1G: OgkdKig, emi 10

Ke= 25

A=30

C-xic: eptaxic, ent 7

pEB= 169

Ao Vv TEPLypae| TV TPAEE®V TPOKVTTEL TO GVCTNUA.

1+v=10, y*+y’= 60
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Yyetikd pe T AOom, avikefiotd to  amd v mpotn eElowon ot devtepn,
TEPLYPAPOVTAG TNV 1GOTNTOL:

(10- \|/)2+ \|/2: 60, and v omoia mpoxvTTEL devTEPOPAbIa e&icmon wg TPOg y, Kol TNV
EMADEL YPNCLUOTOIDOVTOS TOV KOVOVO TOV TPOYUATOV, 0 0TToiog £yl 110N avapepOel.

Katd v enilvon aviikabiotd ™ pila tov 5 pe 4/15, kan Bpioket yia tov évav dyvooto
10V cvotnuatog 2 11/15, kot ya tov dAdo 7 4/15. Yydvovtag tov Kabéva 6To TeTpdymvo,
Kol TpocHétovtag Tovg aplBuovg mov mpokvmTovy, Ppiokel 60 62/225. E&nyel mwg to
nepiocevpa opeihetor oto yeyovog Ot Yo T pilo Tov S5 éxer dobel peyaAvtepn
TPOGEYYIGTIKN TLUTN OO TNV TPOLYLOTIKT).

[No to 1010 cVvomua avaeépel TOG AOVETOL Kot «dlo TNG UETAXEPICEMS TOV OLTOV
KOVOVOG TPOYEIPECTEPMCH, KL KAVEL TIG £ENG TPAEELS:

10/2=5, 5*5=25, 60/2=30, 30-25=5, omd1e O1 TEG TV AyvdoTmv Oa givar 5- \/5, Kot 5+
V5.

[Ipoonabdvtag va eEnynoovpe autr T HéBodo, odnyovacte otig €€ mpdels:
(Hw)/2= 5, omdte (x+w)2/4= 25. Erione (x° + v?)/2=30, ko 30-25= (5*+y*)/2- (yx+y)* /4=
GPHyA)A- yRy/2= 5, 7 xw=20, omdte mpokvmtel 1 ekicwon x2- 10y + 20= 0, 1 omoio £xet
AMOGELC TOVS apBpodS 5-V5 Kat 5+V5.

Avon- Zoyyxpovn pebodoroyia, chyypova copfora

A v TEpypaet| TV TPAEE®V TPOKVTTEL TO GOCTN AL

X+y =10, x2+ \|/2: 60

Avvovtag v Tpd e€lomon g Tpog y Tpokvmtel y= 10-y

Avtikafiotovpe otn dgvTEPN KOl TPOKVTTEL (10-\|1)2+ \|12 = 60, mov KoatoAyel o
devtepofada eicmon \|12-10\|1 +20 =0

Epapudlovpe tov 1m0 NG dakpivovcag

a=1, p=-10,y=20

A= % 4oy= (-10)°- 4*1 *20= 100-80=20, (V20= V4*5= V4 * /5= 2)5)

W1= (- -VA)/20= (10 -N20)/2= 10/2 - (2V5)/2= 5- V5

¥,= (-p +VA)20= (10 +V20)/2= 10/2 +(2V5)/2= 5+ V5

Apayioyy, x=10- 5 +V5=5 + /5

Koty y, x= 10 + 5 - V5= 15 V5

3.10. IIepi Tov TGS €0Ti évorse ovo TLakicpata, TOVTEsTL B/y KoL Y/ KoL EO0EVOL TTOGO,
yivovtor gvoOueva Ta 600 pEPN aVTAOV.

'Eoctm 611 ek 000 Tivav  dapepiopdv evanépevay  tlokiopota 600 10 pév P/y to 8¢
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v/6. Znteic 8¢ évmoe tadhta Kot €10€val, TOoH  aKEpat Yivovtal Ta 000 PEPT QLTMV
evobBéviov.Exeig 0¢ tolto ewdévor  ovtwglloAlamiaciov  1dg 000 KdAtwbOev
yneovg,tovtéott Ta ¥ Ko O (20) Tpic ovv O yivovtan 1, Kot €0TL TOVTA EV COUO TOV
dvo

pepav, ot avtdv yap tov 1 Aapfdavovior td B/y kot y/8. AaBé yap ta Bly tadv 1 drep
eotin, AaPé xal T y/0 tv 1 anép eoti 0, evwcdv de Té 1 HeTd TOV O Kol yivoviot
opov 1§ petd 100 cOMOTOg TOV 1 Kol 004KIG Yop®dot T 1 Tpodc Td 1, 106" v axépata
yivovtal.

2/3 3/4
12*2/3=8 12*3/4=9
8+9=17
17/12

2YI'XPONH AYXZH

2/3+3/4=
8/12+9/12=
17/12

Mof.oy. to0 ke@. 43. (1y).Ilpdcheon Khaopudtov

Tnv npdcbeon Ommg Aéet, TNV yperdletal Yo vo VToAoYicel OGO KAvouv 000 VITOLOTA
podi.

I'a v Tpodcbeon tov PB/y kat Tov y/8, TOAAATANGLALEL TO Y LE TO O KOL GTNV GLVEYELN
noAlamAactalel To B pe & kot to ¥ pe to y,mpocbitel ta amoteAéopata kot Ppioket 1/
10 omoio etvar o ko €/ .

21 ovvéxeln avaeepel Tapadetypa pe to O,0mov and 600 SUPOPETIKOVS SLOUEPIGLOVS
TPOKLTOVY KAAopato ico pe to B /¥y kou y/d evog tovpvesiov. Edd mpémer va
onuelmbel

TG v Otvel v mAnpogopio. 61t 10 o Il wodvvapuel pe k | ko o | pe 6 Tovpvéoia,
evtoUTol Kével Tnv vtodeom 0t kdBe O £otm 0T P lerg Il To omoio onuaivet | px.

Ta B /y tov px | eivon |, Oniodn || 6.

Ta v/ Tov px | elvar '7 |, OnAadn || O kot .

[IpocBétet ko €xet || k ko | 1.

Ké&Be 6pmg @ éotm o6t ypnlet || ¢, dpa éxet o @ wat || B won | 1, dNradn €1 Tov ¢ || Tov
xpniet to D.

BéBota avapotiétar Kaveic yloti dpaye vo ¥pnooTolel avTdV TOV TOAVTAOKO TPOTO,

otav oM €xet e€nynoet ta P /y kot ta y/0 av mtpoisBeBovv divouv o Kot &/1f.
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3.11 .Ilepi 100 TOAOVVTOS TOV WTTOV GVTOV GEGOPIGUEVOS Kol pun) Oéhwv g&eimety 1o
Tipnpo avTov,0Ard OV aViIYpdT®V 0viTTOPEVOS TNV TV TOVTOV,TOG TIS £0TIL.
Ma0.0y0A. TOU KeQ. 63. (Ey).mOA 06N inTOVL.

O mwintng Aeet, gxo 16 19. Eav ano to dika cov @ pov dmceES 1 KoL OKOUO 0y TOV
kv cov @ gym Ba ey mAnpwhel Tarpvovtog ola 0co BEl®.

O ayopalwv Aegl, Eav pov dwoeic a/d amo ta dwka cov 1 D, palt pe ta By tov @ mov
exm eYm, Ba exw oca pov (ntes.

O ovyypageas axolovdet v e€nc pebodo...

1) YmoBeter o1t 0 ayopaotng exel 24 @, onote (1/3).24= 8, 8+8=16 omov 16 ® gyel o
TOANTNG.

4+(2/3).24= 4+16=20, omov 20 ® gxetL 0 AYOPUGTNG.

2) YmobBetel ott 0 ayopaotng €xel 27 @, omote (1/3).27=9,9+8=17 omov 17 ® gxet o
TOANTNG.

4+(2/3).27=22, omov 22 ® gyel 0 ayopal®v .

24-20=4, 27-22 =5, 5-4=1

[MoAramlacialer otavposdwg ta Khacpata 4/24 « 5/27 wou apoper 120-108=12,

12/1=12 omov 12 gwvor ta © oL €XEL O OYOPACTNG.

MAGOHMATIKOY EXOAIAYXMOY TON KE®. 1-5 (A-E).

O GLYYPOPENS TOV XEPOYPOPOL OGS YPNOULOTOLEL TO JEKAOIKO OplOUNTIKO GLGTIHLO
Beoemg, To omoto ot Pulavivol mopehafav amo tovg [lepoeg oyt katevbelav, oAla pe
mv pecorofnon tov Aativov 100 ypovia Tpv amo Ty ¥POVOAOYLo. GLYYPOPNG TNG
EMBrevuadnpayp.(kee.2). H pecoiafnomn avtn oQellotoy 6TIC EUTOPIKES GUVAALAYEG,
oL omoleg vanpyav petaly Tov dvo Adwv. Xty "TItolepokn Xvvtaén" 1o pndev
ovopaletor "ovdev" kat cvpPoiletar pe to 0. XTO YEPOYPOPO YWVETOL XPNON TOV
ovuporov a,p,y,0,,8,6.1,0, Yo Tovg apBuovg oo avestpappevo h ().

H po yihiado copforiletan pe .a, ot dvo yhades .p k.t.A. Ot 10.000 ovopalovral
poprodeg, kot ot 0 100 popladeg (OAS To ko TOL EKOTOUUVPL0) piAAtovvt. Emiong ta
OTLEPVOL OIGEKATOLHVPLO OVOLLALOVTOL AEYEWDVEG.

3.12 Tlepi 100 O €oTi €10évan OU' €TéPOC PETAYEPIoCEMS OVO TIVOV évpriov M)
ELOTOV aplp@V ekdotny piav Kai Tveg Av @ol ot 6vo pn £1800tES aprdpoi, ot
moALOTAOGLAL0VTES KOPLONV Evprlov.
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Avon- Bulavtivi Adon, pulovivd coppolra
‘Eoctm 611 600 Tiveg évprlot apiBpol erodhamiaciocav ppud.Znteig 6¢ e1dévar tiveg v dvo
apBpol évprlotl &xymotv morlhamiacidool té pud,kai tic eoti N pila TOV dVO P €W0OTOV
évpllov aplipov tov mollariactoloviov té pud.Kal ' pmtov pév del to0t0 g1dévar, Ot
ndvteg ovo apBpol évpilol, mpdg aAMAwv moAAG-mAo(S)oalopevol, o €& avtmv
YEVOLUEVOG TOAAATANGLOCHOG,EVPLLOG evpednoeTaL.

Znter totvouv TV pilav tOv pud Ntg eotl 1.Zntel 0 Tiveg v ovo apiBuoi,
noAlamAacidoat 1, v-ig yap o yivovron 18.H pila obv 100 gldtrovog apiBuot o' od td ppd
noAlamAacidlovtal eoti O y-ic yap y yivovron 0 kai d-kig 1g yivovton pud.

Koai 1000 and povng mg pilng todv pud Ntig oti 1ff, edpeg 00 dvo Evprlovg aptdpove
100G moALUTAOGLALOVTOS TG PUd TOV LEV EANOTM, TA 0,TOV 0¢ pellmv, té Ag.Evpec 0¢ kal
1d¢ pilog avtdv Tpo 1oL (15) 1dévar avtoHg TOV HEV O TA B, TOV 0€ Ag TA C.

Zntel 8¢ tiveg av €tepot 6o apBpol Exwoty ToldamAiacidcot Td 1 dnep ot 1 pila
TV pud M 6¢ Kot a o/f morlharracidlootv 1f3, n-kic yap o o/f yivovton 18.Kai n pév tod
petCovog apBpov pila o' oV 16 pud morAlamiacialovtal, €6ti TG 1, 0O 0 EAATTOVTOG
apBpov N pia dt '0d té pprd mordamiacialovral, €oti 1O o o/ n-Kig ydp n yivovron O kol
a o/ B-xic a o/ yivovron B o/, Ed-K1g 0€ B a/d yivovtan pud.

Koi 1000 and povng g pilng tov pud Mg eoti 1 edpec kai etépovg 6v0 €vpiiovg
apBpovg 1ovg molhanractdlovtes pud, TOv pév peilmv té Ad, tov 6¢ Elhattm T B o/d.
Evpeg 6¢ xai tag piloc avtdv mpod (20) tov e1dévor avtong. Tov pév 6 1a 1, TV 6¢ B a/d
16 o o/f. Qoadtog 6¢ kol whvta Etepov apBuov tov €yovta pilav akepaiav, 616 TG
opoiag tavtng petoyelpicems Exelg ewdévar 6cotl dv apBpoi gvpilol, ToAAATAAGIAGOL,
&xoowv 1ov évpilov apBuov ovrep av &me Intav, kai tig eoti exdotov pila, TV dHO
evpilov apBpodv tov Tollamiactalévtovtny Evpiiov Kopuenyv.

AlNog tpomog:I1d tov 1010 ap1Bpd, dniadn yid tov 144, kavel topa 16 €ENG:

Bpioketr v pila 100 144 mod eivan 16 12, kai 16 12 16 kdvel yivopevo tob 3.4, 16 onoio
VYdVeL 6To TETPpAy®vo Kol £xel 9.16= 144, dniadn ot {ntovuevor apBpoi eivor 16 9 kai
16 16. [Ipopavdg otpiletor 6Td 0TL TO Yvopevo TV pLimv 600 apBuav eivat ico pé v
pila TOV YIVOUEVOL OVTOV.

Ot cvpoMopol Tov ¥pNoHoTolovVTOL GTO TAPUTAVED Keipevo givarl ot eENg apBpot:
o pud--->144
o 1f--->12
o y-->3
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o d-->4

o 1c--—->16
e 0-->9
o f--->2
e )\c--->36
o c-->6

e a*a/f=1%12=12
o BralS=4*1/4=1/2

o £0--->64
e A0--->34
e n--—->8

AlNo¢ tpomog:I1d tov 1010 apBud, dniaon yid tov 144, kével topa 16 €ENG:

Bpioket v pifa to0 144 wov eivan 16 12, xoil 16 12 16 Kkdver yivopevo tov 3.4, 16 omoio
VYdVEL 6To TETPpAy@vo Kol £xel 9.16= 144, dniadn ot {ntovuevor apBuoi eivor 16 9 kol
16 16. [Ipopavmg otpiletor 6td 0TL TO Yvopevo TV pimv 600 aplBuav eivat ico pé v
pila TOV YIVOUEVOL OVTOV.

Aoxipdlel emiong pé Tov 1010 TPOTO TOV cLVOLAGUO 2,6 AoV 2.6= 12, omdTe Aéel TAOG O1
{nrovuevotl apBpoi eivor 16 4 kai 6 36.

Avon- Zoyyxpovn puebodoroyia, cvyypova copfolro

V144= 12

\144=3%4

(V144)°= 3°*4

144=9*16

144=144

A\ Ao :

144 -1 =143

143 -3 =140

140-5=135

135-7=128

128 -9=119

119-11 =108

108 -13=95

95-15=80
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80-17=63

63-19=44
44 -21 =123
23-23=0

Metpdpe Tov opBud twv povav aplBpady mov agaipeitor 6Tt elvar to 12, avt glvon Ko

piCa Tov 144.

3.13 IIepi Tov mog €0l £10évarl petktiv piav 600 TIVOV aprOpudv Kot Tives av £16i ot

o0vo aprBpoi oi Tnv epipeikrov pilav £ovreg.

Avon- Bulavtivi] pebodoroyia, Bulavtiva coppora

Eoto 6t {nteig edévarl o¢ év toutd pekty piCav 000 Tvav apldudv mpoc aAAniovg
noAlamAiaciolopévev . Kot tpmtov pev det tovtov déval Otl 6 gk Tov dvo aplfudv
YEVOUEVOG TOAALATAAGLAGLOG PN Elval T0100T0G MoTE EYetv pilav PLGIKNY Kat oV vOBov .
Kot yép mog t1g apOudg €xet piav v dvvauévny morldamiacidcor tnv {n (5) toouévnv
kopvpnv . Evtovta dg, ouownyv pilav Aéyopev v axepaiov pilav v un €govoav
tlakiopa. NoBov de piCav Aéyopev v duvopévny avev tLoKicHaTog TOAAATANGLAGOL TV
TAOTNG KOPLPNV.

dvokdg yap ko axepaing pilag Exootv ta 16 Kot Ke Ko Ag ko 1O ko O ko €ENG opoimg
O-K1G Yap O yivovral 1g Ko £-K1G € Yivovtol K€ Kol G-K1G G YIVOVTOUAG Kol 1-K1G 1 Yivovtol
£O kot €€ng opoimg. Nobag o€ pilag evravta Adyopey Exev Ta A kot uf kot €€1g opoinmg -
KI1G yop 00 € aAAd ¢, yivovtol A, To g € peTd TV ¢ €0t avopola . QoauTmg Kot ¢-Kig §
yivovton puf , to o€ ¢ petd tv £ eoti avopow .

Eotw toivov o6t (nreig (10) ewdévor v epipektov pilav tov 600 aplBudv tov
noAlamAacialoviov ta 5. Exeig 6 tautnyv edévar ovtmg . Zntel v pilav tov 6 NTIg
eoti n n-k1g yap n yivovron £5. Authaciocov v pilav twv £5, TOLTEGTL TO 1] Kot Yivovton
16 . Kot 1000 o peilov apBudg ot ov ta £o moAroamiacidlovtol , eoti 1 . Mépioov ta &6
HETO TV 1¢ Kol Yivetor 6 ToOT®V OopePIGHOS O 0-Kig yap 1§ £O yivoviar. Kot 1000 o
éhottog apBuog ot ov ta £6 moAhamhacidlovtan €oti d. [ToAhamhaciacov yop ta 1g petd
Tov 0, 1¢-Kig ovv & yivovtar &6 . Mn e€wdwg o0t Ttvég  av ovo apBuol €yoowv
noAlamAaciocotr EO , dud povig g (15) pilng tov £ NTig €Tl TOL 1 , EVPEG OTL EGTL TAL 1§

Kat O 01 ovt®V yap morllamiacialovrol £O0. Authacioacov maly v pilov tov £S NTi¢ eoTi
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Ta M kot yivovion 6. [IpodcBeg ta 1 kot & 0’ ®v morhamractalovion ta £O Kot yivovton
OLLOL AG.

Kot dAlwc: Terpamiociocov v pilav tov O NTig €0t Ta M 8-KI1G 00V 1 yivovion AP.
[IpdcBeg ko Tov gddittova aplBuov 61’ ob ta £6 mollamAactalovtal , TOLTECTL Ta O , Kot
yivovtor opov wéAwv Ag . Oon d¢ goti i) mpila TV Ag, Tocadt £oti Ko 1 e@ipectog pila
TV 16 Kot 0,6.(20) Ta yép 15 éxootv pilav 8, Ta d¢ O £gooty pilav B 6-Kig yap & yivovtot 1g
kot 0ig ta B yivovioanw 9. ‘Evmoov de v pilav Ttov 1§ ko & , TOuTESTL TOL O KO B Ko
yivovtal opov g .

Kot 1800 1 gpipektog pila tov 1§ kot 6 TV moAlariactaloviov ta £O , €0Ti ¢ , Kabhg dia
™ pilng Tv Ag ONAn nuiv yivetar ,e0peg oLV d1a novng g pilng tv £5 , NTI§ €oti TaL M,
Kot ToVG dVo aptBpovg Tovg moAlarractdlovtag ta O , Kot TV To0T®mV gpipeiktov pilav.
Eoto d¢ 611 €ldag ovoav pe epipektov pilav 000 Tvav apliumv Ta ¢.

Znteig dg e1dévan Tiveg av 0vo aptBpol Exmoty Ty gpipeiktov pilav TV G.
[MoAlamlaciocov Ta ¢ €1g govtd ¢-Kig oLV ¢ yivovtar AG. Zntet (25) 115 av aptBuog
TETPONACLACOUEVOS €0TL EAMAEAG EYYVTEP® TV AG O-K1G o0V 1 ywvovton W. Ta og p goti
VIéP T AG O-K1¢ O O yivovtor Ag. Kat 1000 0vd€ ta A €Tl eAdeunn) 0-Kig O 1 yivovton AP,
kaBmg ovv elmopev T1g av apBpdg TeTpamAactalOnevVog €6TI EAAETMG EYYVTEP® TWV AG
evpapey 6Tt Ta 1 TeETpamAactalopeva , 8-Kig 1 yivovtor AB. Méypt obv tov A Asimovrat d.
Kot 1800 0 éhattog aptBpog o’ ov kot epipektog pilo tov yivetal, €oti 0.
Tetpamiaciocov tavta  d-Kig ovv yivoviow 16. Eotl de o peilov aptBuog o od 1
epipekrog pila Tov ¢ yiveton 1. Tov pev yap 6 n pila eoti B, tov 1§ 6 N pila eoti o.
Opov de n gpipectog (30) pifa tv dVo TOLTOV aPOUOY €0TI G.

Kot 1000 and povng mg epueixtov pilng twv dvo un e800tmv aplbudv, epec OTL 0 eV
éhatTog apipodg eoti 0, 0 O¢ peilmv 1g, ai de 0vo TovTwV pilat opov goti G.

"Etepov tovtov opotov . 'Eotm 611 {nteic e10évar g ev tantm , gpipeiktov pifov dvo tvev
aplOuov v ToAlamiactaloviav ub.

Zntel v pilav Tov pb Mg eoti § C-kig yap £ yivovtor pub. Authaciocov v pilav twv
uo, tovtéott Ta £ ko yivovral 10. O peilov ovv apBudg 61 00 Ta ub moliamiacidlovral
€oti 10. Mépioov ta puf petd twv 10 Kot yivetal o To0T®V OUEPIGUOS Y o/ 10-KIG yop ¥
o/B yivovtar pf. O éhattog ovv apBudg o ov ta pb moAlomiacialovtor eoti v o/f.
[MoArlamlaciocov yap (35) ta 10 petd tov vy o/f 10-kig yép v o/f yivovror pd g
elmopev. Authaciocov v piCav tov pub Mtic eoti § yivovion 1. I[Ipdceg kan ta 16 kot y o/

U @v moAlamhacidlovton To ub kot yivovrot opov Ao ofB.
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Kot dAwg : Tetpamiaciacov v pilav tov pub Ntig eoti § d-kig (74r) (1) ovv { yivovion
K1 . [IpdoBec kar tov ehdtrova aptBuo or ov ta pb moAllamiacialoviol , TOLTESTL TA Y
o/B war yivovtar opod maAv Ao o/ff. Oon og eoti pila Twv Ao o/f tocdvtn €oti Ko M
epipewctoc pifa tov 10 ko v o/f, tov tolariacioldviov ta pub. H de pila tov Ao o/f
eoti € kot 19/ha. Teyvikadg yop tavta morlamioacalopeva, moAlamAoctalocty KOPpLONY
Ao ko ome/Ba,amep eoti Ao o/P €yyiora.

Kot 1000 1 gpipeiktog piCa tov 10 ko y o/f , eoti € kat 18/Aa. Tov yop 10 ) pila eoti y ko
Ky/Aa, Tov O v kot o/ 1 pila eoti o kot kKC/Aa. Evocov (5) ta axépora ko ta tCaxicpato
Kot yivovtor opov € kot 19/Aa. Kot 1000 1 gpipeiktog piCo tov 18 kot y o/f , €oti € Kot
10/Aa , KaBdg da g pilng Tov Ao o/f AN nuiv yéyove, un €0®g 0OV Tiveg av VO
apBpol , tolhamlacidoat ooty 1 , kot TS £6Ti 1 €Qipelktog TovTV pila dro LdvNg g
pilng tov ub Mt eoti £, ebpeg Kat Tovg 0Vo aplBovg Kot TV ToLTOV gpipektov pilov.
Eotm d¢ 611 €idoc ovoav pev gpipectov pilav dvo tivav apldumv to € kot 10/Aa . Znteig
dg edévar tiveg av 000 apBpol Exmotv Ty gpipektov pilav tv € kot 10/ a.
[MoAlamlaciocov Ta € Kot /Ao €1 eqVTO TEYVIKOS 0OV Ta € Kot 0/Aa , LETE TV € Kot
10/ha roAamlactolopeva, moAdd (10)mhacidlooy Ao ko o/f €yyiota . Zntel 11§ av
apOpdc tetpomlactalopevos , 0Tl EMEITMOG EYYVTEP® T®V A o/f O-Kig ovv { yivovton
KN , Astmovtanr ko v ko off péxpt tov Ao ko o/f. O €hattoc ovv apBuog 6’ ov M
epipewctoc pifa tov € kot 18/Aa yiveton , eoti y ko o/f. Terpamiaciocov ta y kot o/ff o8-
Kig ovv 7 o/f yivovtor 18. O peilov ovv aptBudc dt” ov 1 epipektog pila Tov & Ko 10/Aa
yivetal , €01l 10.

Amd povng ovv g epiueiktov pilng tv dvo un eddTOV opBUdY, gOPEG OTL O LEV
erdTTo apBpds eotiy o/f , o de pellmv eoti 1. Opod de ai dvo tovTeV pilot , €oTi € Kot
10/\a.

Avon- Bulavtiv pebodoroyia, chyypova coppfora

Moaf .oy. Tov ke. 128. (pkn). Epipewtoc piCa dvo apBudv.

Mopatnpodpe, g dev opilet €€ apyng Tt elvan epipektog pila 6o apOumv .

Avtd 1o Kdver opydtepa kAT TNV OldpKeEl OadIKaciog €OPEONS GULYKEKPLUEVNG
epuueiktov piCag dvo apBuav , n onoia givor To dBpotoua Tov prlov 600 aplBumv.
Eényel d¢, mog avayka’ie cuovOnkn eivor , 0 TOAAATAOGIOGUOS TV 000 OedOUEVODV
apBuov va €xet piCa puoikn Kot Oyt vobo.

[

dvowm piCa ovopdlel v axepaio pila , kot voBo ©* v dvvapévn dvev tlokicpatog
TOAAOTTAQGLAGOL TV TOVTNG Kopveny’’, .y M pilo Tov 12 eivon voBoc, 6T Non £xet
eEnynoet oto kee.. p®’, yuwri 3.4=12, omAaon mpoxkewrar Yo copo  (epPaddv)
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TOPOAANAOYPAUIOL Kot Oyl TETPAYDOVOL , pe Thevpéc 3 kot 4 . Emiong avagépel 6tL ot
apBuoi 30,42 &yovv voboug piles , yati 5.6=30 ko 6.7=42.
> ovvéyela B€tel og mPOPANUa v edpeon g epueiktov pilag twv aplBudv mov
&xovv yvopevo 64.

Bpioker v pila Tov 64 mov eivon 10 8. 8.2=16, 64/16=4 , ko Aéel TS 0 Evag aplOpog
etvar 0 16 , ko 0 dAAog 0 4. Avtd otnpiletan onpepa 6To OTL WGYVEL TAVTA 1| 16OTNHTA
o/(2No)= Vo2 , ne 0=64.

Xpnowomotel kot Evav GALO TPOTO COLP®VO. LE TO 0Toio , apoV Bpet TV pila Tov 64 Tov
etvan 10 8 , KAvel T1g €ENG TPhEeLS
8.4=32, 32+4=36 , pila tov 36 t0 6 , KO KATOANYEL , TS Oon givor 1 pila Tov 36 , TOoN
elvan kou m epipektog pia tov 16 kot 4 , onAadn 4+2=6. Etol Aowtodv katarafaivel o
avayvootng meg 6tov wia yio gpipekto pifa ovo apBumv ,evvoel 10 abpoiopo TV
POV awTdV TOV aplpmy.

E&etaler katdémy 10 avtiotpopo mpofAnua , 6mov yvopilel mog n epipektog pifo dvo
apBumv gtvor To 6, ko {ntel Tovg ap1BoHg avTovc.
6.6=36 , 4.8=32, o1 mopatnpel Twc o apOuog 8 elvarl eAlmmg gyyvtépo Tov 3677,
noAlamAactalopuevog pe 1o 4.

21 ocvvéyela Bewpel ™ dapopd 36-32=4 ko avtd to 4 £ivan yo Tov cuyypoeia ’ 0

Ehottog ap1Opog’’ amd Toug {nroduevoug .
®a pmopovoe va mpokvyel pia mhovn eEnynon awtig e pebodoroyiag amd T Abon Tov
GLGTNLOTOG,.

Vo+\B=6 , Va. Vp=y , ombte 0)2-6a)+x=0 , omov @=\P , | Vo Av emhdoovpe TV eElowon
®¢ TPOg ® , M drakpivovcsa Ba elvan iom pe 36-4.y , Ko emeld”| Tpémel va ivon Betikn ko
va €ym kot pila aképata , TPOKVTTEL TG TO ) £ivon ico pe 5,1 pe 8.

211 CLVEXEL ,UE TO YVMOOTO TPOTO EMiAvONG devTepoPdbpiag eEicmwong Ppickovue , TG N
pio Avon etvan to Cevyog (a,B) =(4,16) ko n dAAn to Cevyog (a,B)=(1,25).

Agyopaocte, Aowmdv, 6tL N drakpivovoa 36-4y>0  4x<36 = x<36/4 ¥ <9
IMa x=0 woydet, 6ti: 0= 6(+ 1 -) 6/2=01n 6.

Enopévag  Va=0, VB=6 —» p=36.
Avon- Zoyyxpovn pebodoroyia, chyypova cOUfora
Eappolovpe tov tomo

o/(2V )= Va/2 0 omoioc amodekvietar og eEQG :

o/2\a = a\/a/Z(\/a)z = aVa/2a = Vo/2
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yio 0=144, 144/(2V144)= V14412, 144/ (2*12)= 12/2, 144/24=12/2, 6=6
ko pe ™ Polavtvy pebodoroyia 1 pila tov 144 givon to 12. 12*3= 36, 144/36=4.
O évag apBudg eivar o 36 kot o dAAlog o 4.Avtd onuepa omodelkvdeTon omd TNV

TOPOUTAVEO 1GOTNTO.

3.14 Ilgpi Tov OGS €0Ti €OVl OGOV oMOIPOV TAViv, £6TAL GOl YPEi0 TPOS TO
OG0l GKIVI]V 660V av peyéBovg fovin.
‘Eocto 6t {nteig moinoe oknviy Ntig tévta kowvag mépnke koieicBat. Ovk €oti to oyfua

TaOTNG AVOAOYOV ,0NA0l 8° OUMG €1 K’V TE TO BOVAOLEVOV.

‘Eoto 0¢, ov dmpnpévn, oA’ &v copo ovoa and g (20) yng Héxpt TG TONTNG KOPLONG
Eotw 8¢ 0 otOrog €0’ 00 1 onlwbeica oxnvn kpéuetal, omboumv L. ‘Eotm 6 kot maviv
Omep €0Tl KOTA MAATOG omBapdV v. Zntelg 6¢ évarl TOcwV omBoU®V Toviv To10\VTOV
TAdTOVG, €0Ton ol ypeia, TPog(25)td momcat ToovTov peyéBovg ok, oV gimopev.
Xpn 0OV TOLTO TPAOTOV E0EVOL, TOCMV GMIOAUOV €0TL 1] TOL KATA YNG TAVTNG YEIAOVG
owpeTpog Ko mepipetpoc JExelg 06 tavtnv edévar o TOv KOVOVOG TNG GKAOPOC.
[MoAlamlaoidoov yap To¢ U OTBAUAS TOV GTOAOL €1¢ E0VTAC W-KIG OLV L YivOVTOL oy,
[MoAlamlaciocov €1¢ €0VTAG Kot TOG V STBAUAS TAg omd TG YNng ¥eilovg tadtng, péypt

NG TOL GTVAOL KOPLPNG V-KIG 0LV V Yivovtan Bo. Apele Ta ay €K TV PO, KOt ATOUEVOGY
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. ZAtel v pila Tov Mg €oti A+ A-K1g yap A, yivovtat. Eoti o and g pilng ( 30 ) tov
oTOAOL PEXPL TOVL KaTA YNG Xelhovg TG oKNvNG, omBapal A.
QoodTOg Kol omd TOV ETEPOV UEPOLS TNG OKNVNG, omBapal A. Ouov de 1 OAn dSaueTpog
ToV KOTd YNg xetdov tavtng, ombBoumv & Ei pev ovv oidag 10 amd tov YeiAovg g
oKNVNG, HEXPL TNG TOL GTVLAOL KOPLETG dlocTNUO TOCOV GTBAU®V 0TI, TO 0 amd TOV
yelhovg eminedov puéypt g pilng Tov 6THAOL OVK 0idAC, £XELG E10EVAL TOVTO S OV TPOTOV
elmopev. Ei dg 10 avdmaiy, oidag pev tov otHAov Ovia kab’ Dyog omiboaumv p, oidog o
kot omd g ping Tov otdAOV, HEYPL TOL Katd YNG YEIAOVG TG OKNVIG OLAGTNUA
omBapdv A, T0 dg amd Tov YEIAOVE TG CKNVNG HEXPL TOL GTUAOL KOPLENG OLK 01d0g
nécwv omboudv eoti, P-Kig L yivovron ay, (35) A-kig de A yivovtor. 'Eveocov ta oy petd
TV Kot yivovtor opo¥ Be. Zntel v pilav tovTev NTIg €0TL v * v-KI§ Yop v, Pe yivovtar.
Eoti 6e and tov yeihovg g oknvig, pexpl g Tov oTOAOL KOpLENG, ombapoai v. E1dwmg
0LV TO VYOG KOl TO TAATOG TG OKNVIG, ToLTESTL Dyog pev ( 113r) (1) omboudv p, mAdtog
de TG dwpétpov Tov yethovg, ombaudv &, (NTEL Kol TNV KOTA YNG XEIAOVG TEPIUETPOV
,mocov cmbapmv eoti. Tpimhaciacov tog & omBapds e dwapéTpov: y-1¢ ovv & yivovral
pr. AaPé ko to EBdopov pépog twv & dmep eoti m kou 0/C. 'Evocov kot tadta petd tov pr
Kot yivovtor opo¥ prn ko 8/C pog omBoapnc. Enel de 1o pev kdtwbev yeihog g oxnvig,
&xel mepipetpov omBoapmv prn Kot 6/ pog ombapung, 1 0 Kopuen Tng oKNvNG, €ig 0vdEV
KataAelyovoa ovdOAmG €xel mepipetpov, (5) AaPé 1o €€ avordyov TOL 0VIEVOS TNG
KOPLONG, Kot TV prn kot 8/C Tov xelAovg, TOLTESTL TO MGL TV prn Kot O/C OTep £0Ti 1O
kot B/C. Aparpovpévav yap 1o ko B/C ek tov pmn kot 6/C, amopévooy ko 1 ko B/C.
[IpootiBepévmv d¢ 10 kot B/ enl Tov 0VAEVOG TG KOPLETG, TAAY Yivovtot 10 Ko B/C. Eoti
dg 1o €€ avoroyov Tov yethovg Kot TG KOPLENG, ombapdv TeTpaydvav 18 Kot B/C pog
omBapung, TovtéoTt TEPl TO PEGOV TOL YEIAOVG KOl TNG KOPLENG TNG OKNVNG, €0Ti 1M
nepipeTpog ToTng, ombapdv 10 kot B/C pag ombaung. [Holhariaciocov Tavtag Tpog
TG V OmOAUAC TOG Ao TOv YeIAovg HEPL TG KOPLONG v-K1g d€ 1O Ko B/C yivovton dyie
kot B/C. Tocovtar ovv ombBopai teTpdywvol maviv, £otol cotl ypeio, TPOG TO TOGL
T0100ToV peyéBovg oxnvny ov gimopev. (10) Enel 0e to tov maviov mhdtog, eoti ombapdv
vy ©¢ eimopev, uéptoov tog oyie ombopdg kot B/C, petd twv v ombapdv Tov TAATOVS Kot
YIVETOL O TOVTOV SOUEPIGIOG OLPOX KO 1C/KOL.

aoo
efoopa apeyg g/xa
YYoLg

Boooo
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PBP

agoa Kot 1g/Ka

‘Eotan oot 8¢ ypeia, maviv kotd pnxog omibopmv apoa kol 1¢/ko piog ombauns, Tpog 1o
momcot ToovTov peyedovg oknviy, Omep maviv, Katd mAdtog eoti ombauwv y. Edv 6é
ompnuévn eoti m oknvy, KaBdg vov pdiiota mEeuke yivesBar, kol oOTmg Od TG
TaPOVONG HETAYEPITEMG EYEIS E0EVOL KAADS TO {nTOvUEVOVY, dpNUEVRS HEV, TO OpBlov
TaOTNG oo THG YNG AvapEPOLEVOV, dIMPNUEVMS O, Kai TO TG KopLeNG HEPOC, Kabmg Kal
eni T00 TopOVTOC {NTHLOTOG OEOMADKOLEY.

M1 pévov 8¢ to1ohTOoV CYNUATOG GKNVIY, 0ALG Kol O1KOEWY GKNVRY, 014 TG Tapovong

petayepicemsg, €0évar €yelg mocwv ombopmv moaviv  éotar ool ypelo, momool

Dt E0TL T SmdvoLiLg
e ¢ oL oLy
oA oo,

TaOT.

T6 amd 100 6TOAOL PUNKOG HEXPL TG ETEPAS AKPNG, OTOAU®VY 10. Td dvo pépn tadng eoti
omBapav tetpayovev on. [aviv katd pnkoc, té dvo pépn cmbapdv tetpay®vov ry Kol
o/y. 'Eoto yép o pév otorog tantng ombaumv 1, arnd 6¢ g pilng Tov 6THAOL PEYXPL TOV
Katd YNg xethoug Tanng £otm ombapai ¢ n-Kig ovv 1 yivovion £J, ¢-kig O G yivovtal AG.
"Evoocov 1d £ kai Ag kai yivovtat opov p. Zitet v pilav tov p NTig eoti v (20) -kig yap
1, p yivovtat. Eoti 0 16 punkog 100 maviov, amd to0 katd yng xetAoug péypt TG Kopueng
100 6TVAOL, omBauU®V 1, KaBdg dnAodtal od ¢ pilng tov p. Eotw 0¢ 10 punkog g
oknvng omBapmv 18. [ToAlamAaciocov de 1O PNKog TOV 10 oTlapdV TG GKNVNG, TPOG TO

UNKOG TV 1 ooy o0 maviov: 1-kig ovv 10 yivovion pu. Eoti 6€ 16 €v puépog g
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oKknving omboumv TeETpay®VOV pr. Qoovtmg (25)kor 1o étepov pépog ombapdv
TETPpOyOVOV pU. Opov g té 600 pépn ombapnmv on. Mépioov Tavtag Tég on omBaLdC,
HETG TOL TAATOVG T®V Y GMOAUDV TOV TOViov, Kol YIVETOL 0 TOVT®V OOUEPIGHOC Ty Kol
a/y. 'Eoton oot dg ypeio maviv katd uiKog, ombapdv ry kot o/y pdg omboung, tpog 1o
OO0l TOOVTOL HeYEBOVE O1KOEWN oKNVIY, OmeP Taviv KOTA TAATOS £0TL GTIOAU®V .
Td tpoém® de TOVT®, 614 TOL TAATOVS KOl UKOVG TOVL 0TKOV, KOl TOV 0pATIKOD 0EVY®VOD
VYoLus, Tov &M AHTOV TMEPOMUEVNG TNG OTEYNG, EXELS €W0EVOL TOGO KEPApL 1 TAGKOG
HOAVPBOMNG €xootv KaADYL TNV OANV oTEYNV ToL {NTOLUEVOL 01Kov oVTEp av £xng {ntov,
Ka0’dv TpdTOV Kot €ML TG TOPOVOTG O1KOEWOVS GKNVIG EVPOLEV OTOAUAS TETPAYDVOVG
(30) om, maviv 6g KATA P KOG CTOAU®OVY Ty Kot ofy.

Or mopamdve padnuatikoi coppforicpot ivar ot e€nc.
pu=40,v=50,y=3,0=160,B9=502,60vm1=900,A=30,E=60,pn=180,n=8,5/(=4/7,
prn=188,16=94,3/(=2/7,0y1e=4715,a¢p00=1571,1¢/x0=16/21,000=111,
afeyc=12536,yyvv(=33447 Bocco=21111,pp=222,16=14,61=280,
1y=93,0/y=1/3,£6=64,c=6,Ac=16,p=100,1=10,pp=140,K1¢=deKaK1G.

Ymoloyiopog epadod TapamAELPNG EMPAVELNG KOVIKNG okNVIG Dyoug 40 ombapndv Kot
napanievpng okung SO0 ombapmv, 6tav 10 VEAGHN TO 0010 KOADTTEL TNV TOPATAELPT
emeavelo yn mAdtog 3 ombapés.

O ovyypagéag ypnoonowwvos to ITuBaydpeto Oempipa Ppickel v axtivog g Péong
ton pe 30. I'e Tov VTOAOYIGHO TNG TTEPUETPOL TNG Pdong arkorlovBel TV €ENG dradikacio:
3.60+60/7=188 4/7.

Koatomv ypnoyomotel v e&ng evdiapépovoa datdinwon: Tokdtom pépog g oKNvig
éxel mepipetpo 188 4/7 ombBapéc, 1o 0¢ v €xel mepipetpo ion pe o PUNOEV, GLVETADS TO
e€ avoloyov twv Svo mepétpov sivon ( 188 4/7 )2 = 94 2/7°. AxohovBwg
noAlamAactdlel to 94 2/4 pe to 50 wou PBpioker 6Tt to gUPadOV NG TOPATAELPNG
emoavelog  eivan 4715 2/7  terpayovikéc ombopés.  Awmotovovpe 0Tl el
YPNOLOTOUGEL TOV YVMOGTO TOTO GOUP®OVO LE TOV OO0V IGYVEL TAOG TO GLYKEKPLUEVO
eupodov eivor ico pe v mumepipeTpo g Pacews emi TV mopdmAsvpn  oxu.
Evolagpépov emiong mapovstalel kot 0 VTOAOYIGUAG TG TEPETPOL TOV KOKAOL Omov Oa
ypaoeapue: [1=2.1.30=60.7. ' Tov cvyypapéa ouwg, yvopiovpe 6t 10 T €ivar ico pe 3
1/7. Téhog Y10 va vToAOYiGEL TO GLVOAKO VPaca To omoio Oa ypelachel, doupet to 4715
2/7 pe to 3.

H oVyypovn Adon tov mpofAnuartog eivar:
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Me Béon 1o TTvBayopeto Bempnua Bpickel v aktiva g Pdong ion pe 30, pe tov €€Ng
1pémo: 50%= 40%+12°=R?50%-40°=(50-40)(50+40)=10.90=900"= 30

[Ma tov vroAoyioud ™G TEPETPOL TG PAoNG ETAVEL pE:

L = 3.60+60/7=188 4/7

2.3,14.30

=2(3+0,14).30

3.60+60.0,14=3.60+60/7

To xbre pépog g oxkmvng éxet mepipetpo 188 4/7 1o €& avardyov TV OVO TEPUETPOV
etvan (188 4/7)/2=94 2/7 .To molhamlacialer pe 50 wor Bpioker to euPaddv g
napdmievpng emedvelog mov givor 4715 2/7 O cuyypoaeéag yvopilel 0t 1o 1 =3 1/7 ,evd
eueig onuepa pe v wpdén Bo kévape © =2.1.30 =60.7w.I'ta va vToAoYicEL TO GLVOAIKO

veacpa wov Ba ypetactel doupet to 4715 2/7 pe o 3.

3.15 Tlepi tov mwg eoti €dévar euPaddv TETPAY®VOL 1G0TAEHPOV 0pBOYDOVOL Kot
TAPUAANAOYPAULIOL, TOcOD &0Ti YwpnTikdv. Eote oynuav T1eTpdymvov 16OTAELPOV
opBoydviov, ekdotn TovToV TEPILETPOG oTBAU®VY K. ZNTelg Og €10€vat To PPadovV TOVTOV

nd6G0v €0t YwpNTIKOV. Eyelg de 10010 €10évan obtmg:
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[ToAamAaciocov Tpog aAMANG TOG OVO TOVTOV TAEVPAS (15)TOVTESTL € PHETA TV €. €-KIG
ovv ¢ yivovtot ke. Eoti 0 yopntikdv to gufaddv tov 1somievpov ophoywvod Gyfuatog
ke. 'Eoto dg Kot ToapaAnAdypappov ovk 16OTAEVPOV LeV, opBoydvioy 0g,(20) dmep ot pev
Vo tovTOL £yKApolot TAevpal £6Tl avd omBapdv ¢, € de 6v0 OpBl avd cmBopumdv J,
opov dg M tovTOV TEPiETPOC ombaumv K. Zntelg og edévar o eUPaddV TOVTOL TOGOL
eoti yopntikdév. HoAhamhaciacov Tpog aAAAaG Kot ToG VO TOVTOL TAEVPES, TV Opbiov
Kol gykdpolov O-kig ovv ¢ yivovtor k0. Eotl de yopntukov 10 eufoddv  Tov
TopOAANA0YPAUIOL TOVTOL omBoudv TeETpaydVeV K. 'Eoto de Kot maparinidypappov
TETPAYOVOV OVK 1GOTAEVPOV LEV, opBoydvidv O, Omep ot pév 600 TovTOL €YKl
mAevpai, €oti avd omBapmdv §, ar dg 600 OpbBlot ava omBapdy y, opov d€ 1 TOVTOV
nepipetpoc ombapdv k . Znteilg o €0évar 10 gUPaddv TOVTOL TOGOV 0TI YOPNTIKOV.
[M\amhaciocov mpog OAANAOG Kol Tag VO TOUTOL TAELPAS, TV Opbov kot TNV
gykdpowov y-1g ovv ( yivovtor (25) xo. Eoti de yopnrikdév to epPaddv  tov
TAPUAANAOYPAULOV TOVTOV, GTOAUDV TETpAYOVEOV K. 'Eotm d¢ kot

TAPUAANAGYPOULOV TETPAY®OVOV, OVK 1GOTAEVPOV pEV, opBoydviov dg, OTEp ot HEV dVO
TOVTOL €yKapaoionl TAgvpai €oti avd ombapdv 1, a1 dg 6v0 Opbiot avd cmbapdv B, opov
de M 1oVTOL TEPipEeTpog omboudv K. Znteic de e0évan 10 guPaddv tovToLTOCcOL €0TI
yopnTIKov. [ToAlamdaciacov Tpog aAANAG Kot Tag 000 TOHTOL TAELPACS, TNV OpOloV Kal

eykapowov B-ig ovv 1 yivoviou 1. Eoti de yopntikov to epPodov tov mapaAinAoypapupon
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TOUTOL omop®V TETPpUyOVOV 1. 'Eot® de maporAnAOYPOUUOV TETPAY®VOV OLK
6omAevpov pév, opboydvidov O, Omep ar pév 000 TOLTOL €YKAGLOL TAEVPOL, 0TI avd
omBopmv 0, at de 6v0 OpOlan avd cmBauNg o, opov d€ 1 TOVTOV TEPIHETPOS CTOAUDY K.
Znteic 0 ewwévan to guPaddv tovtov OGOV €oti YPNTKOV. TloAlamhaciacov mpog
aAAMAag Kot tag 000 TOVTOL TAELPAS, TV OpBlov Kol eykdpoiov dmaé ovv O méAwv goti
0. Eoti 0 yopntikdv 10 gufaddv Tov TapaAinioypdiiov ToHTov cTfaUdY TETPUYDVOV
0. Ilav ovv tetpdywvov, tetpdmievpov Aéyetor. [loAdmAevpdy de 0 VIO MAEOVOV 1
tecodpov gubeiwv mepleyduevov. Kowmg de mhv oyfjuav 10 vrd €vbeldv ypoupmv
nepleyopevov vbvypappov Aéyetat. Tov dg TETPATAELPOV CYNUATWOV, TETPAYWOVOV UEV
Kuplog €o0ti, 0 1WOTAEVPOV TE £0Ti KOl 0pBoydVIoV, ®¢ T0 Tp®dTOV. ETepduniés 8’ eoti, 0
opBoy®d(35)viov pév, ovk 100mAevpdv de, ¢ TO devTEPOV KOl T Aowtd. PopPog de o
16OTAELPOV pEV, OVK opBoydviov Og, ®¢ TO napév"::i::k'scrilcénksvpov HEV, OLK
opBoydviov de. PovPoetdég de, 10 TG amevovTiog, TAEVPAS TE Kl Ywviag, ioag aAAnAog
&xov, o ovte (106r)(1) wwoémhevpov eoti, ovTE OpHOYDOVIOV, OC TO TAPOV VAR yop
TapoANAdypoppov €161 0 T€ pOUPog kot To popPoedéc, ahl’ovk opboydviov, Ta OE Topd
tavta teTpdyova, tpameélio Afyovtol. Agl 0 Kol TOVTO €10€val, TImoTe €101 mopdAAnAol
evBeion ypoppoi TapdAiniot ovv gvBeion ypappoli €16t aitiveg ev T avtd £inedw ovoal,
Kot exPardopevarl €1G dmewpov, e@’exatepa to pEPM, eml und’€repo. CLUTIMTOLGLV
aArov. [HoporAnioypopov de eoti oyfuoy vBOYPApIOV, TOG OMEVOVTIOV TAELPAS TE
ka1 yoviag(5)icag aAniov €xov. Eoti 0 avtdv, Ta pev opboydvia, Ta o ovk opboydvia,
¢ Ta eKTIOEUEVO TTAVTA TETPAY®OVO, £0TI TAPUAANAGYpappa, opfoydvia TETpATAELPA, TO
puev mpwtov, 1o6mievpov opboydviov, To 0 Aoutd €6l €TtEPOUNKEG opBoydvia.
[MopoarAnroypapov pév ovk opBoywviov de goti, o pouPog Ko to pouPogldés dmep
npoginopev. Tpiywvov o€ 166TAEVPOV 0TI TO TOG TPELS 160C £YOV TAELPAC IGOGKELEC OE TO
TaG OVO UOVOV {60G OV TAELPAC. ZKAAVOV O€ TO TOG TPEIS OVIGOVG EXOV TAELPAS MG TOL

TopOVTOL:

AN
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Mof. Zy. Tov Kep. 213. (ovy). YmoloyiCovton epfadd tetpaydvov Kot opHoydvimv
TapoAANAoypaupov ue v vobeon OTL OAa To GYNUATO EYOLV TNV 1010 TEPILETPO 1M
omoia ivar ion pe 20 omBapéc.

O¢Lel va TOVIGEL LE TNV TNV GUYKPLTIKY d1001KaGio, Tog omd OA0 aVTd To GYNUOTA TO
HEeYOADTEPO EUPAOOV €XEL TO TETPAY®VO, AKOAOVOEL O TO TOUPUAANAOYPOALLLLO TOV OTTOIOV
Ol JOTAGEL OLPEPOLY KaTd 2 povadeg(u=6,m1=4)otnVv cuvvéyela ekeivo Tov omoiov ot
dwotdoelg dpépovy Katd 4 povadeg (U=7,1=3),ueta KotSA 6 Kot TEAOC, TO HIKPOTEPO
euPaddv to €xel to mapaAAnAoypoppo pe p=9,m=1. YmevOwiler mog o wkOKAOg pe
nepipetpo 20 omBopdv €yel epuPfaddv peyoddtepo amd Tov TETPAYOVOL Kot ico pe 31
9/11.Z¢ avtd 10 Kgpahawo opilovtan eniong Kot To. GAAA GYNUATO 0TS AVTO TOV POUPOL
kot Tov poppoedovg.Ilapatnpodue mmg to popupoctdéc Tov cuyypagéa givar t0 mTAdyl0
napoinidypoppo. AxorovBwg opilovror 10 Tpoméllo, ov mapdAinAeg evbeieg , TO
16OTAEVPO TPIYWVO , TO 100CKEAEG KOl TO OKAANVO. O TPOTOC OPICHOD TOV OVOTEP®

OYNUATOV Kot EVVOLOV £ivol KT ovsiov 10106 e QVTOV TOV YPNCULOTOLOVLE GTIUEPA.
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KE®PAAAIO 4° XYMIIEPAXMATA THX AIEPEYNHTIKHX
EPTAXIAX

H ekmovnom g depeuvntikng avtig epyaciog pog Ekove vo EAYOVUE CUUTEPACLLATO
1660 Y10 10 YevikOTEPO mAaiclo g Bulavtiviig emoyng og 6Tt apopd to ponpatikd 660
KOL Y10, TIC EOIKOTEPEG SLOPOPES GTO EMUEPOVS TPOPANLLOTA LLE TO OTTOL0 AGYOANONKOLLE.
Awmotdoope 01t to. podnpoatikd oto Bulavtio eival Baciopéva otor pobnpatikd g
KAOOGIKNG 0pyodTNTaG.

O éupetpog AOYOC TOL XPNOUOTOLEITOL 6TO Plevvaio EAANVIKO GIAOAOYIKO KMOWKO 65
AVOOEIKVDEL TN YPNOM TOL UETPOL Y10 TOOAYW®YIKOVS OKOTOVS Mo OvTIAnym mov
napapével omd ta Ounpikd xpovia Kot viodeteitan akoOpo Kot GNUEPO Yo, LOONTEG LKPG
nAwiog.

AvoakoAdmtovion podnuatikoi épot mov Exovv yabel pe to xpdvia 1| ¥PNOLLOTOIOLVTOL
VTOONAMVOVTOG GAALEC EVVOLEG OTMC Y10 TOPASEIYUO 1) APUEEPESIS 1| OTtolo OEV VTLAPYEL
oG evvolr Kol TO0 popPwedéc 10 omoio  gypnoigomoleito yw kafe mAAY0
TAPOAANAGYPAULIO EVE GNUEPO O OPOG POUPOC EVVOEL LOVO TO TOPOAANAOYPOUUO LE OAES
TIG TAEVPEC {oEC.

O ap1Buog m to 3,14 ypnopomoteitoan g 22/7 GTOLG LIOAOYIGHOVS KOKAMV.

Emi\vovtav mpofAnuata 0nwg avtd pe v T Tov ahdyov mov epeaviCetan og ypieog.
H dwokpivovoa eivar pa péBodog emidvong HobnUATIKOV — TPAKTIK®OV TPOPANUATOV TOL
TaAavifovv Tovg avBpmdTovg armd TN Pulaviivi £0G Kat Tr GOYYXPOVT ETOYT.

Ta cvotiuota axkepaiov apBumv Nrav gvpémg dadedopéva amd ™ Pulavivy mepiodo
Yoo TV €0PECT TOV (NTOVUEVOV.

H mo onpavtiky dwamictmon eivar 011 too Mabnuotikd oto fulavtio ypnoiponotobvon
Yo va emADoLY Kafnpepiva TpaKTKd TPoPANLATOL.

O1 Bulavtvol dev aoyondnkav pe v amddelén 6mmg ot Apyaiot EAAnves.

Ta aSiopoata to Oewprpoto Kol Yevikég ol évvoleg Tov Mabnuotikov g Apyoiog
EAGdo¢ dtotnpodvror kot mopadidovtal 6Tovg VEOTEPOVS HEGH A0 TIG EPAPLOYES TTOV
&ywav ot Bulavtivi mepiodo.

"Edvvay mpofAnpato eElo®cemV YPNCILOTOUDVTOG OKEPOLOVS APIOLOVG.
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