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ΘΔΩΡΙΑ 1  / ΘΤΜΑΜΑΙ ΟΣΙ /   

 Πνηνη είλαη νη θπζηθνί αξηζκνί; Οη αξηζκνί πνπ βξίζθνπκε ζηελ θύζε 
(Natura), δειαδή ην ζύλνιν ησλ αξηζκώλ 

{0,1,2,3,...,100,101,...,2000,...}  δειαδή μεθηλάλε από ην 

κεδέλ θαη πξνρσξάλε αλά κία κνλάδα 

 Πσο κπνξνύκε λα γξάςνπκε έλαλ νπνηνδήπνηε θπζηθό αξηζκό; 
Υξεζηκνπνηνύκε ηα εμήο δέθα ςεθία: 0, 1, 2, 3, 4, 5, 6, 7, 8, 9 

 

Αζθήζεηο 

 

1. ΢σζηό ή ιάζνο 

α) Οη θπζηθνί αξηζκνί είλαη άπεηξνη                                                 ΢       Λ 
β) Οη θπζηθνί αξηζκνί έρνπλ ειάρηζην ζηνηρείν θαη είλαη ην κεδέλ   ΢       Λ 
γ) Οη θπζηθνί αξηζκνί έρνπλ κέγηζην ζηνηρείν              ΢      Λ 
δ)Σα έηε πνπ γελλεζήθακε είλαη θπζηθνί αξηζκνί                         ΢     Λ 
ε) Σα λνύκεξα ησλ πνδνζθαηξηζηώλ ζηηο θαλέιεο είλαη θπζηθνί αξηζκνί                                                                                                       
΢       Λ 
ζη) Σα θηιά είλαη πάληα θπζηθόο αξηζκόο                                          ΢       Λ 
δ) Σν ύςνο είλαη πάληα θπζηθόο αξηζκόο                                            ΢       Λ 
ε) Κάζε θπζηθόο αξηζκόο έρεη έλαλ πξνεγνύκελν θαη έλαλ επόκελν θπζηθό 
αξηζκό                                                                                               ΢       Λ 
ζ) Σν κεδέλ έρεη κόλν επόκελν θπζηθό αξηζκό                                 ΢       Λ   
 

2. Κπθιώζηε πνηνη από ηνπο παξαθάησ αξηζκνύο είλαη θπζηθνί. 

α) 2365    β)  12,34    γ) – 12    δ) 7/12    ε) 0   ζη) 1001   δ)  
1

1
2

  ε) 0,1 

 

3) Πνηεο από ηηο θαζεκεξηλέο εθθξάζεηο πνπ ρξεζηκνπνηνύκε είλαη θπζηθνί 
αξηζκνί 

α) Όηαλ θηεξληδόκαζηε θαη καο ιέλε έλα λνύκεξν 
β) Η ειηθία καο 
γ) Σν βάξνο καο 
δ) Σν ύςνο καο 
ε) Σν λνύκεξν ησλ παπνπηζηώλ καο 
ζη) Καξπνύδηα πνπ αγνξάδνπκε 
δ) Θεξκνθξαζία ηόπνπ 
ε) Οη αξηζκνί ηνπ Λόηην 
ζ) Έθπησζε ή ΦΠΑ (19%) 
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ΘΔΩΡΙΑ 2  / ΘΤΜΑΜΑΙ ΟΣΙ /   

 Οη θπζηθνί αξηζκνί ρσξίδνληαη ζηνπο άξηηνπο θαη ζηνπο πεξηηηνύο 

 Άξηηνη (ή δπγνί) αξηζκνί είλαη νη αξηζκνί πνπ ηειεηώλνπλ ζηα ςεθία 0, 2, 

4, 6, 8   

 Πεξηηηνί (ή κνλνί) αξηζκνί είλαη νη αξηζκνί πνπ ηειεηώλνπλ ζηα ςεθία 1, 

3, 5, 7, 9 

 

Αζθήζεηο 

 

1. Βάιηε Υ ζην θνπηάθη πνπ αλήθεη θάζε αξηζκόο. 

 

Παξαδείγκαηα Άξηηνο Πεξηηηόο 

12   

358   

246801   

2008   

210   

Μήλα πνπ γελλεζήθαηε   

Ννύκεξν παπνπηζηώλ   

Πηλαθίδα απηνθηλήηνπ  
(πρ. 6625) 

  

Έηνο ίδξπζεο ηεο ΑΔΚ 
(1924) 

  

2,34   

 
 

2. ΢σζηό ή ιάζνο 

 
α) Τπάξρεη θπζηθόο αξηζκόο πνπ λα είλαη άξηηνο θαη πεξηηηόο ΢    Λ 
β) Σν κεδέλ είλαη πεξηηηόο                        ΢    Λ 
γ) Αλ α άξηηνο ηόηε ν επόκελνο αξηζκόο είλαη πεξηηηόο             ΢    Λ 
δ) Αλ α πεξηηηόο ηόηε ν πξνεγνύκελνο αξηζκόο είλαη άξηηνο    ΢     Λ 
ε) Οη άξηηνη αξηζκνί είλαη πεξηζζόηεξνη από ηνπο πεξηηηνύο    ΢     Λ 
ζη) Σν πιήζνο ησλ καζεηώλ κέζα ζηελ ηάμε είλαη πεξηηηό       ΢     Λ 
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ΘΔΩΡΙΑ 3  / ΘΤΜΑΜΑΙ ΟΣΙ /   

 Ση ζεκαίλεη δηαηάζζνπκε ηνπο θπζηθνύο αξηζκνύο;  ΢εκαίλεη όηη ηνπο 
βάδνπκε ζε κία ζεηξά από ηνλ κηθξόηεξν πξνο ηνλ κεγαιύηεξν (αύμνπζα 
ζεηξά) 

 Πνηα ζύκβνια ππάξρνπλ γηα ηελ ζύγθξηζε ησλ θπζηθώλ αξηζκώλ; Σα 
ζύκβνια είλαη < , > , = 

 Αλ α < β ζεκαίλεη όηη ν α είλαη κηθξόηεξνο από ην β θαη βξίζθεηαη πην 
αξηζηεξά ζηνλ άμνλα ησλ θπζηθώλ αξηζκώλ  

 Αλ α > β ζεκαίλεη όηη ην α είλαη κεγαιύηεξν από ην β θαη βξίζθεηαη πην 
αξηζηεξά ζηνλ άμνλα ησλ θπζηθώλ αξηζκώλ 

 Αλ α = β ζεκαίλεη όηη ην α είλαη ίζν κε ην β θαη βξίζθνληαη ζηελ ίδηα ζέζε 
ζηνλ άμνλα ησλ πξαγκαηηθώλ αξηζκώλ 

 Πσο νλνκάδεηαη ην θάζε ςεθίν ελόο θπζηθνύ αξηζκνύ; Βιέπε ην 
παξάδεηγκα. 
Πρ 254.897  
7: κνλάδεο, 9: δεθάδεο 8: εθαηνληάδεο 4: ρηιηάδεο  5: δεθάδεο ρηιηάδεο 
θαη ην 2: εθαηνληάδεο ρηιηάδεο 

 

Αζθήζεηο 

 

1. Βάιηε ην θαηάιιειν ζύκβνιν <, > , = ζηα παξαθάησ θελά κεηαμύ ησλ 
θπζηθώλ αξηζκώλ. 

α) 123 … 132    β) 1111…. 111  γ) 8.765…. 8.977   δ) 242 …  242 
ε) 123.897 …. 87.452   ζη) 0 …  100  δ) 1.234.567.890 …… 12.345.6789 
 

2. Σνπνζεηήζηε ζε αύμνπζα ζεηξά ηνπο αξηζκνύο:  

5.315 , 12.380 , 5.153 ,  779,  5.100 , 4.550, 5.135, 5.305 
Λύζε: 

______________________________________________________________ 

3.  ΢πκπιεξώζηε ηνλ παξαθάησ πίλαθα κε ηα θαηάιιεια ςεθία όπνπ 
ρξεηάδνληαη 

 

Αξηζκνί Μνλάδεο Γεθάδεο Δθαηνλ
ηάδεο 

Υηιηάδεο Γεθάδεο 
ρηιηάδεο 

Δθαηνληάδεο 
ρηιηάδεο 

123.456       

208.895       

8.906       

12       

9       

1010       

812       
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ΘΔΩΡΙΑ 4 / ΘΤΜΑΜΑΙ ΟΣΙ /   

 Πξόζζεζε θπζηθώλ αξηζκώλ 

 α + β = γ  

 α, β : πξνζζεηένη 

 γ:  άζξνηζκα (ην απνηέιεζκα ηεο πξόζζεζεο) 

 Αληηκεηαζεηηθή ηδηόηεηα:  α + β = β + α  

 Πξνζεηαηξηζηηθή ηδηόηεηα:  α + (β +γ) = ( α + β) + γ 

 Πξόζζεζε κε ην κεδέλ: α + 0 = 0 + α = α 

 

Αζθήζεηο 

 

1. Να ζπκπιεξσζεί ν παξαθάησ πίλαθαο 

 

Παξάδεηγκα Πξνζζεηένη Άζξνηζκα Άξηηνο ή 
Πεξηηηόο 

137 + 245 137 θαη 245 382 άξηηνο 

2.137 + 8.896    

56.567 + 89. 347    

3.123 + 3.321    

89.360 + 2.356     

1.278.345 + 
56.812 

   

230.828 +  
6.729. 012 

   

1 +2+3+ 
4+5+6+7+8+9+10 

   

 23 θαη ;  182  

 12 θαη 524   

2.670 + 576 θαη    

 

2. Να ζπκπιεξώζεηε ηα θελά κε ηα θαηάιιεια ςεθία: 

 
      6 7 _ 3 _ 4 8   3 _ _ _ _ _ 6                _ _ 6 5 _ _ 7 
+       _ 2 4 5 _ 9               +  _ 1 6 4 8 6 _      +    1 7 _ _ 3 4 _ 
________________          _______________ ________________  
      _ 5 4 _ 1 1 _                   5 6 6 2 1 4 5               6 2 8 9 6 6 2 
 

3. Να γίλνπλ νη παξαθάησ πξνζζέζεηο κε ην κεδέλ: 

α)5 + 0=….         β) 0 + 2008 + 3 =…..           γ) 234 + 0= ….   δ) 0 + 0 = ….  
ε) 1201 + 0 =….   ζη) 11 + 0 + 12 + 0 + 13 + 0 + 14 + 0 + 15 + 0 + 16 = ….. 

4) Να γίλεη ε αληηκεηαζεηηθή ηδηόηεηα ηεο πξόζζεζεο: 

 
 

α) 4 + 8 = …. + …      β) 54 + 72 = …. + …..   γ)  + □ =  …. + ….   

δ)  1 + 99 = … + …   ε)  +  = … + … ζη) 0 + 777 = … + … 
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5) Να γίλεη ε πξνζεηαηξηζηηθή ηδηόηεηα ηεο πξόζζεζεο: 

 
α) 1 + (99 + 234) = (…+ …) + … 
β) 99 + (101 + 23.458) = (… + …) + … 

γ) + ( +  ) = ( … + …) + … 

δ) 0 + (999 + 1.324) = (… + … ) + … 
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ΘΔΩΡΙΑ 5  / ΘΤΜΑΜΑΙ ΟΣΙ /   

 Αθαίξεζε θπζηθώλ αξηζκώλ 

 α – β = γ   α = β + γ      ή           Μ – Α = Γ  Μ = Α + Γ  

 α: Μεησηένο ( Μ ) 

 β: Αθαηξεηένο ( Α ) 

 γ: Γηαθνξά ( Γ ) ( ην απνηέιεζκα ηεο αθαίξεζεο) 

 Γηα λα είλαη ε δηαθνξά θπζηθόο αξηζκόο πξέπεη Μ > Α 

 Γηα λα βξνύκε ηελ αθαίξεζε Μ – Α = Γ αξθεί λα θάλνπκε πξόζζεζε Μ = 
Α + Γ  

 

Αζθήζεηο 

 

1. Να ζπκπιεξσζεί ν παξαθάησ πίλαθαο 

 
Αθαίξεζε Μεηωηένο Αθαηξεηένο Γηαθνξά 

5 – 3 5 3 2 

1.213 – 567    

567 – 567    

231.456 –86.502    

 5.160 238  

 234.678 79.999  

  345 57 

  123 32 

 234  180 

 

2. ΢σζηό ή Λάζνο 

 
α) Ιζρύεη ε αληηκεηαζεηηθή ηδηόηεηα ζηελ αθαίξεζε, δειαδή  
 πρ. 5 -3 = 3 – 5                                                                 ΢          Λ 
β) Ιζρύεη, α – 0 = α                                                           ΢          Λ 
γ) Ιζρύεη, α – α = 0                                                           ΢          Λ 
δ) Αλ έρνπκε κεησηέν ην 7 θαη αθαηξεηέν ην 1 ηόηε ε δηαθνξά είλαη ην 5                                                                                   
΢          Λ 
ε) Αλ αθαηξνύκε δπν θπζηθνύο αξηζκνύο, ηόηε θαη ε δηαθνξά ηνπο είλαη 
θπζηθόο αξηζκόο                                                     ΢          Λ 
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ΘΔΩΡΙΑ 6  / ΘΤΜΑΜΑΙ ΟΣΙ /   

 Πξόζζεζε ηνπ ίδηνπ αξηζκνύ κε ηνλ εαπηό ηνπ 

 

έ

...
 

        

     

 α, β: παξάγνληεο  

 γ: γηλόκελν ( ην απνηέιεζκα ηνπ πνι/κνπ) 
 

 Οπδέηεξν ζηνηρείν ε κνλάδα (ην 1 «ράλεη» ζηνλ πνι/κν):  

1    

 

 Πνι/κνο κε ην κεδέλ (ην 0 «θεξδίδεη» πάληα ζηνλ πνι/κν):  

0 0   

 

 Αληηκεηαζεηηθή ηδηόηεηα:    

 

 Πξνζεηαηξηζηηθή ηδηόηεηα:             

 

 Δπηκεξηζηηθή ηδηόηεηα: 
 

 

           

          
 

 

Αζθήζεηο 

 

1. Να ζσμπληρώζεηε ηον πίνακα ηης προπαίδειας: 

0·0= 1·0= 2·0= 3·0= 4·0= 5·0= 

 0·1= 1·1 =  2·1 =  3·1 =  4·1 =   5·1 =  

0·2= 1·2 =  2·2 =  3·2 =  4·2 =  5·2 =  

0·3= 1·3 =  2·3 =  3·3 =  4·3 =  5·3 =  

0·4= 1·4 =  2·4 =  3·4 =  4·4 =  5·4 =  

0·5= 1·5 =  2·5 =  3·5 =   4·5 =  5·5 =  

0·6= 1·6 =  2·6 =  3·6 =   4·6 =   5·6 =  

0·7= 1·7 =  2·7 =   3·7 =   4·7 =  5·7 =  

0·8= 1·8 =  2·8 =  3·8 =   4·8 =  5·8 =  

0·9= 1·9 =  2·9 =  3·9 =  4·9 =   5·9 =  

0·10= 1·10 =  2·10 =  3·10 =  4·10 =  5·10 =  
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6·0= 7·0= 8·0= 9·0= 10·0= 

6·1 =   7·1 =  8·1 =  9·1 =  10·1 =  

6·2 =   7·2 =  8·2 =  9·2 =  10·2 =  

6·3 =   7·3 =  8·3 =  9·3 =  10·3 =  

6·4 =  7·4 =   8·4 =  9·4 =  10·4 =  

6·5 =  7·5 =  8·5 =  9·5 =  10·5 =  

6·6 = 7·6 =  8·6 =  9·6 =  10·6 =  

6·7 = 7·7 =  8·7 =  9·7 =  10·7 =  

6·8 = 7·8 =  8·8 =  9·8 =  10·8 = 

6·9 = 7·9 =  8·9 =  9·9 =  10·9 =  

6·10 = 7·10 =  8·10 =  9·10 =  10·10 =  

 

α) Ση παξαηεξείηε ζηα απνηειέζκαηα ηνπ πνι/ζκνπ κε ην κεδέλ;  
 
Απάληεζε 
…………………………………………………………………………………………
………. 

 

β) Ση παξαηεξείηε ζηα απνηειέζκαηα ηνπ πνι/κνπ κε ην έλα; 
 
Απάληεζε 
…………………………………………………………………………………………
………. 

 

γ) Παξαηεξνύκε όηη 2· 3 = 3 · 2 από ηνλ πίλαθα, πσο ιέγεηαη απηή ε ηδηόηεηα 
θαη βξείηε άιια πέληε ίδηα παξαδείγκαηα  
 
Απάληεζε 
…………………………………………………………………………………………
…………………………….. 
…………………………………………………………………………………………
…………………………………………………………………………………………
………………………………………………………………. 

 

δ) Ση παξαηεξείηε ζηα απνηειέζκαηα ηνπ πνι/ζκνπ κε ην δέθα;  
 
Απάληεζε 
…………………………………………………………………………………………
………….. 
 
Βξείηε ηα εμήο απνηειέζκαηα κε παξόκνην ηξόπν: 
 
α) 234 · 10= …....    β) 234 · 1000 = ……..      γ) 234 · 10.000 = …………. 

 

2. Γξάςηε πην απιά ηα εμήο αζξνίζκαηα: 

α)  ….                             β)    ………. 

γ)  ……          δ)  5 5 5 5 5 5 5        ….  



Κευάλαιο 1
ο
  Φσσικοί αριθμοί  Επιμέλεια: Χατζόποσλος Μάκης 

 … Γσμνάσιο Ιλίοσ                    Μαθηματικός 

 - 9 - 

 

3. Να εθαξκόζεηε ηελ πξνζεηαηξηζηηθή  ηδηόηεηα ηνπ πνι/ζκνπ: 

α)    4 25 113 ... ... ...           β)    2 5 113 ... ... ...      

γ)    2 3 11 ... ... ...                δ)    500 2 1013 ... ... ...      

 

4. Να ππνινγίζεηε ηα παξαθάησ γηλόκελα: 

α) 123 12 ….                                           β) 987 456 …..    

γ) 1002 14 …….                                       δ) 13321 1 ………. 

ε) 1 2 3 4 5 6 7 8 9        …….   

ζη) 1 2 3 4 5 6 7 8 9 0         …….. 

 

5. Να γίλεη ε επηκεξηζηηθή ηδηόηεηα:         ζηηο 

παξαθάησ πεξηπηώζεηο: 

α)  2 5 3 ... ....                  β)  4 5 1 ... ....     

γ)  12 10 7 ... ....               δ)  2 3 ... ....      

 

6. . Να γίλεη ε επηκεξηζηηθή ηδηόηεηα:         ζηηο 

παξαθάησ πεξηπηώζεηο: 

α)  2 5 3 ... ....                   β)   5 3 1 ... ....     

γ)  7 12 6 ... ....                 δ)   2 3 ... ....      

 

7. Να ππνινγίζεηε ηα παξαθάησ γηλόκελα εθαξκόδνληαο ηελ επηκεξηζηηθή 
ηδηόηεηα:   

α)  3 101 3 100 1 3 100 3 1 300 3 303                          

β)  7 101 ... .... ....   …………………………………………………………

…………………. 

γ)  6 201 ... .... ....   …………………………………………………………

………………. 

δ)  6 12 ... .... ....   …………………………………………………………

…………………. 

ε)  32 99 ... .... ....   …………………………………………………………

… 

ζη)  17 18 ... .... ....   ………………………………………………………

…………………. 
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ΘΔΩΡΙΑ 7  / ΘΤΜΑΜΑΙ ΟΣΙ / ΓΤΝΑΜΔΙ΢ 

 Ση νλνκάδνπκε δύλακε ηνπ α ζηελ λ ; Δίλαη ην γηλόκελν ...   

πνπ έρεη λ παξάγνληεο ίζνπο κε ην α θαη ζπκβνιίδεηαη γηα ιόγνπο 

επθνιίαο κε 
  

 Σύπνο:                  

έ

...

  

       

 Ολνκαζίεο: α: βάζε ην λ: εθζέηεο θαη 
 : δύλακε ηνπ α ζηελ λ 

 Δηδηθέο νλνκαζίεο: 
2  : α ηεηξάγσλν   θαη  

3 : α  ζηνλ θύβν 

 Δθζέηεο κνλάδα:                   
1    

 Βάζε κνλάδα:           1 1   

 

Αζθήζεηο 

1. Να ζπκπιεξώζεηε ηνλ πίλαθα 

Παξαδείγκαηα Βάζε Δθζέηεο Απνηέιεζκα 
32  

   

25  
   

212  
   

52  
   

33  
   

12008  
   

102  
   

324  
   

41  
   

121  
   

2001  
   

1200  
   

1ά   
   

ό1 
 

   

110  
   

210  
   

310  
   

410  
   

510  
   

610  
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 7 4  

 3  81 

 5  25 

 9  9 

 4  16 

 2  16 

 10  1000 

 

α) Ση παξαηεξείηε γηα ηηο δπλάκεηο ηνπ 10; 
 
Απάληεζε:  ___________________________________________________ 

 

β) Ση πξάμε είλαη ηειηθά ε δύλακε;  

Απάληεζε:   __________________________________________________ 

 

γ) Δίλαη ζσζηό λα γξάςνπκε 
32 2 3 6    ; Γηθαηνινγήζηε ηελ απάληεζή 

ζαο 

Απάληεζε: ___________________________________________________ 

 

2) Γξάςηε ηα παξαθάησ ζε κνξθή δύλακεο: 

α) 2 2 2   …………………. 

β) 3 3 3 3 3 3 3 3         ………….  

γ)  ………………. 

δ)  ……………. 

ε)5 5 5 7 7 7 7      …………… 

ζη)3 3 3 3     ………….. 
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ΘΔΩΡΙΑ 8  / ΘΤΜΑΜΑΙ ΟΣΙ / ΠΡΟΣΔΡΑΙΟΣΗΣΑ ΠΡΑΞΔΩΝ  

 Ση γίλεηαη όηαλ έρνπκε κηα παξάζηαζε κε πνιιέο πξάμεηο; Η ζεηξά 

πνπ αθνινπζνύκε ζηηο πξάμεηο είλαη ε εμήο: 
 Πξάμεηο κέζα ζηελ παξέλζεζε 
 Γπλάκεηο 
 Πνιιαπιαζηαζκνί  
 Πξνζζέζεηο θαη αθαηξέζεηο 

 Ση νλνκάδνπκε αιγεβξηθή παξάζηαζε; Κάζε ζεηξά αξηζκώλ πνπ 

ζπλδένληαη κεηαμύ ηνπο κε ηα ζύκβνια ησλ πξάμεσλ δειαδή  , ,     

Πρ.    
2

2 13 5 2 3 1 2       

 

Αζθήζεηο 

1. Να εθηειεζηνύλ νη πξάμεηο: 
 

α) 15 3 5  = 

β) 7 12 10  = 

γ) 12 147 12 3 12 150     = 

δ) 24 16 24 18 24 32     = 

ε)  82 13 2 16 5 11     = 

ζη)    45 4 89 2 44 2 3 22       = 

δ)    14 2 7 2009 3 20 4 15 1 2008         = 

 

ε)  
3

2 5 3  = 
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ζ)  
3

137 2 3 1   = 

η)  
4 22 5 4 (3 2)    = 

ηα)  
3 22 3 8 3   = 

ηβ)    1 2 3 4   = 

ηγ)  
2

2 222 4 7 2   = 

ηδ) 
3 3 20082 4 3 2 6 1     = 

ηε)  
3

2 2 3 1 24 5 2 2 2 5 10 0       = 

ηζη)  
2

2 13 5 2 3 1 2      = 

2) Α) ΢πκπιεξώζηε ηνλ πίλαθα 

α 5 7 6 13 

β 3 1 6 12 

2 2   
    

 
2

   
    

2 2   
    

 
2

   
    

 
2

   
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2 2   
    

 

Β) ΢ύκθσλα κε ηα παξαπάλσ απνηειέζκαηα, βάιηε ην θαηάιιειν ζύκβνιν < 

, > , =   ζηα παξαθάησ θελά: 

i.  
2 2 2...       

ii.  
2 2 2...       

iii.  
2 2 2...    
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ΘΔΩΡΙΑ 9 / ΘΤΜΑΜΑΙ ΟΣΙ / ΔΤΚΛΔΙΓΔΙΑ ΓΙΑΙΡΔ΢Η  

 Πνηα δηαίξεζε νλνκάδνπκε Δπθιείδεηα; Η δηαίξεζε κεηαμύ θπζηθώλ 

αξηζκώλ 

 Πνηα είλαη ε επαιήζεπζε ηεο Δπθιείδεηαο δηαίξεζεο; 

, ό        

Γ – Γηαηξεηένο  
δ – δηαηξεηένο   
π – πειίθν    
π – ππόινηπν   

 Πόηε νλνκάδνπκε ηελ 
δηαίξεζε ηέιεηα; Όηαλ ην 

ππόινηπν ηεο δηαίξεζεο είλαη 

κεδέλ (π=0), δειαδή    

 Πξνζνρή! Ο δηαηξέηεο δελ κπνξεί λα είλαη κεδέλ, άξα 0   

Γ ηαηξεηένο       δ ηαηξέηεο  

 
π πόινηπν   π ειίθν 

 
 
 

 

Αζθήζεηο 

 
1. Να γίλνπλ νη παξαθάησ Δπθιείδεηεο δηαηξέζεηο θαη λα γίλνπλ νη δνθηκέο 

ηνπο.  

 
4002   69  
 
 
 
 
1445   17 

 925    37 
 
 
 
 
3621   213 

5082    77 
 
       
 
  
  

 

 

 

 

2. ΢πκπιεξώζηε ηνλ πίλαθα 

Γ δ π π 

523 84   

2.345 12   

 22 5 3 

4.248 18   

α) Ση παξαηεξείηε γηα ην ππόινηπν (π) θαη ηνλ δηαηξέηε (δ); 

β) Πσο ιέγεηαη ε δηαίξεζε ζηελ ηειεπηαία πεξίπησζε; 

 



Κευάλαιο 1
ο
  Φσσικοί αριθμοί  Επιμέλεια: Χατζόποσλος Μάκης 

 … Γσμνάσιο Ιλίοσ                    Μαθηματικός 

 - 16 - 

3. Πνηεο από ηηο παξαθάησ ηζόηεηεο εθθξάδνπλ «Δπθιείδεηα δηαίξεζε» (Ναη ή 

Όρη) θαη αλ λαη, γξάςηε ηνλ Γηαηξεηέν – δηαηξέηε ην πειίθν θαη ην ππόινηπν 

Ιζόηεηα Ναη / Όρη Γ δ π π 

120 28 4 8         

1.345 59 21 106         

374 8 46 6         

125 35 3 20         

762 38 19 40         

1500 42 35 30         

300 18 16 12         

125 35 3 120         

 

4. Σν 6ν Γπκλάζην Ιιίνπ ζα θάλεη παξέιαζε γηα ηελ 28ε Οθησβξίνπ θαη ζα 

παξειάζνπλ  168 καζεηέο. Αλ ηνπο δηαηάμνπκε ζε  

α) Σξηάδεο    β) Σεηξάδεο   γ) Πεληάδεο   δ) Δμάδεο    

βξείηε θάζε θνξά πόζεο ζεηξέο ζα ζρεκαηηζηνύλ θαη πόζνη καζεηέο ζα 

πεξηζζέςνπλ.  

  

5. α) Αλ θέηνο γηόξηαζα ηελ Γεπηέξα, ζε έλα ρξόλν (365 κέξεο)  από ηώξα ηη 

κέξα ζα είλαη ε γηνξηή κνπ; 

β)  Καη αλ ν ρξόλνο είλαη δίζεθηνο (366 κέξεο) ηη κέξα ζα είλαη;  
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ΘΔΩΡΙΑ 10 / ΘΤΜΑΜΑΙ ΟΣΙ / ΠΟΛΛΑΠΛΑ΢ΙΑ - Δ.ΚΠ  

 Ση νλνκάδνπκε πνιιαπιάζηα ελόο θπζηθνύ αξηζκνύ α; Δίλαη νη 

αξηζκνί πνπ πξνθύπηνπλ από ηνλ πνιιαπιαζηαζκό ηνπ κε όινπο ηνπο 
θπζηθνύο αξηζκνύο, δειαδή ε πξνπαίδεηα ηνπ α, 

0 , 1 , 2 , 3 , 4 ,....          

 Ση νλνκάδνπκε Διάρηζην Κνηλό Πνιιαπιάζην (Δ.Κ.Π) δύν θαη 
πεξηζζνηέξωλ θπζηθώλ αξηζκώλ; Σν κηθξόηεξν κε κεδεληθό από ηα 

θνηλά πνιιαπιάζηα ησλ αξηζκώλ απηώλ 

 

Αζθήζεηο 

1. Βξείηε ηα 11 πξώηα πνιιαπιάζηα ησλ παξαθάησ αξηζκώλ. 

α) πνι/ζηα ηνπ 2: 

β) πνι/ζηα ηνπ 3: 

γ) πνι/ζηα ηνπ 4: 

δ) πνι/ζηα ηνπ 5: 

ε) πνι/ζηα ηνπ 6: 

ζη) πνι/ζηα ηνπ 7: 

δ) πνι/ζηα ηνπ 8: 

2. Βξείηε ην Δ.Κ.Π ησλ παξαθάησ αξηζκώλ: 

α) Δ.ΚΠ (2,3,6) = 

 

 

β) Δ.Κ.Π (2, 4, 8)= 

 

 

γ) E.K.Π (1, 3, 6) = 

 

 

δ) Δ.Κ.Π ( 1,2,3,4,5) = 

 

 

3. Σξία πινία επηζθέπηνληαη ηελ Βελεηία. Σν πξώην αλά 3 εκέξεο ην δεύηεξν 

αλά 4 εκέξεο θαη ην ηξίην αλά 8 εκέξεο. Αλ μεθίλεζαλ από ηελ Βελεηία 

ηαπηόρξνλα θαη ηα ηξία πινία, βξείηε κεηά από πόζεο εκέξεο ζα μαλαβξεζνύλ 

ζην ιηκάλη ηεο Βελεηίαο; 

Λύζε 
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4. ΢ην εκπνξηθό θέληξν ηνπ Mall, ν  Μάθεο πεγαίλεη θάζε 10 εκέξεο, ελώ ν 

Νίθνο πάεη θάζε 12 εκέξεο. Αλ ζπλαληεζήθαλ ζηηο 2 Οθησβξίνπ ζην Mall πόηε 

ζα μαλαζπλαληεζνύλ; Πόζεο θνξέο έρεη πάεη ν θαζέλαο κέρξη ηόηε από ηελ 

πξώηε ζπλάληεζήο ηνπο;  

Λύζε 
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ΘΔΩΡΙΑ 11 / ΘΤΜΑΜΑΙ ΟΣΙ / ΓΙΑΙΡΔΣΟΣΗΣΑ – Μ.Κ.Γ  

 Ση νλνκάδνπκε δηαηξέηεο ελόο θπζηθνύ αξηζκνύ α; Δίλαη νη αξηζκνί 

πνπ ην δηαηξνύλ αθξηβώο (δειαδή ην ππόινηπν ηεο Δπθιείδεηαο 
δηαίξεζεο είλαη κεδέλ)  

                   πρ  Γηαηξέηεο ηνπ 6 είλαη ην 1, 2, 3, 6 

 Κάζε θπζηθόο αξηζκόο έρεη πάληα δύν δηαηξέηεο, πνηνη είλαη; Κάζε 
αξηζκόο α έρεη δηαηξέηεο ην 1 θαη ην α (ελδέρεηαη λα έρεη θαη άιινπο εθηόο 
από απηνύο) 

 Πνηνο αξηζκόο ιέγεηαη πξώηνο θαη πνηνο ζύλζεηνο; Αλ έλαο θπζηθόο 

αξηζκόο α έρεη δηαηξέηεο κόλν ηνλ εαπηό ηνπ θαη ηελ κνλάδα ηόηε ιέγεηαη 
πρώηος, δηαθνξεηηθά ζύνθεηος. 

 Ση νλνκάδνπκε Μέγηζην Κνηλό Γηαηξέηε (Μ.Κ.Γ); Ο κεγαιύηεξνο από 

ηνπο θνηλνύο δηαηξέηεο πνπ έρνπλ δύν ή θαη πεξηζζόηεξνη αξηζκνί 

 

Αζθήζεηο 

1. Βξείηε όινπο ηνπο δηαηξέηεο ησλ παξαθάησ θπζηθώλ αξηζκώλ. 
α) Γηαηξέηεο ηνπ 2: 

β) Γηαηξέηεο ηνπ 3: 

γ) Γηαηξέηεο ηνπ 4: 

δ) Γηαηξέηεο ηνπ 6: 

ε) Γηαηξέηεο ηνπ 12: 

ζη) Γηαηξέηεο ηνπ 18: 

δ) Γηαηξέηεο ηνπ 24: 
 
2. Πνηνη από ηνπο παξαπάλσ αξηζκνύο είλαη πξώηνο θαη πνηνο ζύλζεηνο; 
Γξάςηε ηνπο ζηνπο παξαθάησ πίλαθεο. 
 

ΠΡΩΣΟΙ ΑΡΙΘΜΟΙ ΢ΤΝΘΔΣΟΙ ΑΡΙΘΜΟΙ 

 

 

 

 

 

 

3. ΢ην παξαθάησ δειηίν ηνπ Λόηην θπθιώζηε ζην πεδίν Α ηνπο πξώηνπο 

αξηζκνύο ελώ ζην πεδίν Β θπθιώζηε ηνπο ζύλζεηνπο αξηζκνύο. Ση 

παξαηεξείηαη; ΢ην πεδίν Γ δώζηε ηηο πξνβιέςεηο ζαο γηα ηελ επόκελε 

θιήξσζε, πόζνπο πξώηνπο θαη ζύλζεηνπο δηαιέμαηε; Καιή επηηπρία! 
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4. ΢σζηό ή Λάζνο; Κπθιώζηε ην  ΢ αλ είλαη ζσζηή ε πξόηαζε, ελώ ην Λ αλ 
είλαη ιάζνο ε πξόηαζε. 
α) Οη πξώηνη αξηζκνί είλαη άπεηξνη                                        ΢    Λ 
β) Σν 2 είλαη κνλαδηθόο άξηηνο αξηζκόο πνπ είλαη πξώηνο    ΢  Λ 
γ) Όινη νη πξώηνη αξηζκνί είλαη πεξηηηνί                               ΢  Λ 
δ) Όινη νη πεξηηηνί είλαη πξώηνη αξηζκνί                              ΢  Λ 
ε) Σν 1 δελ είλαη νύηε πξώηνο, νύηε ζύλζεηνο                       ΢    Λ 
****΢εκείσζε: Δίλαη ζσζηό, γηαηί εκείο ην νξίζακε έηζη.**** 
ζη)  Όινη νη θπζηθνί αξηζκνί έρνπλ δύν ηνπιάρηζηνλ δηαηξέηεο  ΢  Λ 
δ) Σν 7 είλαη πξώηνο αξηζκόο                        ΢  Λ  
ε) Σν έηνο 2008 είλαη πξώηνο αξηζκόο          ΢  Λ 
ζ) Σν έηνο 2009 είλαη ζύλζεηνο αξηζκόο       ΢  Λ 
 
5.  Βξείηε ην Μ.Κ.Γ ησλ παξαθάησ θπζηθώλ αξηζκώλ: 
α) Μ.Κ.Γ (6, 12) = 
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β) Μ.Κ.Γ (4, 6) = 
 
 
 
 
 
γ) Μ.Κ.Γ (4, 6, 8)= 
 
 
 
 
 
δ) Μ.Κ.Γ (6, 9, 12, 15)= 
 
 
 
 
 
 
 
ε) Μ.Κ.Γ (8, 12, 16)= 
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ΘΔΩΡΙΑ 12 / ΘΤΜΑΜΑΙ ΟΣΙ /  
ΑΝΑΛΤ΢Η ΦΤ΢ΙΚΟΤ ΑΡΙΘΜΟΤ ΢Δ  ΓΙΝΟΜΔΝΟ ΠΡΩΣΩΝ ΠΑΡΑΓΟΝΣΩΝ  

 Πωο αλαιύνπκε έλαλ θπζηθό αξηζκό ζε γηλόκελν πξώηωλ 
παξαγόληωλ; ΢ρεδηάδνπκε κηα θαηαθόξπθε γξακκή θαη πάλσ αξηζηεξά 
βάδνπκε ηνλ θπζηθό αξηζκό πνπ ζα αλαιύζνπκε. Γεμηά βάδνπκε ηνπο 
πξώηνπο αξηζκνύο πνπ ζα ηνλ δηαηξνύλ. ΢ηακαηάκε όηαλ ζηελ αξηζηεξή 
ζηήιε θαηαιήμνπκε ζηελ κνλάδα. Σν γηλόκελν ησλ πξώησλ αξηζκώλ 
(δεν κάνοςμε ππάξειρ και αν έσοςμε ίδιοςρ απιθμούρ τοςρ γπάφοςμε ωρ 
δύναμη) καο δίλεη ηνλ θπζηθό αξηζκό. Γεο παξάδεηγκα 2 / ζει 28 
ζρνιηθό βηβιίν. 

 

 Πωο βξίζθνπκε ην Δ.Κ.Π – Μ.Κ.Γ από ηελ παξαπάλω αλάιπζε; Σν 
Δ.Κ.Π ην βξίζθνπκε αλ πάξνπκε ηνπο θνηλνύο θαη κε θνηλνύο 
παξάγνληεο κε ηνλ κεγαιύηεξν εθζέηε, ελώ γηα ηνλ Μ.Κ.Γ παίξλνπκε 
κόλν ηνπο θνηλνύο παξάγνληεο κε ηελ κηθξόηεξε δύλακε. 

 
΢εκείωζε: Απηόλ ηνλ ηξόπν ηνλ εθαξκόδνπκε όηαλ έρνπκε θπξίσο κεγάινπο 

αξηζκνύο, δηαθνξεηηθά θάλνπκε απηά πνπ έρνπκε κάζεη. 

 

Αζθήζεηο 

1. Να αλαιπζνύλ νη αθόινπζνη αξηζκνί ζε γηλόκελν πξώησλ παξαγόλησλ:  α) 
600 (ιπκέλν παξάδεηγκα) 
 
600     2    δηαηξώ κε ην 2 (πξώηνο θαη ηνλ δηαηξεί) 
300     2    δηαηξώ κε ην 2 (πξώηνο θαη εμαθνινπζεί λα   
                 ηνλ δηαηξεί) 
150     2    δηαηξώ κε ην 2 (πξώηνο θαη εμαθνινπζεί λα  
                 ηνλ δηαηξεί) 
75       3     δηαηξώ κε ην 5 (ην 2 δελ δηαηξεί ην 50 άξα  
                ζπλερίδσ ζηνλ επόκελν πξώην πνπ είλαη ην 3) 
25       5     δηαηξώ κε ην 5  (ην 2 θαη ην 3 δελ δηαηξνύλ  ην 50 άξα ζπλερίδσ   
                 ζηνλ επόκελν πξώην πνπ  είλαη ην 5) 
  5       5     δηαηξώ κε ην 5  (πξώηνο θαη εμαθνινπζεί  
                λα ηνλ δηαηξεί) 

 1 ζηακαηάκε ηελ αλάιπζε 

                                                     άξα 
3 2600 2 3 5    

 
β) 2.520                                 γ) 1.210                            δ) 2.344                    
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2.520 = ………………    1.210 = .………………       2.344 = ………………           
 
 
ε) 2.940                                                   ζη)   3.780                
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
2.940 = ……………….                 3.780 = …..………. 
 
2. Βξείηε ην Δ.Κ.Π θαη ην Μ.Κ.Γ  ζύκθσλα κε ηελ παξαπάλσ αλάιπζε ησλ 
αξηζκώλ ζε γηλόκελν πξώησλ παξαγόλησλ 
 
α) Δ.Κ.Π (2.520 , 600 , 2940) = ………………………………… 
    Μ.Κ.Γ (2.520 , 600 , 2940) = ………………………………… 
 
β) Δ.Κ.Π (1.210, 600, 2.344) = …………………………………. 
    Μ.Κ.Γ (1.210, 600, 2.344) = …………………………………. 
 
γ) Δ.Κ.Π (2520, 2940, 3790) = ………………………………….. 
     Μ.Κ.Γ(2520, 2940, 3790) = ………………………………….. 
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ΘΔΩΡΙΑ 13 / ΘΤΜΑΜΑΙ ΟΣΙ /  
ΚΡΙΣΗΡΙΑ ΓΙΑΙΡΔΣΟΣΗΣΑ΢ 

 Ση νλνκάδνπκε θξηηήξηα δηαηξεηόηεηαο; Λέγνληαη νη θαλόλεο κε ηνπο 

νπνίνπο κπνξνύκε λα ζπκπεξαίλνπκε, ρσξίο λα θάλνπκε δηαίξεζε, αλ 
έλαο θπζηθόο αξηζκόο δηαηξείηαη αθξηβώο κε απηνύο ηνπο αξηζκνύο.  

 Πόηε έλαο θπζηθόο αξηζκόο δηαηξείηαη κε ην 10; Αλ ην ηειεπηαίν 
ςεθίν ηνπ είλαη ην κεδέλ 

 Πόηε έλαο θπζηθόο αξηζκόο δηαηξείηαη κε ην 2; Αλ ην ηειεπηαίν ηνπ 

ςεθίν είλαη άξηηνο αξηζκόο. 

 Πόηε έλαο θπζηθόο αξηζκόο δηαηξείηαη κε ην 5; Αλ ην ηειεπηαίν ηνπ 

ςεθίν είλαη ην 0 ή 5. 

 Πόηε έλαο θπζηθόο αξηζκόο δηαηξείηαη κε ην 3; Αλ ην άζξνηζκα όισλ 

ησλ ςεθίσλ ηνπ δίλεη 3 ή 6 ή 9 

 Πόηε έλαο θπζηθόο αξηζκόο δηαηξείηαη κε ην 9; Αλ ην άζξνηζκα όισλ 

ησλ ςεθίσλ ηνπ δίλεη 9 

 Πόηε έλαο θπζηθόο αξηζκόο δηαηξείηαη κε ην 4 ή 25; Αλ ηα δύν 

ηειεπηαία ςεθία πνπ ζρεκαηίδνπλ ηνλ αξηζκό δηαηξείηαη κε ην 4 ή κε ην 
25 αληίζηνηρα. 

 

 

Αζθήζεηο 

1. Βάιηε √ αλ νη αξηζκνί δηαηξνύληαη ή × αλ νη αξηζκνί δελ δηαηξνύληαη ζηνλ 
παξαθάησ πίλαθα. 
 

 2 3 4 5 9 10 25 

100        

225        

300        

224        

1.200        

30.000        

12.510        

13.600        

2.009        

 
 


