
3ο Διαγώνισμα Μαθηματικά Κατεύθυνσης Β Λυκείου 

Θέμα1

 Α1. Σε σύστημα συντεταγμένων Οχψ δίνεται ευθεία (ε) με συντελεστής

      διεύθυνσης λ και ένα σημείο της Α(χο , ψο).  Να αποδείξετε ότι η εξίσωση

      της ευθείας (ε) είναι   ψ- ψο = λ (χ-χο)

Α2. Να  αποδείξετε ότι η ευθεία ε η οποία διέρχεται από τα σημεία

       Α (χ1, ψ1) και Β(χ2, ψ2) έχει εξίσωση ψ-ψ1 = 
ψ2−ψ1
χ 2− χ1

(χ-χ1) 

Α3. Ι)  Να αποδείξετε ότι η ευθεία με εξίσωση Αχ + Βψ + Γ = 0 είναι

           παράλληλη  στο διάνυσμα δ⃗  = (Β , -Α) 

     ιι) Να αποδείξετε ότι η ευθεία με εξίσωση Αχ + Βψ + Γ = 0 είναι

           κάθετη   στο διάνυσμα η⃗ = (Α, Β) 

Θέμα2

Δίνονται τα διανύσματα α⃗  , β⃗ με | α⃗  | = 2 , |β⃗| = 1 , (^⃗α , β⃗  )= 
2π
3

. Θεωρούμε και τα 

διανύσματα u⃗ = 2α⃗  + 4β⃗  , ν⃗ = α⃗  - β⃗. Να βρείτε 

α) το εσωτερικό γινόμενο των διανυσμάτων α⃗  και β⃗  

β) το εσωτερικό γινόμενο των διανυσμάτων u⃗και v⃗
γ) το συνημίτονο της γωνίας των u⃗ και ν⃗

δ) να βρεθεί το χ ώστε ν⃗⊥w⃗  με w⃗ = χ⋅α⃗  +β⃗

Θε
μα3

Δί
νεταί τρί
γωνο ΑΒΓ, του οποί
ου τα δυ
ο υ
ψη ε
χουν εξίσω
σείς ψ=

1
2

 χ+ 
3
2

 

 καί  ψ= -χ + 2 αντίστοί
χως καί η κορυφη
 Α ε
χεί συντεταγμε
νες 

(1, 4) 

α) Να βρεί
τε τίς εξίσω
σείς των πλευρω
ν 

β) Να βρεί
τε τίς συντεταγμε
νες των κορυφω
ν Β καί Γ  

γ) Να βρεί
τε το εμβαδο
ν του τρίγω
νου ΑΒΓ 

δ) Να βρεί
τε τίς συντεταγμε
νες του σημεί
ου Δ ω
στε το ΑΒΔΓ να 

εί
ναί 

       παραλληλο
γραμμο 

ε) Να βρεί
τε το εμβαδο
ν του παραλληλογρα
μμου ΑΒΔΓ

Θε
μα4

Δί
νεταί η εξί
σωση χ2 + ψ2 – 4χ + 2λ(ψ+1) = 0 (1) ο
που λ ∈R 

α) Να αποδεί
ξετε ο
τί η (1) παρίστα
νεί κυ
κλο Cλ  γία κα
θε λ ∈R του

     οποί
ου να βρεί
τε το  κε
ντρο καί την ακτί
να 

β) Γία λ = 1, να βρεί
τε την εφαπτομε
νη του κυ
κλου C1  που 

ορί
ζεταί

      απο
 την (1), στο σημεί
ο του Α(1, μ) με μ >0 

γ) Να αποδεί
ξετε ο
τί ο
λοί οί κυ
κλοί που ορί
ζονταί απο
 την (1) 



    δίε
ρχονταί απο
 δυ
ο σταθερα
 σημεί
α 

δ) Να βρεί
τε τον γεωμετρίκο
 το
πο των κε
ντρων που ορί
ζονταί 

     απο
 την (1) 

   


