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     ΣΧ. ΕΤΟΣ 2014-2015
ΜΑΘΗΜΑΤΙΚΑ Γ΄ ΛΥΚΕΙΟΥ

ΤΕΧΝΟΛΟΓΙΚΗΣ ΚΑΤΕΥΘΥΝΣΗΣ
1. Δείξτε ότι: [ 5( 2 – i ) – 4( 1 – i ) – 5 ] 5 + [ 4( 2 – i ) – 5( 1 – i ) –2 ] 5 = – 8 .

2. Να βρεθεί η μορφή του ν
[image: image1.wmf]*

Î

¥

ώστε: ( 1 + i ) ν + ( 1 – i ) ν = 0.

3. Αν 
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, δείξτε ότι:
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4. Αν 
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, δείξτε ότι: 
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5. Αν 
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, δείξτε ότι: | z + 16 | = 4| z + 1 |
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6. Αν 
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, δείξτε ότι: 2| z + 3 | > | z – 3 |
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7. Αν 
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, δείξτε ότι:
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8. Αν 
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 με εικόνες στο εσωτερικό του κύκλου x 2 + y 2 = 1 , δείξτε ότι: |
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9. Αν 
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, δείξτε ότι: 
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10. Αν 
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11. Αν 
[image: image23.wmf]123
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 με | z 1 | = α , | z 2 | = 2α , | z 3 | = 3α και z 1 + z 2 + z 3 = α 2 με α
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      δείξτε ότι:
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1

z

9

z

4

z

1

3

2

1

=

+

+


12. Αν 
[image: image26.wmf]123
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, ανά δυο διαφορετικοί μεταξύ τους και ισχύει:

     | z 1 – z 2 | = | z 2 – z 3 | = | z 3 – z 1 | , δείξτε ότι: z 1 2 + z 2 2 + z 3 2 = z 1z 2 + z 2z 3 + z 3z 1.

13. Αν 
[image: image27.wmf]123
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 με | z 1 | = | z 2 | = | z 3 | = 1 , δείξτε ότι: | z 1 + z 2 + z 3 | = | z 1z 2 + z 2z 3 + z 3z 1|.

14. Να λυθεί η εξίσωση: 
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15. Να λυθούν οι εξισώσεις: α)| z – 2 | = z – 1  , z
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[image: image31.wmf]Î

£

.
16. Να λυθεί η εξίσωση z 2 + | z | = 0 , z
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17. Να λυθεί η εξίσωση: z 2 – ( 4 + 5i )z + 7i – 1 = 0 , z
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18. Nα λυθεί η εξίσωση: z 2 – ( 3 + i )z + 4 + 3i = 0 , z
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19. Αν w 1 = z 1 + z 2 , w 2 = z 1 – z 2  , w 3 = z 1 +
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z2 με z 1, z 2
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      δείξτε ότι οι εικόνες των  w 1, w 2, w 3
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 είναι κορυφές ισόπλευρου τριγώνου.

20. Αν | z 1 | = | z 2 | = | z 3 | = α με α
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και οι εικόνες των z 1, z 2, z 3
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είναι κορυφές  ισόπλευρου 
      τριγώνου , δείξτε ότι και οι εικόνες των z 1z 2 , z 2z 3 , z 3z 1 είναι κορυφές ισόπλευρου τριγώνου.

21. Να βρεθεί ο γ.τ των εικόνων του z
[image: image40.wmf]Î
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 όταν:

      α)| z – 4 + 3i | = 3

β)| 2z – 3 + 6i | = 4

      Μετά να γραφεί η εξίσωση του κάθε γ.τ.

22. Να βρεθεί ο γ.τ των εικόνων του z
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 όταν:

      α)| 3z + 7 -3i | < 6

β)2 < | 2z – 7 | 
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γ)| z – 9 | = 3| z – 1 | με  z
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23. Να βρεθεί ο γ.τ των εικόνων του z
[image: image44.wmf]Î
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 όταν:

      α)| z – 2i | = | z + 3 |
β)| z – 3 + 4i | < | z + 1 + 2i |

24. Να βρεθεί ο γ.τ των εικόνων του z
[image: image45.wmf]Î
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 όταν: | 2z – 2 + i | = | 2z + 1 – 2i |

      Μετά να γραφεί η εξίσωση του γ.τ.

25. Να βρεθεί ο γ.τ των εικόνων του z
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 αν | z – i | 2 + | z + i | 2 = 10.

26. Αν 
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 να βρεθεί ο γ.τ των εικόνων του z
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27. Δίνεται 
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.Να βρεθεί ο γ.τ των εικόνων του z
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28. Δίνεται 
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, δείξτε ότι οι εικόνες του z
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      γράφουν υπερβολή  με εστίες στον άξονα xx’.

29. Δίνονται 
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.Αν οι εικόνες των z
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 γράφουν κύκλο με κέντρο Ο( 0 , 0 ) 
      και ακτίνα ρ
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30. Δίνονται 
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, τότε και οι εικόνες του 
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31. Δίνονται 
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 γράφουν κύκλο με 
      κέντρο Κ( 1 , 1 ) και ακτίνα ρ = 2 , τότε να βρεθεί ο γ.τ των εικόνων του 
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32. Αν z
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 με | z – 2 + i |
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 , να βρεθεί αποδείξετε ότι 
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33. Αν z
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 με | z – 1 – i | < 5 , δείξτε ότι 10 < | z – 10 – 13i | < 20.

33. Αν z
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 με | z+2 – i | = 3 , να βρεθεί η μέγιστη και η ελάχιστη τιμή του | 3z – 6 |.

34. Aν z
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 και ισχύει | z + 2 – i | = 1 , τότε:

      α)Να βρεθεί ο γ.τ των εικόνων του z
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      β)Να βρεθεί η μέγιστη και η ελάχιστη τιμή του | z |.
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