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ΘΕΜΑΤΑ ΠΑΝΕΛ. ΕΞΕΤΑΣΕΩΝ Γ! ΛΥΚΕΙΟΥ ΓΕΝΙΚΗΣ ΠΑΙΔΕΙΑΣ(ΠΙΘΑΝΟΤΗΤΕΣ) 

 

ΑΣΚΗΣΕΙΣ 

1. ΘΕΜΑ 3ο (ΙΟΥΝΙΟΣ 2000) 
 Από 120 καζεηέο ελόο Λπθείνπ, 24 καζεηέο ζπκκεηέρνπλ ζην δηαγσληζκό ηεο Διιεληθήο Μαζεκαηηθήο Δηαηξείαο, 20 

καζεηέο ζπκκεηέρνπλ ζην δηαγσληζκό ηεο ΄Δλσζεο Διιήλσλ Φπζηθώλ θαη 12 καζεηέο ζπκκεηέρνπλ θαη ζηνπο δύν 
δηαγσληζκνύο. 

 Δπηιέγνπκε ηπραία έλα καζεηή. Πνηα είλαη ε πηζαλόηεηα ν καζεηήο: 
Α. λα ζπκκεηέρεη ζ’ έλαλ ηνπιάρηζηνλ από ηνπο δύν δηαγσληζκνύο;                                  Mνλάδεο 8 
Β. λα ζπκκεηέρεη κόλν ζ’ έλαλ από ηνπο δύν δηαγσληζκνύο;                                              Mνλάδεο 8 
Γ. λα κε ζπκκεηέρεη ζε θαλέλαλ από ηνπο δύν δηαγσληζκνύο;                                                 Mνλάδεο 9 

2. ΘΕΜΑ (2000) 

 Γίλεηαη ν δεηγκαηηθόο ρώξνο Ω={σ1,σ2,σ3,σ4,σ5} ελόο πεηξάκαηνο ηύρεο κε Ρ(σ2)=
1

4
, Ρ(σ3)=Ρ(σ4)=

1

24
 θαη Ρ(σ5)=

1

2
. 

α) Να γξάςεηε ζην ηεηξάδηό ζαο ην γξάκκα πνπ αληηζηνηρεί ζηελ ζσζηή απάληεζε. 

    Η πηζαλόηεηα  Ρ(σ1) είλαη:         
1 1 1 1 1

A : B : : : :
2 6 3 12 8

 

β) Γίλνληαη ηα ελδερόκελα Α={σ1, , σ3, , σ5} θαη Β={σ1, σ2 } ηνπ δεηγκαηηθνύ ρώξνπ Ω. Να γξάςεηε ζην ηεηξάδηό ζαο ηα 
γξάκκαηα ηεο ζηήιεο Α θαη δίπια ηνλ αξηζκό ηεο ζηήιεο  Β πνπ αληηζηνηρεί ζηελ ζσζηή απάληεζε. 

              Στήλη Α Στήλη Β 

α)   Ρ(Α Β)  1.     1/4 

β)   Ρ(Α Β)  2.    7/24 

γ)     Ρ(Α΄)  3.    23/24 

  4.     1/6 

3. ΘΕΜΑ 1ον(ΙΟΥΝΙΟΣ 2001)  
Β.2. Να γράυεηε ζηο ηεηράδιό ζας ηο  γράμμα ποσ ανηιζηοιτεί ζηη ζφζηή απάνηηζη. 

  Αλ Α Β,  Ρ(Α) = 
1

  
4

 θαη Ρ(Β) = 
5

  
12

 ηόηε ε Ρ (Α Β) είλαη ίζε κε: 

  α. 
1

   
4

     β. 
5

  
12

  γ. 
2

  
3

      δ. 
1

  
6

.                                                        

Β.3. Να γράυεηε ζηο ηεηράδιό ζας ηα γράμμαηα ηης Στήλης Α και δίπλα ζε κάθε γράμμα ηον αριθμό ηης Στήλης Β, 

       ποσ ανηιζηοιτεί ζηη ζφζηή απάνηηζη. 

Σα Α θαη Β είλαη ελδερόκελα ηνπ ίδηνπ δεηγκαηηθνύ ρώξνπ Ω θαη ηζρύεη όηη Ρ(Α) = 
1

  
3

,  Ρ(Β) =
1

  
4

 θαη  

Ρ(Α Β) =
1

  
5

. 

 

 

Στήλη Α Στήλη Β 

α.      Ρ (Α Β) 
1.   

1
  

20
 

β.      Ρ  (B A) ΄   
2.   

2
 

15
  

γ.      Ρ  (A B) ΄   
3.   

4
 

5
  

 
4.   

1
 

12
  

 
5.   

19
 

20
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4. ΘΕΜΑ 3ο(ΙΟΥΝΙΟΣ 2001) 
ηνλ παξαθάησ πίλαθα δίλεηαη ε θαηαλνκή ησλ αζξνηζηηθώλ ζρεηηθώλ ζπρλνηήησλ ηνπ βάξνπο 80 καζεηώλ ηεο 

Γ΄ ηάμεο ελόο Λπθείνπ. Σα δεδνκέλα έρνπλ νκαδνπνηεζεί ζε 4 θιάζεηο. 

Βάξνο ζε θηιά 

[ – ) 

Αζξνηζηηθή ρεηηθή πρλόηεηα Fi 

45-55 0,2 

55-65 0,5 

65-75  

75-85  

Α. Αλ γλσξίδεηε όηη ε ζρεηηθή ζπρλόηεηα ηεο ηξίηεο θιάζεο είλαη δηπιάζηα ηεο ζρεηηθήο ζπρλόηεηαο 

ηεο πξώηεο θιάζεο, λα βξείηε ηηο ηηκέο ηεο αζξνηζηηθήο ζρεηηθήο ζπρλόηεηαο πνπ αληηζηνηρνύλ 

ζηελ ηξίηε θαη ηέηαξηε θιάζε.                                                                           Μνλάδεο 8 

Β. Να ππνινγίζεηε ηε κέζε ηηκή ησλ παξαπάλσ δεδνκέλσλ.                                    Μνλάδεο 9 

Γ.  Δπηιέγνπκε ηπραία από ην δείγκα ησλ 80 καζεηώλ έλα καζεηή.  

α. Να βξείηε ηελ πηζαλόηεηα λα έρεη βάξνο κηθξόηεξν από 65 θηιά.               Μνλάδεο 4 

β. Να βξείηε ηελ πηζαλόηεηα ν καζεηήο λα έρεη βάξνο κεγαιύηεξν ή ίζν ησλ 55 θηιώλ θαη 

κηθξόηεξν ησλ 75 θηιώλ.                                                                         Μνλάδεο 4 

5. ΘΕΜΑ 4ο(ΕΠΑΝΑΛ.ΕΞΕΤΑΣΕΙΣ ΙΟΥΝΙΟΣ 2001) 
Σε ένα σχολείο με 400 μαθητές διδάσκονται  η αγγλική και η γαλλική γλώσσα. Κάθε μαθητής είναι 
υποχρεωμένος να παρακολουθεί τουλάχιστον μία από τις παραπάνω ξένες γλώσσες. Από τους 
παραπάνω μαθητές 340 παρακολουθούν την αγγλική γλώσσα και 240 την γαλλική γλώσσα. Επιλέγουμε 
τυχαία ένα μαθητή. Έστω Α το ενδεχόμενο να παρακολουθεί την αγγλική γλώσσα και Γ να 
παρακολουθεί την γαλλική γλώσσα. 
α. Να εξετάσετε αν τα ενδεχόμενα Α και Γ είναι ασυμβίβαστα.                           Μονάδες 5 

β. Να αποδείξετε ότι Ρ(Γ-Α)
3

5
                                                                                  Μονάδες 5  

γ. Να βρείτε την πιθανότητα ο μαθητής να παρακολουθεί μόνο την αγγλική γλώσσα. 
                                                                                                                                           Μονάδες 8 
δ. Να βρείτε την πιθανότητα ο μαθητής να παρακολουθεί μία μόνο ξένη γλώσσα από   
    αυτές.                                                                                                                            Μονάδες 7 

6. ΘΕΜΑ (2001) 
    Να γράψετε στο τετράδιό σας το γράμμα που αντιστοιχεί στην σωστή απάντηση. 

Αν Α Β, Ρ(Α)=
1

4
 και Ρ(Β)=

5

12
, τότε η Ρ(Α Β) είναι ίση με : 

1 5 2 1
: : : :

4 12 3 6
 

7. ΘΕΜΑ (2001) 
    Να χαρακτηρίσετε τις προτάσεις που ακολουθούν στο τετράδιό σας την ένδειξη  Σωστό ή Λάθος 

δίπλα στο γράμμα που αντιστοιχεί σε κάθε πρόταση. Τα Α και Β είναι ενδεχόμενα του ίδιου 
δειγματικού χώρου Ω και Α΄ το αντίθετο του ενδεχομένου Α. 

α. Αν  τότε Ρ(Α)+Ρ(Β)<1 

β. Αν Ρ(Α)=Ρ(Α΄) τότε 2Ρ(Α)=Ρ(Ω). 

8. ΘΕΜΑ 4ο (ΙΟΥΝΙΟΣ 2002) 
   Έζησ  Α,Β  δύν  ελδερόκελα  ελόο δεηγκαηηθνύ  ρώξνπ  Ω  κε     Ρ(Α) + Ρ(Β)  2Ρ(Α  Β). 

     Γίλεηαη αθόκα ε ζπλάξηεζε:  f(x) = (x - P(A B))
3
 - (x - P(A B))

3
 ,    x  R. 

α.  Να δείμεηε όηη P(A B)  P(A B).                                                                                    Μονάδες 5  

β.  Να δείμεηε όηη ε ζπλάξηεζε f(x) παξνπζηάδεη κέγηζην ζην ζεκείν 
P A P B

X
2

.   Μονάδες 13  

γ.  Δάλ ηα ελδερόκελα Α, Β είλαη αζπκβίβαζηα, λα δείμεηε όηη f(P(A)) = f(P(B)).                Μονάδες 7  
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9. ΘΕΜΑ (2002) 
Στο διπλανό σχήμα δίνεται το πολύγωνο 
αθροιστικών σχετικών συχνοτήτων που 
παρουσιάζει την  βαθμολογία μιας ομάδας 
μαθητών στο μάθημα της Ιστορίας. Η βαθμολογία 
κυμαίνεται από 10 μέχρι 20. Δίνεται ότι 10 
μαθητές έχουν βαθμό μεγαλύτερο ή ίσο του 12 και 
μικρότερο του 14. 
α) Να αποδείξετε ότι ο αριθμός των μαθητών   
    είναι 50. 
β) Να βρείτε την διάμεσο 
γ) Να κατασκευάσετε το ιστόγραμμα  
    συχνοτήτων. 
δ) Επιλέγουμε τυχαία από το δείγμα των 50 
    μαθητών ένα μαθητή. Να βρείτε την  
    πιθανότητα ο μαθητής να έχει βαθμό     
    μεγαλύτερο ή ίσο του 16. 
 

 

 
 

10. ΘΕΜΑ 2ο (ΜΑΙΟΣ 2003) 
ην ζύιινγν θαζεγεηώλ ελόο ιπθείνπ ην 55% είλαη γπλαίθεο,  ην 40% ησλ θαζεγεηώλ είλαη θηιόινγνη θαη ην 30% είλαη 
γπλαίθεο θηιόινγνη. Δπηιέγνπκε ηπραία έλαλ θαζεγεηή γηα λα εθπξνζσπήζεη ην ζύιινγν ζε θάπνηα επηηξνπή. 
Να ππνινγίζεηε  ηηο πηζαλόηεηεο ν θαζεγεηήο λα είλαη:  
 α. γπλαίθα ή θηιόινγνο                                                                                                         Μονάδες 5 
 β. γπλαίθα θαη όρη θηιόινγνο                                                                                                Μονάδες 5 
 γ. άλδξαο θαη θηιόινγνο                                                                                                       Μονάδες 7 
 δ. άλδξαο ή θηιόινγνο.                                                                                                         Μονάδες 8 

 

11. ΘΕΜΑ 3ο (ΕΠΑΝΑΛ. ΕΞΕΤΑΣΕΙΣ ΙΟΥΛΙΟΣ 2003) 
Έρνπκε 30 ζθαίξεο κέζα ζ’ έλα δνρείν, αξηζκεκέλεο από ην 1 έσο ην 30. Δπηιέγνπκε ζηελ ηύρε κία ζθαίξα. Έζησ Α ην 
ελδερόκελν ν αξηζκόο ηεο ζθαίξαο λα είλαη άξηηνο θαη Β ην ελδερόκελν ν αξηζκόο απηόο λα είλαη πνιιαπιάζην ηνπ 5.  
Αλ Α΄, Β΄ είλαη ηα ζπκπιεξσκαηηθά ελδερόκελα ησλ Α θαη Β αληηζηνίρσο, λα ππνινγίζεηε ηηο πηζαλόηεηεο : 

α. ( ) , P (B)                                                                                                        Μονάδες 6 

β.  ( )                                                                                                               Μονάδες 6 

γ.   ( ΄)                                                                                                              Μονάδες 6 

δ.  P  A΄ ΄                                                                                                       Μονάδες 7 

 

12.ΘΕΜΑ 4ο(ΜΑΙΟΣ 2004) 

Γίλεηαη ε ζπλάξηεζε f µε ηύπν
3 25

( ) 2 10
2

f x x x x  Οη πηζαλόηεηεο P(A) θαη P(B) δύν ελδερνκέλσλ Α θαη Β ελόο 

δεηγκαηηθνύ ρώξνπ Ω είλαη ίζεο µε ηηο ηηκέο ηνπ x, ζηηο νπνίεο ε f έρεη αληίζηνηρα ηνπηθό ειάρηζην θαη ηνπηθό κέγηζην. 

Α.  Να δείμεηε όηη Ρ(Α) = 
1

2
  Ρ(Β) = 

1

3
                                                                                   Μονάδες 9 

Β.  Γηα ηηο παξαπάλσ ηηκέο ησλ P(A), P(B) θαζώο θαη γηα P(AUB) = 
3

2
 , λα βξείηε ηηο πηζαλόηεηεο: 

i.  P(A∩B)      ii.  P(A-B)      iii.  P[(A∩B)΄]           iv.  P[(A-B) U (Β-Α)] .    Μονάδες 16 
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13. ΘΕΜΑ 4ο (ΕΠΑΝΑΛΗΠΤ. ΙΟΥΛΙΟΣ 2004) 
Έζησ Ω = {1, 2, 3, 4, 5, 6} ν δεηγµαηηθόο ρώξνο ηεο ξίςεο ελόο  µε αµεξόιεπηνπ δαξηνύ θαη ε ζπλάξηεζε   f:IR→IR µε 

ηύπν  f(x) = 
1

3
 x3 - kx2 + 4x + 2 , όπνπ k .  Αλ P(1) = P(3) = P(5) = 2P(2) = 4P(4) = 2P(6),   ηόηε λα βξείηε: 

α.   Σηο πηζαλόηεηεο ησλ απιώλ ελδερνµέλσλ P(1),  P(2),  P(3),  P(4), P(5), P(6).                         Μονάδες 8 
β. Σηο πηζαλόηεηεο ησλ ελδερνµέλσλ Α θαη Β, όπνπ  

Α: «Η έλδεημε ηνπ δαξηνύ είλαη άξηηνο αξηζµόο»  
Β: «Η έλδεημε ηνπ δαξηνύ είλαη πεξηηηόο αξηζµόο».                                                Μονάδες 8 

 γ.   Σελ πηζαλόηεηα ηνπ ελδερνµέλνπ Γ, όπνπ  Γ: «Η ζπλάξηεζε f είλαη γλεζίσο αύμνπζα ζην » .                                                   
                                                                                                                                           Μονάδες 9 

14.ΘΕΜΑ 3ο(ΜΑΙΟΣ 2005) 
Έζησ Α, Β ελδερόκελα ελόο δεηγκαηηθνύ ρώξνπ Ω, ώζηε λα ηζρύνπλ: 

(i)  Η πηζαλόηεηα λα πξαγκαηνπνηεζεί έλα ηνπιάρηζηνλ από ηα ελδερόκελα Α, Β είλαη 
7

8
  

(ii) Οη πηζαλόηεηεο P(B) , P(A∩B) δελ είλαη ίζεο θαη αλήθνπλ ζην ζύλνιν   Χ = 
1 5

k, ,
2 4

 , όπνπ  
2x 5

3x 15
k lim

x 6x 5
 

  α. Να βξεζεί ην k.                                                                                                                           Μονάδες 5 
  β. Να βξεζνύλ ηα P(B), P(A∩B) θαη λα αηηηνινγήζεηε ηελ απάληεζή ζαο.                                   Μονάδες 8  
  γ. Να βξεζνύλ νη πηζαλόηεηεο: 

(1) Να πξαγκαηνπνηεζεί ην ελδερόκελν Α.                                                            Μονάδες 6 
(2) Να πξαγκαηνπνηεζεί κόλν ην ελδερόκελν Α.                                                    Μονάδες 6 

15.ΘΕΜΑ 4ο (ΕΠΑΝΑΛΗΠΤ. ΙΟΥΛΙΟΣ 2005) 
Έζησ ν δεηγκαηηθόο ρώξνο Ω={1,2,3,4,5,6,7,8,9,10} κε ηζνπίζαλα απιά ελδερόκελα. Γηα ηα ελδερόκελα Α, Β, Γ ηνπ Ω είλαη  

A B = {1,2,3,4,5,6} , A B = {1,3,4},  A-B = {2,6} θαη 

 2
1x

1x
 / Ω εx Γ  

α.  Να ππνινγίζεηε ηηο πηζαλόηεηεο Ρ(Α), Ρ(Β), Ρ(Γ).                                                                        Μονάδες 9  
β.  Να βξείηε ηελ πηζαλόηεηα, ώζηε λα πξαγκαηνπνηεζεί ην Β θαη όρη ην Γ.                                     Μονάδες 3  
γ.  Να βξείηε ηελ πηζαλόηεηα, ώζηε λα πξαγκαηνπνηεζεί κόλν έλα από ηα Β θαη Γ.                         Μονάδες 3  

δ.  Αλ s2
 

είλαη ε δηαθύκαλζε ησλ ηηκώλ ι,3ι,5ι, όπνπ ι∈Ω, λα βξείηε ηελ πηζαλόηεηα ηνπ ελδερόκελνπ  

Γ = {ι∈Ω / s2
 

> 24}.                                                                                                                   Μονάδες 10  

16.ΘΕΜΑ 2ο(ΜΑΙΟΣ 2006) 
Καηά ηελ αξρή ηεο ζρνιηθήο ρξνληάο νη 50 καζεηέο ηεο ηξίηεο ηάμεο ελόο Λπθείνπ ξσηήζεθαλ ζρεηηθά κε ηνλ αξηζκό ησλ 
βηβιίσλ πνπ δηάβαζαλ ηελ πεξίνδν ησλ ζεξηλώλ δηαθνπώλ. ύκθσλα κε ηηο απαληήζεηο πνπ δόζεθαλ, ζπληάρζεθε ν 
παξαθάησ πίλαθαο:  

Αξηζκόο Βηβιίσλ  
xi 

Αξηζκόο Μαζεηώλ  
λi 

0  α+4  

1  5α+8  

2  4α  

3  α-1  

4  2α  

ύλνιν  50  

α. Να ππνινγίζεηε ηελ ηηκή ηνπ α.                                                                                                    Μονάδες 3  
ηε ζπλέρεηα λα βξείηε:  
β. Σε κέζε ηηκή ηνπ αξηζκνύ ησλ βηβιίσλ πνπ δηάβαζαλ νη καζεηέο.                                             Μονάδες 7  
γ. Σε δηάκεζν ηνπ αξηζκνύ ησλ βηβιίσλ πνπ δηάβαζαλ νη καζεηέο.                                               Μονάδες 7  
δ. Σελ πηζαλόηεηα έλαο καζεηήο λα έρεη δηαβάζεη ηνπιάρηζην 3 βηβιία.                                       Μονάδες 8  
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17.ΘΕΜΑ 3ο(ΜΑΙΟΣ 2006) 

ε έλα ρνξεπηηθό όκηιν ζπκκεηέρνπλ x αγόξηα θαη (x+4)
2 

θνξίηζηα.  
α. Δπηιέγνπκε ηπραία έλα άηνκν, γηα λα εθπξνζσπήζεη ηνλ όκηιν ζε κηα εθδήισζε. Να εθθξάζεηε σο ζπλάξηεζε ηνπ x ηελ 

πηζαλόηεηα λα επηιεγεί αγόξη.                                                                                                                       Μονάδες 7  

β. Αλ ε πηζαλόηεηα λα επηιεγεί αγόξη είλαη ίζε κε 

1

19
 θαη ν όκηινο πεξηιακβάλεη ιηγόηεξα από 100 κέιε, λα βξείηε ηνλ 

αξηζκό ησλ κειώλ ηνπ νκίινπ, θαζώο θαη ηελ πηζαλόηεηα λα επηιεγεί θνξίηζη.                                            Μονάδες 8  
γ. Πνηνο πξέπεη λα είλαη ν αξηζκόο ησλ αγνξηώλ ηνπ νκίινπ, ώζηε λα κεγηζηνπνηείηαη ε πηζαλόηεηα λα επηιεγεί αγόξη, θαη 

πνηα είλαη ε ηηκή ηεο πηζαλόηεηαο απηήο;                                                                                                    Μονάδες 10  

 

 

18.ΘΕΜΑ 3ο (ΕΠΑΝΑΛΗΠΤ. ΙΟΥΛΙΟΣ 2006) 
Μία Σξάπεδα ρνξεγεί δηαθόξσλ ηύπσλ δάλεηα ζηνπο πειάηεο ηεο. Αλ επηιεγεί ηπραία θάπνηνο 

πειάηεο ε πηζαλόηεηα λα έρεη πάξεη κόλν ζηεγαζηηθό ή κόλν θαηαλαισηηθό δάλεην είλαη 0,7 ελώ 

ε πηζαλόηεηα λα κελ έρεη πάξεη θαλέλα από ηα δύν πξνεγνύκελα δάλεηα είλαη 0,1. 

α. Να βξείηε ηελ πηζαλόηεηα έλαο πειάηεο λα έρεη πάξεη θαη ηα δύν δάλεηα. Να εμεηάζεηε αλ ηα 

ελδερόκελα «έρεη πάξεη ζηεγαζηηθό» θαη «έρεη πάξεη θαηαλαισηηθό» είλαη αζπκβίβαζηα.                                             

                                                                                                                                     Μονάδες 15 
β. Αλ επηπιένλ ε πηζαλόηεηα λα έρεη πάξεη κόλν ζηεγαζηηθό είλαη 0,6 λα βξείηε ηηο πηζαλόηεηεο 

ησλ ελδερνκέλσλ: 

i.   «έρεη πάξεη θαηαλαισηηθό». 

    ii. «έρεη πάξεη κόλν θαηαλαισηηθό».                                                                    Μονάδες 10 

 

 

19.ΘΕΜΑ 3ο (ΙΟΥΝΙΟΣ 2007) 
Έζησ ν δεηγκαηηθόο ρώξνο ,2,3,4,5 ,0,1 1Ω  γηα ηνλ νπνίν ηζρύεη 

)5(P2)4(P2)3(P2)2(P)1(P)0(P)1(P  

Οξίδνπκε ηα ελδερόκελα ηνπ Ω , 3xx,3,1Α 2  , 1x2,2xx2,1x,2B 2   

α) Να βξεζνύλ νη πηζαλόηεηεο ησλ απιώλ ελδερνκέλσλ ηνπ Ω  

     δειαδή νη )1(P  , )0(P  , )1(P  , )2(P  , )3(P  , )4(P  , )5(P                                                         Μονάδες 7 

β) Να βξεζεί ε κνλαδηθή ηηκή ηνπ x  γηα ηελ νπνία ηζρύεη }3, 1{Β Α                                   Μονάδες 8 

γ) Γηα 1x  λα απνδείμεηε όηη 
11

5
)A(P  , 

11

7
)B(P  ,  

11

3
Β)  A(P  

   θαη κεηά λα ππνινγίζεηε ηηο πηζαλόηεηεο )BA(P  θαη )BA(P                                             Μονάδες 10 

 

 

20.ΘΕΜΑ 3ο (ΕΠΑΝΑΛΗΠΤ. ΙΟΥΛΙΟΣ 2007) 
Έζησ ν δεηγκαηηθόο ρώξνο Ω = {1, 2, 3, 4, 5}. Θεσξνύκε ηα ελδερόκελα Α, Β ηνπ Ω ηα νπνία νξίδνληαη σο εμήο: 

Α = {X Ω/ 0 ≤ ℓn(x−1) < ℓn3}, 

Β = {X Ω/ (Υ
2
-5Υ)·(Υ-1)= −6(Υ-1) 

α.   Να βξεζνύλ νη πηζαλόηεηεο Ρ(Α−Β) θαη Ρ(Β Α
΄
).                                                               Μονάδες 8 

β.    Αλ Ρ(Α) = 
1

4
, λα ππνινγηζηεί ε πηζαλόηεηα Ρ(Α

΄
Β

 ́
).                                                     Μονάδες 7 

γ.    Αλ Ρ(Α) = 
1

4
 θαη Ρ(Β−Α)  = 

1

8
, λα βξεζεί ε κηθξόηεξε θαη ε   κεγαιύηεξε ηηκή ηεο    

        πηζαλόηεηαο Ρ(X), όπνπ Υ είλαη ελδερόκελν ηνπ Ω ηέηνην ώζηε Α Υ=Β.                     Μονάδες 10 

 

 

21.ΘΕΜΑ 4o (ΙΟΥΝΙΟΣ 2008) 
Σν 50% ησλ θαηνίθσλ κηαο πόιεο δηαβάδνπλ ηελ εθεκεξίδα α, ελώ ην 30% ησλ θαηνίθσλ δηαβάδνπλ ηελ 
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εθεκεξίδα α θαη δελ δηαβάδνπλ ηελ εθεκεξίδα β.  

α. Πνηα είλαη ε πηζαλόηεηα έλαο θάηνηθνο ηεο πόιεο, πνπ επηιέγεηαη ηπραία, λα κε δηαβάδεη ηελ εθεκεξίδα 

α ή λα δηαβάδεη ηελ εθεκεξίδα β;                                                                          Μονάδες 7  

β.  Οξίδνπκε ην ελδερόκελν  

Β: «έλαο θάηνηθνο ηεο πόιεο πνπ επηιέγεηαη ηπραία,δηαβάδεη ηελ εθεκεξίδα β».Να απνδείμεηε όηη                

1 7
( )

5 10
P B .                                                                                                    Μονάδες 9  

γ.  Θεσξνύκε ηε ζπλάξηεζε κε ηύπν   f(x)=x
3 

− 
1

2
x

2 

+ P(B) x  

όπνπ x πξαγκαηηθόο αξηζκόο θαη Β ην ελδερόκελν πνπ νξίζηεθε ζην πξνεγνύκελν εξώηεκα. Να 

απνδείμεηε όηη ε ζπλάξηεζε f(x) δελ έρεη αθξόηαηα.                                                   Μονάδες 9 

22.ΘΕΜΑ 3ο (ΕΠΑΝΑΛΗΠΤ. ΙΟΥΛΙΟΣ 2008) 
Έζησ Α θαη Β δύν ελδερόκελα ελόο δεηγκαηηθνύ ρώξνπ Ω θαη  p έλαο πξαγκαηηθόο αξηζκόο κε 0 < p < 1. Γίλεηαη 

όηη νη πηζαλόηεηεο Ρ(Α), Ρ(Α Β) θαη Ρ(Α Β) είλαη αλά δύν δηαθνξεηηθέο κεηαμύ ηνπο θαη απνηεινύλ 

ζηνηρεία ηνπ  ζπλόινπ  {p – 1, p, p +1, p
2
, p

3
}.  

α.  Να δείμεηε όηη Ρ(Α) = p
2
, Ρ(Α Β) = p θαη Ρ(Α Β) = p

3
.                               Μονάδες 9  

β.  Να απνδείμεηε όηη Ρ(Β) = p
3

 

– p
2

 

+ p.                                                                  Μονάδες 8  

γ.  Να απνδείμεηε όηη Ρ(Β – Α) > Ρ(Α – Β).                                                             Μονάδες 8 

23.ΘΕΜΑ 4o (ΙΟΥΝΙΟΣ 2009) 

Γίλεηαη ε ζπλάξηεζε 
2x

f (x) ln x 6 2, x 0
2

όπνπ ι έλαο πξαγκαηηθόο αξηζκόο .  

Α. α. Να πξνζδηνξηζηεί ην δηάζηεκα ζην νπνίν ε f είλαη γλεζίσο αύμνπζα θαη ην δηάζηεκα ζην    

          νπνίν  ε f είλαη γλεζίσο θζίλνπζα .                                                                            (Μονάδες 6)  

      β. Να κειεηεζεί ε ζπλάξηεζε f σο πξνο ηα αθξόηαηα .                                                  (Μονάδες 6)  

Β. Θεσξνύκε όηη νη ηηκέο ηεο ζπλάξηεζεο f(2), f(4), f(8), f(3) θαη f(5) είλαη παξαηεξήζεηο κηαο  

     κεηαβιεηήο Υ.  

   α. Αλ R είλαη ην εύξνο θαη δ ε δηάκεζνο ησλ παξαηεξήζεσλ, λα δεηρζεί όηη 
1

R 3 ln
4

θαη    δ= ln4+ι
2
-6ι .                                                                                                               

   β. Έζησ ν δεηγκαηηθόο ρώξνο Ω={1,2,3,…,100} ν νπνίνο απνηειείηαη από απιά ηζνπίζαλα  

        ελδερόκελα. Aλ ην ι παίξλεη ηηκέο ζην δεηγκαηηθό ρώξν Ω, λα ππνινγίζεηε ηελ πηζαλόηεηα    

          ηνπ  ελδερνκέλνπ A { R 2} .                                                               

22.ΘΕΜΑ 4ο (ΕΠΑΝΑΛΗΠΤ. ΙΟΥΛΙΟΣ 2009) 

Γίλεηαη  ε  ζπλάξηεζε   
3

2

4
( )f x x

x
,  x (0,1), όπνπ    λ αθέξαηνο αξηζκόο κε λ >2 

A. α. Να πξνζδηνξηζηεί ην δηάζηεκα ζην νπνίν ε f είλαη γλεζίσο αύμνπζα θαη ην δηάζηεκα ζην νπνίν ε f είλαη 

γλεζίσο θζίλνπζα.                                                                                     

β. Να κειεηεζεί ε ζπλάξηεζε f σο πξνο ηα αθξόηαηα θαη λα δεηρζεί όηη  f(x) ≥ 3λ
2
 γηα θάζε x  (0,1)                                                        

B. Θεσξνύκε ηνλ δεηγκαηηθό ρώξν Ω = {1, 2, ..., λ} κε ηζνπίζαλα απιά ελδερόκελα θαη ην 

ελδερόκελό ηνπ, Α γηα ην νπνίν ηζρύεη  
3 2

2

4
( ) 3

( ( ))
P A

P A
   θαη  Ν(Α)=λ

2
−9λ−8  

όπνπ   Ρ(Α)   είλαη   ε   πηζαλόηεηα   ηνπ   Α   θαη   Ν(Α)   ην πιήζνο ησλ ζηνηρείσλ ηνπ Α  

α. Να δείμεηε όηη Ρ(Α) =
1

5
    

β. Αλ επηπιένλ Β είλαη έλα ελδερόκελν ηνπ δεηγκαηηθνύ ρώξνπ Ω κε  Ρ(Α∩Β) =
1

6
 , λα 

ππνινγηζηεί ε πηζαλόηεηα  ηνπ ελδερνκέλνπ Α Β 

 

23. ΘΔΜΑ 3
ο
  (ΙΟΥΝΙΟΣ 2010) 

Οη ηηκέο ηεο απώιεηαο βάξνπο, ζε θηιά, 160 αηόκσλ, ηα νπνία αθνινύζεζαλ έλα πξόγξακκα 
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αδπλαηίζκαηνο, έρνπλ νκαδνπνηεζεί ζε 5 θιάζεηο ίζνπ πιάηνπο, όπσο εκθαλίδνληαη ζηνλ παξαθάησ 

πίλαθα: 
 

ΑΠΩΛΔΙΑ ΒΑΡΟΤ  

Δ ΚΙΛΑ  

ΚΔΝΣΡΟ ΚΛΑΗ  

xi 

ΤΥΝΟΣΗΣΑ  

λi  

[0 - ...)  ...  20  

[... - ...)  6  40  

[... - ...)  ...  45  

[... - ...)  ...  30  

[... - ...)  ...  25  

ΤΝΟΛΟ   160  

 

Γ1. Να απνδείμεηε όηη ην πιάηνο c θάζε θιάζεο είλαη ίζν κε 4                                                   Μονάδες 6  

Γ2. Αθνύ κεηαθέξεηε ζην ηεηξάδηό ζαο ηνλ παξαπάλσ πίλαθα ζσζηά ζπκπιεξσκέλν, λα ππνινγίζεηε 

ηε κέζε ηηκή x  θαη ηελ ηππηθή απόθιηζε s.                                                                           Μονάδες 8  

Γ3. Να εμεηάζεηε αλ ην δείγκα είλαη νκνηνγελέο.                                                                        Μονάδες 5  

Γ4. Αλ θάζε άηνκν έρεη ηελ ίδηα πηζαλόηεηα λα επηιεγεί, λα ππνινγίζεηε ηελ πηζαλόηεηα ηνπ 

ελδερνκέλνπ  

Α: « ε απώιεηα βάξνπο ελόο αηόκνπ πνπ επηιέρζεθε ηπραία λα είλαη από 7 κέρξη θαη 14 θηιά».  
Μονάδες 6  

Γίλεηαη ν ηύπνο 

2
k

i ik
i 12 2

i i

i 1

x v
1

s x v
v v

 

24.ΘΔΜΑ 4ο  (ΙΟΥΝΙΟΣ 2010) 
Έζησ Α, Β δύν ελδερόκελα ελόο δεηγκαηηθνύ ρώξνπ Ω κε αληίζηνηρεο πηζαλόηεηεο Ρ(Α), Ρ(Β) θαη ε 

ζπλάξηεζε             
21

f (x) ln x P(A) x P(A) P(B),
2

 x P(A)  

Γ1. Να κειεηήζεηε ηε ζπλάξηεζε f σο πξνο ηε κνλνηνλία θαη ηα αθξόηαηα.                          Μονάδες 13  

Γ2. Αλ ε ζπλάξηεζε f παξνπζηάδεη αθξόηαην ζην ζεκείν 0

5
x

3
κε ηηκή 0f (x ) 0 , λα απνδείμεηε όηη:  

                              

2
P(A)

3
 θαη 

1
P(B)

2                                                                
Μονάδες 2  

Λακβάλνληαο ππόςε ην εξώηεκα Γ2 θαη επηπιένλ όηη 
5

P A B
6

 λα βξείηε ηελ πηζαλόηεηα:  

Γ3. λα κελ πξαγκαηνπνηεζνύλ ηαπηόρξνλα ηα ελδερόκελα Α , Β.                                           Μονάδες 5  

Γ4. λα πξαγκαηνπνηεζεί κόλν έλα από ηα ελδερόκελα Α , Β.                                                   Μονάδες 5 

25. ΘΔΜΑ Γ (ΔΠΑΝΑΛΗΠΤ. ΙΟΥΛΙΟΣ 2010) 
Έςτω Ω = {ω1, ω2, ω3, ω4} ο δειγματικόσ χώροσ ενόσ πειράματοσ τφχησ και τα ενδεχόμενά του Α= {ω1, ω3} και     Β= { ω2, 

ω4}.  Αν είναι Ρ(Α-Β) =
v 1

v 4
 και Ρ(Β-Α)=

v 1

2v
 όπου ν θετικόσ ακζραιοσ, τότε: 

Γ1 .  Να αποδείξετε ότι Ρ(Α -Β)  = Ρ(Α) και Ρ(Β-Α) = Ρ(Β)                                             Μονάδες 6  
Γ2.  Να αποδείξετε ότι ν=4                                                                                Μονάδες 10  
Γ3.  Να υπολογίςετε τ ισ  π ιθανότητεσ  των ενδεχομζνων Α  και Β                           Μονάδες 4  
Γ4. Να υπολογίςετε την πιθανότητα του ενδεχομζνου A'UB'                                                 Μονάδες 5  
 

 


