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ΘΕΜΑΤΑ ΜΙΓΑΔΙΚΩΝ ΠΑΝΕΛΛΗΝΙΩΝ ΕΞΕΤΑΣΕΩΝ 

 

 
1.  ΕΖΣΖΜΑ 4ον (1η ΓΔ΢ΜΖ-1984) 

Έζησ z o κηγαδηθόο x+yi  κε y 0  ( x,y ) ,ζέηνπκε  σ=
2z

z 1
 όπνπ z  ν ζπδπγήο ηνπ z. Να δείμεηε όηη ν σ 

είλαη πξαγκαηηθόο  αξηζκόο, αλ θαη κόλνλ αλ ην ζεκείν (x, y) αλήθεη ζε κηα ππεξβνιή από ηελ νπνία έρνπλ 
εμαηξεζεί νη θνξπθέο ηεο. 

2.  ΕΖΣΖΜΑ 2ον (1η ΓΔ΢ΜΖ-1986) 
Α. i. Να δώζεηε ηνλ νξηζκό ηνπ κέηξνπ ελόο κηγαδηθνύ αξηζκνύ. 

   ii. Έζησ νη κε κεδεληθνί κηγαδηθνί z1, z2 . Να δείμεηε όηη : 
1 2 1 2z z z z  

Β. Έζησ z=(2x-3)+(2y-1)I, ( x,y ). Να απνδείμεηε όηη ζην κηγαδηθό επίπεδν ν γεσκεηξηθόο ηόπνο  

     ησλ ζεκείσλ  (x, y) πνπ είλαη ηέηνηα ώζηε : 2z 1 3i =3 είλαη θύθινο. Σηε ζπλέρεηα λα βξείηε ηηο  

     ζπληεηαγκέλεο ηνπ θέληξνπ ηνπ θαζώο θαη ηελ αθηίλα ηνπ. 

3.  ΕΖΣΖΜΑ 1ον(1η ΓΔ΢ΜΖ-1991) 

Β. Αλ σ=
z i

z i
iz

, ηόηε λα απνδεηρζεί όηη : 

    α) Ο σ είλαη θαληαζηηθόο αλ θαη κόλνλ αλ ν z είλαη θαληαζηηθόο αξηζκόο. 

    β) Ιζρύεη =1 αλ θαη κόλνλ αλ ν z είλαη πξαγκαηηθόο αξηζκόο. 

4.  ΕΖΣΖΜΑ 2ον(1η ΓΔ΢ΜΖ-1993) 

Δίλεηαη ε ζπλάξηεζε 
z 1 z 1

f(z) z Re(z) 0
z z

 

α) Να απνδείμεηε όηη 
1

f f z
z

. 

β) Να βξείηε ην είδνο ηεο θακπύιεο ζηελ νπνία αλήθνπλ ηα ζεκεία Μ(x,y) γηα ηα νπνία νη κηγαδηθνί  

    αξηζκνί z=αx+βyi , κε , ,x,y x 0  ηθαλνπνηνύλ ηε ζρέζε : Re[f(z)]=0. 

5.  ΕΖΣΖΜΑ 2ον(1η ΓΔ΢ΜΖ-1994) 
Α. Σην ζύλνιν ησλ κηγαδηθώλ λα βξείηε ηηο θνηλέο ιύζεηο ησλ εμηζώζεσλ : 
    (z2+1)2+z3+z=0  θαη  z16+2z14+1=0. 

Β. Θεσξνύκε ηνπο κηγαδηθνύο z, σ θαη σ1, ηέηνηνπο ώζηε σ=z-zi θαη σ1=
1

i , . 

    Να δείμεηε όηη αλ ην α κεηαβάιιεηαη ζην  θαη ηζρύεη σ= 1 , ηόηε ε εηθόλα Ρ ηνπ z ζην κηγαδηθό  

    επίπεδν, θηλείηαη ζε κηα ππεξβνιή. 

6.  ΕΖΣΖΜΑ 2ον(1η ΓΔ΢ΜΖ-1999) 

    Έζησ ν κηγαδηθόο z=x+yi, x,y  

α) Να απνδείμεηε όηη ζην κηγαδηθό επίπεδν, ν γεσκεηξηθόο ηόπνο ησλ ζεκείσλ Μ(x,y) πνπ είλαη ηέηνηα  

    ώζηε: 
2 2

z 1 z 3 2i 6  είλαη θύθινο. Να βξείηε ην θέληξν ηνπ θαη ηελ αθηίλα ηνπ. 

β) Έζησ Ο ε αξρή ησλ αμόλσλ ηνπ κηγαδηθνύ επηπέδνπ θαη ε1,ε2 είλαη νη δπν εθαπηόκελεο πνπ άγνληαη  
    από ην Ο ζηνλ παξαπάλσ θύθιν. Να βξείηε ηηο ζπληεηαγκέλεο ησλ δύν ζεκείσλ επαθήο Μ1, Μ2. 

7.  ΘΔΜΑ 2ο (ΙΟΤΝΙΟ΢ 2000)  

Δίλεηαη ν κηγαδηθόο αξηζκόο 
5  i

 z   
2  3i

 

 Να βξεζνύλ ηα ζεκεία ηνπ επηπέδνπ, πνπ είλαη εηθόλεο ησλ κηγαδηθώλ z, γηα ηνπο νπνίνπο ηζρύεη: 
z - 1

   1 
z - i

.                                                                                                            
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8.  ΘΔΜΑ 2ο(Δζπερινο 2000) 
Δίλνληαη νη κηγαδηθνί αξηζκνί z1=7+8i θαη z2=4-5i. 

α. Να ππνινγίζεηε ην κηγαδηθό αξηζκό z1 z2.                                                                                

β. Να ππνινγίζεηε ην κηγαδηθό αξηζκό 1

2

z
z

.                                                                           

9.  ΘΔΜΑ 2ο(ΔΠΑΝΑΛ. ΔΞΔΣΑ΢ΔΙ΢ ΙΟΤΛΙΟ΢ 2001) 

α. Να βξείηε ηνλ γεσκεηξηθό ηόπν ησλ εηθόλσλ ησλ κηγαδηθώλ z γηα ηνπο νπνίνπο ηζρύεη:    z 16 4 z 1                                                                                                      

β. Να βξείηε ηνλ γεσκεηξηθό ηόπν ησλ εηθόλσλ ησλ κηγαδηθώλ z γηα ηοσς νπνίνπο ηζρύεη:  z 1 z i                                                                                                          

10.  ΘΔΜΑ 2ο(ΙΟΤΝΙΟ΢ 2002)  

Έζησ  z   έλαο κηγαδηθόο αξηζκόο  θαη   f (λ)  = i λ  z ,     λ   IN*.  
α.  Να δείμεηε  όη η  f (3)  +  f (8 )  + f (13) +  f (18) =  0 .                               

11.  ΘΔΜΑ 3ον (ΙΟΤΛΙΟ΢ 2002) 

Δίλεηαη ε ζπλάξηεζε f, νξηζκέλε ζην ,κε ηύπν f(x)=

2 2

22

x z x z

x z
 όπνπ z ζπγθεθξηκέλνο κηγαδηθόο 

αξηζκόο z=α+βi, α,β  κε α 0. 

α).Να βξείηε ηα όξηα : 
x x
lim f (x), lim f (x).                                                                                   

β).Να βξείηε ηα αθξόηαηα ηεο ζπλάξηεζεο f, εάλ z 1 z 1 .                                                      

γ).Να βξείηε ην ζύλνιν ηηκώλ θαη ην πιήζνο ησλ ξηδώλ ηεο f.                                                              

12.  ΘΔΜΑ 2ον (ΜΑΪΟ΢ 2003) 

Δίλνληαη   ν η   κηγαδηθν ί   αξηζκνί   z=α+βi ,  όπνπ α,β IR   θαη  w=3z  –
_

i z +4, όπνπ Z  

ε ίλαη  ν ζπδπγήο ηνπ z .  
α. Να απνδείμεηε όηη  Re(w)=3α–β+4 Ιm(w)=3β–α.                                                                  
β. Να απνδείμεηε όηη, αλ νη εηθόλεο ηνπ w ζην κηγαδηθό επίπεδν θηλνύληαη ζηελ επζεία κε εμίζσζε  y=x–12,  

ηόηε νη εηθόλεο ηνπ z θηλνύληαη ζηελ επζεία κε εμίζσζε    y=x–2.                                          
γ. Να βξείηε πνηνο από ηνπο κηγαδηθνύο αξηζκνύο z, νη εηθόλεο ησλ νπνίσλ θηλνύληαη ζηελ επζεία κε 

εμίζσζε y=x–2,  έρεη ην ειάρηζην κέηξν.   
                                                                             

13.  ΘΔΜΑ 2ο(ΙΟΤΛΙΟ΢ 2003) 
α. Να πεξηγξάςεηε γεσκεηξηθά ην ζύλνιν (Σ) ησλ εηθόλσλ ησλ κηγαδηθώλ αξηζκώλ z πνπ ηθαλνπνηνύλ ηηο 

ζρέζεηο:   z   2   θαη    Ιm (z)  0 .                                                                           

β. Να απνδείμεηε όηη, αλ ε εηθόλα ηνπ κηγαδηθνύ αξηζκνύ z θηλείηαη ζην ζύλνιν (Σ), ηόηε ε εηθόλα ηνπ κηγαδηθνύ 

αξηζκνύ 
1 4

 w      z    
2 z

 θηλείηαη ζε επζύγξακκν ηκήκα ην νπνίν βξίζθεηαη ζηνλ άμνλα x΄x .   

                                                                                                                       

14.  ΘΔΜΑ 4ο(Δ΢ΠΔΡΙΝΟ 2004) 
Θεσξνύµε  ηνπο  κ η γαδ ηθνύο  αξ ηζκνύο  z  =  x  +  y i ,  όπνπ  x ,  y  πξαγκαη ηθν ί  αξ ηζκν ί ,  γ ηα  
ηνπο  νπν ίνπο  ππάξρε η  α   IR  ώζηε  λα  ηζρύε η :  

2 2

1
2 2

z z z z
i a a i

i
 

Να απνδείμεηε όηη: 
α.   αλ  Im(z )  =  0 ,  ηό ηε  α  =  1 .                                                               
β.   αλ  α  =  0 ,  ηό ηε  z 2  +  1  =  0 .                                                              
γ .   γ ηα  ηνλ  πξαγκαη η θό  αξ ηζκό  α  ηζρύε η :  0  ≤  α  ≤  1  .                              
δ .   ν η  ε η θόλεο  Μ  ησλ  κ ηγαδ ηθ ώλ απη ώλ αξ ηζκώλ  z  ζην  κ η γαδ ηθ ό  επίπεδν  αλήθνπλ  ζε    
         θύθιν ,  ηνπ  νπν ίνπ  λα  βξε ί η ε  ην  θ έληξν  θα η  ηελ  αθ η ίλα .                      
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15.  ΘΔΜΑ 2ον (ΜΑΪΟ΢ 2003) 

Δ ί λ ν λ η α η  ν η  κ η γ α δ η θ ν ί  α ξ η ζ κ ν ί  1z ,  2z ,  3z
 
κ ε  3321 zzz .   

α.  Δείμηε όηη:  1

1

9
z

z
                                                                                                    

β.  Δ ε ί μ η ε  ό η η  ν  α ξ η ζ κ ό ο   
1

2

2

1

z

z

z

z
ε ί λ α η  π ξ α γ κ α η η θ ό ο  .                               

γ.  Δ ε ί μ η ε  ό η η :   1 2 3 1 2 2 3 3 1

1
z z z z z z z z z

3
.             

16.  ΘΔΜΑ 1ο(Δ΢ΠΔΡΙΝΟ 2005)   

Δίλνληαη  νη  κηγαδηθνί  αξηζκνί :  z  = ι 2 -  2 + (3-2ι) i ,  ι∈ ΙR   θαη  w =  k+4i ,  k  > 0.   

Γηα ηνπο z ,  w ηζρύνπλ:       Re(z)  + Im(z )  = 0   θαη     w = 5.   

α. Να απνδείμεηε  όη η  z  =  -1+i .                                                                   
β. Να απνδείμεηε  όη η  k  =  3.                                                                       

γ.  Να απνδε ίμεηε  όη η  ππάξρεη  κ∈  ΙR ,  γ ηα ην νπνίν ηζρύεη  z κz 3i w       

17.  ΘΔΜΑ 2ο(Δπαναληπηικές 2005)    

α .  Α λ  1z ,  2z ε ί λα η  κ η γα δ ηθ ν ί  α ξ ηζ κ ν ί  γ ηα  ην πο  νπ ν ί νπ ο  η ζ ρύε η  1z + 2z = 4 +4 i  θα η   

   2 1z  - 2z  = 5+5i , λα βξείηε ηνπο 1z , 2z .                                                                            

β .   Α λ  γ ηα  ην πο  κ η γα δ η θν ύο  α ξ η ζ κν ύο  z ,  w  η ζ ρύ νπ λ z  –  1  –  3 i ≤ 2  θα η  

   w  –  3  –  i ≤ 2 :   

i .  λα  δ ε ί μ ε η ε  ό η η  ππ άξ ρν π λ  κ νλα δ ηθ ν ί  κ η γα δ η θν ί  αξ η ζκ ν ί  z ,  w  έ η ζ η ,  ώ ζη ε  z  =  w  θ α η                                                                                              

i i .  λ α  βξ ε ί η ε  ηε  κέ γ η ζ ηε  η η κή  ην π  z  –  w .                                 

18.  ΘΔΜΑ 2ο(Γ. Δ΢ΠΔΡΙΝΟ Δπαναληπηικές 2005) 

Δί λ ε ηα η  ν  κ η γα δ ηθ όο  α ξ ηζ κ όο  
i2

3ix
z ,   x∈ ΙR .                                        

α .   Να  βξε ί η ε  η ν  x ,  ώ ζη ε  ν  α ξ ηζ κ όο  z  λα  ε ί λα η  θα λη α ζη ηθ όο .                
β .  Α λ  x  =  –6 ,  λα  α π νδ ε ί μ ε η ε  ό η η  ν  z  ε ί λ α η  π ξαγκ αη η θ όο  α ξ ηζ κ όο .             

γ .   Α λ  x  =  4 ,  λ α  βξ ε ί η ε  ην  z .                                                       

19.  ΘΔΜΑ 3ον (ΜΑΪΟ΢ 2006) 

Δί λ νλ ηα η  ν η  κ η γ αδ ηθ ν ί  αξ η ζ κν ί  321 ,, zzz κ ε  1 2 3 1z z z        θα η   

0321 zzz  

α .  Να  α πν δε ί μ ε η ε  ό η η :   

i .  321321 zzzzzz .                                           

i i .  4
2

21 zz  θα η   1)Re( 21 zz                                      

β .   Να  βξε ί η ε  η ν  γ εσ κε ηξ ηθό  η όπ ν  η σλ  ε η θ όλ σλ  η σλ  321 ,, zzz  ζ η ν  κ η γ αδ ηθ ό  ε π ί πε δν ,  

θα ζώ ο  θα η  η ν  ε ίδ νο  η ν π  η ξ ηγ ώλ νπ  πν π  α πη έο  ζρε κ αη ί δν πλ .             
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20.  ΘΔΜΑ 2ο(Δ΢ΠΔΡΙΝΟ 2006)   
Δί λ ε ηα η  ε  ε μ ί ζσ ζ ε  x 2

 

–  4 x  +  1 3  =  0  ( 1 )   
α .  Να  ι πζ ε ί  ζ ην  ζύ λν ιν  ησ λ  κ ηγα δ ηθ ώλ  α ξ η ζ κώ λ  ε  ε μ ί ζσ ζε  ( 1 ) .                 

β .  Α λ  21, zz ν η  ξ ί δ ε ο  ηε ο  ε μ ί ζσ ζ εο  (1 ) ,  η ό η ε  λα  ππ ν ιν γ η ζη ε ί  ε   η η κ ή  η εο  παξά ζ ηα ζε ο    

2 2006

1 1 2 2
Α z 2 z z 13 z i .                                       

γ .  Α λ  z 1
 
=  2 + 3 i ,  η ό η ε  λα  βξ ε ζε ί  ν  γ εσ κε η ξ η θό ο  η ό π νο  η σλ  ε η θ όλ σλ  η σλ  κ η γαδ ηθ ώλ  

α ξ ηζ κώ λ  z  γ ηα  η ν πο  ν πν ί ν πο    η ζ ρύε η :  1
z z 5                           

21.  ΘΔΜΑ 3ο(Δπαναληπηικές 2006)    
Έζησ νη κηγαδηθνί αξηζκνί z, πνπ ηθαλνπνηνύλ ηελ ηζόηεηα (4-z)10 = z10 θαη ε ζπλάξηεζε f 
κε ηύπν f(x) = x2+x+α, α IR. 
α.  Να απνδείμεηε όηη νη εηθόλεο ησλ κηγαδηθώλ z αλήθνπλ ζηελ επζεία x=2.    

22.  ΘΔΜΑ 2ον (ΜΑΪΟ΢ 2007) 

 Δίλεηαη ν κηγαδηθόο αξηζκόο 
2iα

αi2
z  κε Rα  

ααα)))  Δείμηε όηη ε εηθόλα ηνπ z  αλήθεη ζηνλ κύκλο θέληξνπ )0, 0(0  θαη αθηίλαο 1ρ   

βββ)))  Έζησ 21 z, z  νη κηγαδηθνί πνπ πξνθύπηνπλ γηα 0 α  θαη 2α  αληίζηνηρα. 

      i.  Να βξεζεί ε απόζηαζη ησλ εηθόλσλ ησλ κηγαδηθώλ αξηζκώλ 1z  θαη 2z         

      ii. Να απνδείμεηε όηη  v
2

ν2
1  z z  γηα θάζε θπζηθό αξηζκό v                        

23.  ΘΔΜΑ 2ο(Δ΢ΠΔΡΙΝΟ 2007) 

Θεσξνύκε ηνπο κηγαδηθνύο αξηζκνύο z=(ι-2)+2ιi, όπνπ ι .  
α.   Να βξείηε ην γεσκεηξηθό ηόπν ησλ εηθόλσλ ησλ κηγαδηθώλ z.                                    

β.    Αλ ηζρύεη  z z  = 2, λα βξείηε ην Re
1

z
                                                        

γ.    Αλ z = 2 θαη Im(z)≠0, λα βξείηε ην ι.                                                                         

 

24.  ΘΔΜΑ 4ον (ΔΠΑΝ. ΙΟΤΛ. 2007) 

Δίλνληαη νη κηγαδηθνί αξηζκνί z1=α+βi θαη   z2 =
1

1

2

2

z
z

, όπνπ α, β  κε β ≠ 0. Δίλεηαη 

επίζεο όηη   z2 − z1  
α.   Να απνδεηρζεί όηη z2 − z1 = 1.                                                                             
β.    Να βξεζεί ν γεσκεηξηθόο ηόπνο ησλ εηθόλσλ ηνπ z1 ζην κηγαδηθό επίπεδν. 

                                                                                                              

γ.    Αλ   ν   αξηζκόο  
2
1z   είλαη   θαληαζηηθόο   θαη   αβ>0,   λα ππνινγηζζεί ν z1 θαη λα δεηρζεί 

όηη   (z1+1 + i)20-( 1z +1-i)20=0.                                                                             

25.  ΘΔΜΑ 2ο(Γ. Δ΢ΠΔΡΙΝΟ Δπαναληπηικές 2007) 

Θεωξνύκε   ηνπο   κηγαδηθνύο   αξηζκνύο   z   γηα   ηνπο   νπνίνπο ηζρύεη 1z i iz  

α.   i)    Να   βξείηε   ην   γεωκεηξηθό   ηόπν   ηωλ   εηθόλωλ   M   ηωλ κηγαδηθώλ z.       

i i )  Ν α  β ξ ε ί η ε  π ν η α  α π ό  η α  ζ ε κ ε ί α  Μ  α π έ ρ ν π λ  α π ό  η ε λ  αξρή Ο(0,0) 

απόζηαζε ίζε κε 5  .                                                                

β.    Αλ Re(z)=0, ηόηε λα δείμεηε όηη z=-i.                                                 
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26.  ΘΔΜΑ 2ον (ΜΑΪΟ΢ 2008) 

Αλ γηα ηνπο κηγαδηθνύο αξηζκνύο z θαη w ηζρύνπλ  ( 2 2) 6i z  θαη 

(1 ) (3 3 )w i w i  ηόηε λα βξείηε: 

α.   ην    γεωκεηξηθό    ηόπν    ηωλ    εηθόλωλ    ηωλ    κηγαδηθώλ αξηζκώλ z .   

β.    ην    γεωκεηξηθό    ηόπν    ηωλ    εηθόλωλ    ηωλ    κηγαδηθώλ αξηζκώλ w . 

γ.    ηελ ειάρηζηε ηηκή ηνπ w  

δ.   ηελ ειάρηζηε ηηκή ηνπ   z w  

27.  ΘΔΜΑ 2ον (ΜΑΪΟ΢ 2009) 

Θεωξνύκε ηνπο κηγαδηθνύο αξηζκνύο  z=(2ι+1)+(2ι−1)i ,   ι  

Α. α. Να βξείηε ηελ εμίζωζε ηεο επζείαο πάλω ζηελ νπνία βξίζθνληαη νη εηθόλεο  ηωλ 

κηγαδηθώλ αξηζκώλ z, γηα ηηο δηάθνξεο ηηκέο ηνπ ι                           Μονάδες 9 

β. Από      ηνπο     παξαπάλω      κηγαδηθνύο     αξηζκνύο     λα απνδείμεηε   όηη   ν   

κηγαδηθόο   αξηζκόο   z0 =1-i έρεη   ην κηθξόηεξν δπλαηό κέηξν.        Μονάδες 8 

Β.   Να     βξεζνύλ    νη    κηγαδηθνί    αξηζκνί    w    νη    νπνίνη ηθαλνπνηνύλ ηελ εμίζωζε   
2

012w w z  όπνπ z0 ν κηγαδηθόο αξηζκόο πνπ   αλαθέξεηαη   ζην πξνεγνύκελν 

εξώηεκα.                                                                                                Μονάδες 8 

 

28.  ΘΔΜΑ 2ο(Δ΢ΠΔΡΙΝΟ 2009) 

Γίλνληαη νη κηγαδηθνί αξηζκνί z1 = 2 + 3i θαη z2 = (1-i)2 +3i2009 +1. 

α. Να απνδείμεηε όηη z2 =1+ i .                        Μονάδες 8 

β. Να βξείηε ην κέηξν ηνπ κηγαδηθνύ αξηζκνύ 1 2z z  . Μονάδες 7 

γ. Να εθθξάζεηε ην πειίθν 1

2

z

z
  ζηε κνξθή θ+ιi, όπνπ θ,ι  Μονάδες 10 

29.  ΘΔΜΑ 2ον (ΔΠΑΝ. ΙΟΤΛ. 2009) 
 

Θεωξνύκε   ηνπο   κηγαδηθνύο   αξηζκνύο   z   γηα   ηνπο   νπνίνπο ηζρύεη:   

    (2-i)z+(2+i)z -8=0 

α.  Nα βξείηε ηνλ γεωκεηξηθό ηόπν ηωλ εηθόλωλ ηωλ κηγαδηθώλ αξηζκώλ       

     z = x+yi νη νπνίνη ηθαλνπνηνύλ ηελ παξαπάλω εμίζωζε.       Μονάδες 10 

β. Nα βξείηε ηνλ κνλαδηθό πξαγκαηηθό αξηζκό z1 θαη ηνλ κνλαδηθό θαληαζηηθό 

αξηζκό z2 νη νπνίνη ηθαλνπνηνύλ ηελ παξαπάλω εμίζωζε.                 Μονάδες 8 

γ.   Γηα ηνπο αξηζκνύο z1 , z2 πνπ βξέζεθαλ ζην πξνεγνύκελν εξώηεκα λα   

    απνδείμεηε   όηη   
2 2

1 2 1 2 40z z z z                             Μονάδες 7 

30.  ΘΔΜΑ 2ον (ΜΑΪΟ΢ 2010) 

∆ίλεηαη ε εμίζωζε 
2

z
z

=2  όπνπ  z∈C κε z≠0 

B1.   Να βξείηε ηηο ξίδεο z1 θαη z2 ηεο εμίζωζεο.                                 Μονάδες 7 

B2.  Να απνδείμεηε όηη   
2010 2010

1 2 0z z                                             Μονάδες 6 

B3.   Αλ γηα ηνπο κηγαδηθνύο αξηζκνύο w ηζρύεη 
1 24 3w i z z  

ηόηε λα βξείηε ην γεωκεηξηθό ηόπν ηωλ εηθόλωλ ηωλ w ζην κηγαδηθό 

επίπεδν.                                                                             Μονάδες 7 

B4.   Γηα ηνπο κηγαδηθνύο αξηζκνύο w ηνπ εξωηήκαηνο Β3, λα απνδείμεηε όηη  

3≤ w  ≤7                                                                          Μονάδες 5 

 



ΜΑΘΗΜΑΤΙΚΑ ΚΑΤΕΥΘΥΝΣΗΣ Γ΄ ΛΥΚΕΙΟΥ – ΜΙΓΑΔΙΚΟΙ (ΘΕΜΑΤΑ ΠΑΝΕΛΛΗΝΙΩΝ ΕΞΕΤΑΣΕΩΝ) 
Κωνσταντίνος  Τσιμάς  –  Μαθηματικός               

6 

31.  ΘΔΜΑ 2ο(Δ΢ΠΔΡΙΝΟ 2010) 

Έζηω  ν κηγαδηθόο  αξηζκόο z = x+yi κε x,y ∈  . 

B1.  Αλ  ηζρύεη  όηη  2 3z z   ηόηε λα βξείηε ηνλ κηγαδηθό αξηζκό  z.          Μονάδες  10  

B2.  Αλ  z=2+i, ηόηε  λα  βξείηε ηνλ  γεωκεηξηθό  ηόπν ηωλ εηθόλωλ ηωλ 

κηγαδηθώλ   αξηζκώλ w γηα ηνπο νπνίνπο ηζρύεη  όηη 2w z z      Μονάδες  7 

B3.  Αλ z=2+ i θαη u=
1

z iz

z
 ηόηε λα απνδείμεηε όηη u

20 10
=-1             Μονάδες  10  

32.  ΘΕΜΑ Β(ΔΠΑΝ. ΙΟΤΛ. 2010) 
Έζηω όηη νη κηγαδηθνί αξηζκνί z1, z2 είλαη νη ξίδεο εμίζωζεο δεπηέξνπ βαζκνύ κε 

πξαγκαηηθνύο ζπληειεζηέο γηα ηηο νπνίεο ηζρύνπλ     z1+z2=-2 θαη z1 · z2 = 5 

B1.  Να βξείηε ηνπο κηγαδηθνύο αξηζκνύο z1, z2                                                    Μονάδες 5 

B2.   Αλ γηα ηνπο κηγαδηθνύο αξηζκνύο w ηζρύεη ε ζρέζε 
2 2 2

1 2 1 2w z w z z z  

λα απνδείμεηε όηη ν γεωκεηξηθόο ηόπνο ηωλ εηθόλωλ ηωλ w ζην κηγαδηθό 

επίπεδν είλαη ν θύθινο κε εμίζωζε (x+1)
2
+ y

2
 = 4                                       Μονάδες 8 

B3.   Από ηνπο κηγαδηθνύο αξηζκνύο w ηνπ εξωηήκαηνο Β2 λα βξείηε εθείλνπο γηα ηνπο 

νπνίνπο ηζρύεη     2 · Re(w) + Im(w) = 0                                    Μονάδες 6 

B4.  Α λ  w 1 ,  w 2  ε ί λ α η  δ ύ ν  α π ό  η ν π ο  κ η γ α δ η θ ν ύ ο  w  η ν π  εξωηήκαηνο Β2 κε ηελ    

ηδηόηεηα 1 2w w 4 ,    λα   απνδείμεηε όηη    1 2w w 2               Μονάδες 6  

 

 
 
 

 
 
 
 
 


