
                                                       ΜΕΤΡΗΣΗ ΚΥΚΛΟΥ 
1. Σε κύκλο (Ο,R) είναι εγγεγπαμμένο ιζόπλεςπο ηπίγυνο  ΑΒΓ  με πλεςπά  ΑΒ=15  Να 

ςπολογίζεηε: 
α) ηην ακηίνα R ηος κύκλος                                                                                           

   β) ηο εμβαδόν ηος κςκλικού δίζκος (O,R)                                                                    
   γ) ηο εμβαδόν ηος ιζοπλεύπος ηπιγώνος  ΑΒΓ                                                             
  δ)  ηο εμβαδόν ηος συπίος πος πεπικλείεηαι από ηον κύκλο και ηο ιζόπλεςπο ηπίγυνο.  

2. Τπειρ κύκλοι (Ο1, R1), (Ο2, R2) και (Ο3, R3) εθάπηονηαι ανά δύο εξυηεπικά ζηα ζημεία Α, Β 

και Γ. Αν R1 = R2 = 2    και R3 =  2- 2   : 
α. Να αποδείξεηε όηι ηο ηπίγυνο Ο1Ο2Ο3 είναι οπθογώνιο.                                                      
β. Να ςπολογίζεηε ηην πεπίμεηπο ηος καμπςλόγπαμμος ηπιγώνος ΑΒΓ.                                 
γ. Να ςπολογίζεηε ηο εμβαδόν ηος καμπςλόγπαμμος ηπιγώνος ΑΒΓ.                                      

3. Γίνεηαι ημικύκλιο κένηπος Ο και διαμέηπος ΑΒ=2R. Σηην πποέκηαζη ηος ΑΒ ππορ ηο Β, 
θευπούμε ένα ζημείο Γ, ηέηοιο ώζηε ΒΓ=2R. Από ηο Γ θέπνοςμε ηο εθαπηόμενο ημήμα ΓΔ ηος 
ημικςκλίος. Ζ εθαπηομένη ηος ημικςκλίος ζηο ζημείο Α ηέμνει ηην πποέκηαζη ηος ημήμαηορ 
ΓΔ ζηο ζημείο Γ. 

α. Να αποδείξεηε όηι ΓΔ = 2 2  R .                                                                                    

β. Να αποδείξεηε όηι ΓΑ ΓΟ=ΓΓ ΓΔ .                       
γ. Να ςπολογίζεηε ηο ημήμα ΓΓ ζςναπηήζει ηος R.                                                            

   δ. Να ςπολογίζεηε ηο άθποιζμα ηυν εμβαδών ηυν μικηόγπαμμυν ηπιγώνυν ΒΓΔ και ΑΓΔ    
             ζςναπηήζει ηος R.                                                                                                                               

4. Σε κύκλο (Ο,R) θευπούμε ηιρ διαδοσικέρ σοπδέρ 

ΑΒ= R 2 , ΒΓ= R 3 . Να ςπολογίζεηε 

ζςναπηήζει ηος R: 
  α. ηο εμβαδόν ηος κςκλικού ηομέα ΟΑΓ πος 

ανηιζηοισεί ζηην κςπηή γυνία ΑΟΓ      
  β.ηο άθποιζμα ηυν εμβαδών ηυν κςκλικών 

ημημάηυν Τ1,Τ2,Τ3                                                
  γ. ηη σοπδή ΑΓ.                                      
 

 

5. Τπίγυνο ΑΒΓ είναι εγγεγπαμμένο  ζε κύκλο (Ο,R). Ζ πλεςπά ΑΒ είναι ίζη με ηην πλεςπά λ4 
ηος εγγεγπαμμένος ζηον κύκλο (Ο,R) ηεηπαγώνος και η πλεςπά ΑΓ είναι ίζη με ηην πλεςπά 
λ6 ηος εγγεγπαμμένος ζηον κύκλο (Ο,R) κανονικού εξαγώνος. Φέποςμε ηο ύτορ ΑΖ ηος 
ηπιγώνος ΑΒΓ. 

α. Να ςπολογίζεηε ηιρ γυνίερ ηος ηπιγώνος ΑΒΓ.                                                                        

β. Να αποδείξεηε όηι 
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γ. Να αποδείξεηε όηι ΒΓ = 
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δ. Με κένηπο ηην κοπςθή Β και ακηίνα ΒΑ γπάθοςμε κύκλο, ο οποίορ ηέμνει ηην πλεςπά ΒΓ 
ζηο ζημείο Γ, και με κένηπο ηην κοπςθή Γ και ακηίνα ΓΑ γπάθοςμε κύκλο, ο οποίορ 
ηέμνει ηην πλεςπά ΒΓ ζηο ζημείο Δ. Να ςπολογίζεηε ηα εμβαδά ηυν καμπςλόγπαμμυν 
ηπιγώνυν ΑΒΔ και ΑΓΓ υρ ζςνάπηηζη ηηρ ακηίναρ R.  
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6. Γίνεηαι οπθογώνιο ηπίγυνο ΑΒΓ  ( A =90ο) µε µήκη πλεςπών ΑΒ=R και ΑΓ=  R 3 . 

Γπάθοςµε ηοςρ κύκλοςρ (Β, R) και (Γ,  R 3 ). 

Nα ςπολογίζεηε: 
α. Το µήκορ ηηρ πλεςπάρ ΒΓ ζςναπηήζει  
    ηος R.                                                               

β. Τιρ γυνίερ  ˆ  και ˆ  .                              
γ. Το εµβαδόν ηος ηεηπαπλεύπος ΑΒΓΓ  
    ζςναπηήζει ηος       R.                                                   
δ. Το εµβαδόν ηος κοινού µέποςρ ηυν    
   δύο κύκλυν  ζςναπηήζει ηος R.                                   

 
7. Τεηπάγυνο ΑΒΓΓ πλεςπάρ α είναι εγγεγπαμμένο ζε κύκλο (Ο,R) . Έζηυ Δ ‘ένα ζημείο ηηρ 

ΑΓ, ηέηοιο ώζηε 3  και Ε ηο ζημείο ηομήρ ηηρ πποέκηαζηρ ηηρ ΒΔ με ηον κύκλο. 

α. Να εκθπάζεηε ηο εςθύγπαμμο ημήμα ΒΔ υρ ζςνάπηηζη ηηρ πλεςπάρ α ηος ηεηπαγώνος.          

β. Να αποδείξεηε όηι 
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γ. Να βπείηε υρ ζςνάπηηζη ηος α, ηο εμβαδόν ηος κςκλικού ημήμαηορ πος πεπιέσεηαι ζηην 

κςπηή γυνία ˆ .                                                                                                                                           
8. Σηο ζσήμα πος ακολοςθεί, ζε ηεηπάγυνο ΑΒΓΓ πλεςπάρ 7  cm, εγγπάθοςμε 

ηεηπάγυνο ΔΕΖΘ έηζι, ώζηε: ΑΔ = ΒΕ = ΓΖ = ΓΘ = 3 cm. 

 
 
α.  Να βπεθεί ηο εμβαδόν ηος ηεηπαγώνος ΔΕΖΘ.                                                               
β. Να ςπολογίζεηε ηο εμβαδόν ηος ηπιγώνος ΔΒΕ και να αποδείξεηε όηι η ακηίνα ηος   
     εγγεγπαμμένος  κύκλος (Λ , π)   ζηο ηπίγυνο ΔΒΕ είναι π = 1cm.                                  
 γ. Δάν (Κ, R) είναι ο εγγεγπαμμένορ κύκλορ ζηο ηεηπάγυνο ΔΕΖΘ, να ςπολογίζεηε ηο  
     λόγο ηος εμβαδού ηος κύκλος (Κ, R) ππορ ηο εμβαδόν ηος κύκλος (Λ , π).                                     
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