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0<a<1 
ΠΕΔΙΟ ΟΡΙΜΟΤ:  
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Αζύμπηωηη ηξμ θεηικό ημιάνξμα Ox. 
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Οι y=αx και y=logax έςξρμ άνξμα ζρμμεηοίαπ 
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ΑΣΚΗΣΕΙΣ ΣΤΗΝ ΕΚΘΕΤΙΚΗ – ΛΟΓΑΡΙΘΜΙΚΗ ΣΥΝΑΡΤΗΣΗ  

1.   Να ιύζεηε ηηο εμηζώζεηο 

i) 2 5 2 4 0x x   ii) 52 2 3 23x x  iii) 3 28 9 3 01x x  

iv) 2 3 2 3 02 3 3 4x x x x   v) 4 3 3 2

1

2

1

2 2 1x
x x

x  
2.   Να ιύζεηε ηηο εμηζώζεηο 

i) ( )x x x2 25 5 1  ii) e e e ex x x2 1  

3.  Να ιύζεηε ηηο εμηζώζεηο 

i) 3
1

3

2ημ x   ii) 3 92
1 2

2ημ συν
ημ2

x x

x

         iii) 5ημ σσμ ημ32 (4 ) 32x x x x  

4.  Να ιύζεηε ηηο αληζώζεηο 

i) 3 1
2 7 6x x  ii) 

1

2

1

4

2 2
5

2
x x x

      iii) ( , ) ,0 5 0 1255 12x x  iv) 4 62 8 0x x  

5.  i) Να βξείηε  ηo (α  5) ώζηε ε f x

x

( )
1

5

α

α
 λα είλαη γλεζίωο αύμνπζα. 

ii)  Να βξείηε ην α, (α  0) ώζηε ε g x

x

( ) 1
5

α
 λα είλαη γλεζίωο θζίλνπζα. 

6.  Γίλεηαη ε ζπλάξηεζε κε ηύπν 2( ) (1 )xf x k . 

α) Γηα πνηεο ηηκέο ηνπ k νξίδεηαη ε f; 
β) Να εμεηάζεηε αλ ππάξρνπλ ηηκέο ηνπ k γηα ηηο νπνίεο ε f είλαη γλεζίωο αύμνπζα. 

γ) Να βξείηε ην k ώζηε ε γξαθηθή παξάζηαζε ηεο f (x) λα πεξλάεη από ην ζεκείν P 1
1

2
, . 

δ) Να βξείηε ηηο ηηκέο ηνπ k ώζηε ε γξαθηθή παξάζηαζε ηεο f (x) λα πεξλάεη  
    από ην ζεκείν Σ (2, 1). 

7.  Γίλεηαη ε ζπλάξηεζε κε ηύπν 

x
1 5a

f x
a 1

 

α. Να βξείηε ηηο ηηκέο ηνπ α γηα ηηο νπνίεο ε ζπλάξηεζε f νξίδεηαη ζε όιν ην . 
β. Να βξείηε ηηο ηηκέο ηνπ α ώζηε ε f λα είλαη: 

    i. Γλεζίωο θζίλνπζα ζην . 

    ii. Γλεζίωο αύμνπζα ζην . 
8.  Να ιύζεηε ηηο εμηζώζεηο: 

i.  102x-4 52x-22x+4=0      ii. 6x-9 2x =2 3x-18 
9.  Να ιύζεηε ηηο αληζώζεηο: 

i.  4x-9 2x+8<0          ii.  9x-4 3x+3>0     iii.   e2x-(1+e)ex+e<0      iv.   e2x-ex-2>0 
v. e2x-(e-2)ex-2e<0    vi.  3 8x-3 12x+2 18x>2 27x 

10.  Να ιύζεηε ηηο εμηζώζεηο: 
i) log( ) log( )1 1x x   ii)  log( ) log( )1 1 1x x  

 iii)  2 2 1 3 2 4 32log( ) log( ) log( ) logx x x x x  iv)  ln
lnx x

2 2
 v) x x(log log ) log( )10 5 4 12  

11.   α) Να ππνινγίζεηε ηνλ αξηζκό 100 3log . β) Να ιύζεηε ηελ εμίζωζε: 3 2 3 100 02 3log log logx x . 

12.     i) Να απνδείμεηε όηη: 3 3log logx x  

   ii) Να ιύζεηε ηελ εμίζωζε: 3 54 3log logx x  

13.  i) Να απνδείμεηε όηη x yy xlog log   κε  x,y > 0 

ii) Να ιύζεηε ην ζύζηεκα:  
x y

x y

y xlog log

log

20

1
 

iii) Αλ νη ιύζεηο ηνπ (ii) είλαη ξίδεο ηεο εμίζωζεο: log[log( logx x2 θ 110)]=0   λα βξείηε ην θ R +
*  

14.  Να ιύζεηε ηελ εμίζωζε:  ( ) ( )log( )x xx1 100 11 . 
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15. Να βξείηε δύν ζεηηθνύο αξηζκνύο πνπ νη θπζηθνί ηνπο ινγάξηζκνη έρνπλ άζξνηζκα 2 θαη  
    γηλόκελν -8. 
 
16.  Να βξείηε ηνλ ζεηηθό αξηζκό x ώζηε λα ηζρύεη:   

log log log logx x x x3 5 2 1 2 ν 2ν  

17. Αλ ζε κία γεωκεηξηθή πξόνδν (αλ ) ηζρύεη α  k  αρ 1 , όπνπ ν αξ ν όξνο ηάμεωο ξ, α ν πξώηνο 

ηεο όξνο, θαη ι ν ιόγνο ηεο λα απνδείμεηε όηη:   (ρ )log1 λ = logk  

18.  Να ιύζεηε ηελ εμίζωζε ln(ζπλx) =  0.  
 
19. Αλ κηα αξηζκεηηθή πξόνδνο έρεη 1ν όξν ηνλ ln3 λα δείμεηε όηη, ην άζξνηζκα ηωλ λ πξώηωλ   

   όξωλ  ηεο είλαη : Sλ=λ2ln3 

20.   Έζηω ε ζπλάξηεζε       f(x) = ln
5 x

5 x
 . 

i.   Να βξείηε ην πεδίν νξηζκνί ηεο ζπλάξηεζεο f.  
ii.  Να δείμεηε όηη ε f είλαη πεξηηηή. 

21. Έζηω ε ζπλάξηεζε f(x) = ln(2x - 5). Να βξείηε: 
      i.  ην πεδίν νξηζκνύ ηεο ζπλάξηεζεο f  
      ii. ηα ζεκεία ηνκήο ηεο Cf κε ηνπο άμνλεο  
      iii. ηα δηαζηήκαηα ηνπ ρ πνπ ε Cf δελ βξίζθεηαη πάλω από ηνλ άμνλα ηωλ ρ. 
22. Έζηω ε ζπλάξηεζε f(ρ) = ln(5-3x) Να βξείηε: 
     i. ην πεδίν νξηζκνύ ηεο ζπλάξηεζεο f  
     ii. Τα ζεκεία ηνκήο ηεο Cf κε ηνπο άμνλεο  
     iii. Nα ιύζεηε ηελ αλίζωζε f(x)>0 
23. Έζηω ε ζπλάξηεζε f(x)=(2lnα-1)x  
      i.  Να βξείηε γηα πνηεο ηηκέο ηνπ α ε ζπλάξηεζε f νξίδεηαη ζε όιν ην IR. 
      ii. Να βξείηε ην α ώζηε ε f λα είλαη γλεζίωο αύμνπζα. 
      iii. Να βξείηε ην α ώζηε ε Cf λα έρεη αζύκπηωην ηνλ ζεηηθό εκηάμνλα Οx. 

24. Αλ νη αξηζκνί 7,  ln
x x3 4 2 25 ,  xln10  κε ηε ζεηξά πνπ δίλνληαη είλαη  δηαδνρηθνί 

όξνη αξηζκεηηθήο πξνόδνπ λα βξείηε ην x. 
25.  Έζηω ε ζπλάξηεζε: f(x)=ln(ex-3x-1) 

       α. Να βξείηε ην πεδίν νξηζκνύ ηεο ζπλάξηεζεο f.  
       β. Να ιύζεηε ηελ εμίζωζε f (x) = x –2ln2 . 

26. Γίλεηαη ε ζπλάξηεζε:     f (x) = α 
x

x

e 1

e 1
   πνπ ε γξαθηθή ηεο παξάζηαζε δηέξρεηαη από ην 

ζεκείν A(ln2, 3). 
     α.  Να βξείηε ην πεδίν νξηζκνύ ηεο ζπλάξηεζεο f. 
     β. Να απνδείμεηε όηη α = 1. 
     γ.   Να απνδείμεηε όηη ε ζπλάξηεζε f είλαη πεξηηηή. 
     δ. Να ιπζεί ε αλίζωζε f(x) > 2.  
27. Έζηω ε ζπλάξηεζε:  f(x) = log(2 25x-5 4x) θαη ε επζεία  ε: y = x+ log3 
     α.  Να βξείηε ην πεδίν νξηζκνύ ηεο ζπλάξηεζεο f. 

  β. Να βξείηε ηα θνηλά ζεκεία ηεο γξαθηθήο παξάζηαζεο ηεο f  θαη ηεο επζείαο ε. 

  γ.  Να δείμεηε όηη ην ζεκείν   Α 
3 3
, f

2 2
  βξίζθεηαη πάλω από ην ζεκείν Β κε ηεηκεκέλε   

3

2
  

ηεο επζείαο ε. 

28. Γίλνληαη νη ζπλαξηήζεηο : 
xf x ln 2 3   θαη      g(x) = 

xln 2 3  

α.  Να βξείηε ηα πεδία νξηζκνύ ηωλ ζπλαξηήζεωλ f θαη g  
β.  Να ιύζεηε ηελ εμίζωζε   f(x) = g(x).  
γ.   Να ζπγθξίλεηε ηνπο αξηζκνύο f(3)    θαη    g(3) 
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29.Γίλεηαη ε ζπλάξηεζε 
3 x

f x ln
3 x

. 

α. Να βξείηε ην πεδίν νξηζκνύ ηεο ζπλάξηεζεο f.                                                                               
      β. Να δείμεηε όηη ε ζπλάξηεζε f είλαη πεξηηηή.                                                                                     

      γ. Να ζπγθξίλεηαη ηνπο αξηζκνύο f(0) θαη 
1

f
3

                                                                                  

      δ. Να ιύζεηε ηελ εμίζωζε f(x)+f(x+1)=0                                                                                               
 

30.Γίλεηαη ε ζπλάξηεζε   f(x)=α(logx)4+8(logx)2. log(100x), x>0  όπνπ α ΙR   . 
      Α.  Αλ f(10)=25, λα δείμεηε όηη α=1.                                                                                                
       Β.  Γηα ηελ ηηκή α=1 λα:  
          α.δείμεηε όηη ε f(x) γξάθεηαη ζηε κνξθή  f(x)=(log2x+4 logx)2                                                                         
          β. ιύζεηε ηελ εμίζωζε f(x)=0.                                                                                                       

31.Γίλεηαη ε ζπλάξηεζε 
2xe  - 1

  f(x)  ln    
xe   5

. 

    α. Να βξείηε ην πεδίν νξηζκνύ ηεο f(x).                                                                                  
    β. Να ιύζεηε ηελ εμίζωζε   f(x) = 2ln2 .                                                                                 
    γ. Να ιύζεηε ηελ αλίζωζε   f(x) > 0.                                                                                      

32. Γίλεηαη ε ζπλάξηεζε 

x
1

f(x)
5

. 

     α. Να βξείηε ηηο ηηκέο ηνπ α , γηα ηηο νπνίεο ε ζπλάξηεζε f νξίδεηαη ζε όιν ην .                           

     β. Να βξείηε ηηο ηηκέο ηνπ α , γηα ηηο νπνίεο ε ζπλάξηεζε f είλαη αύμνπζα.                                        
     γ. Δάλ α=11, λα ιύζεηε ηελ εμίζωζε f(x)+f(x+1)=6.                                                                                 
 
33.Γίλνληαη νη ζπλαξηήζεηο  f(x) = ln(e2x-2ex+3)  θαη         g(x) = ln3+ln(ex-1). 
      α. Να βξείηε ηα πεδία νξηζκνύ ηωλ f(x) θαη g(x).                                                                          
      β. Να ιύζεηε ηελ εμίζωζε  f(x) = g(x).                                                                                        
      γ. Να ιύζεηε ηελ αλίζωζε  f(x) > 2g(x).                                                                                         
 

34.  A. Γηα πνηεο ηηκέο ηνπ   x ΙR   νη αξηζκνί   log(3        2x–1),   log(4 . 2x–1),   log(8   2x–2) 

             κε ηε ζεηξά πνπ δίλνληαη, είλαη δηαδνρηθνί όξνη αξηζκεηηθήο πξνόδνπ;                                
       B. Δάλ ν ηέηαξηνο όξνο ηεο παξαπάλω αξηζκεηηθήο πξνόδνπ είλαη   α4 = –log2,  λα βξείηε ηνλ 

πξώην όξν ηεο πξνόδνπ.  
 
35.   Α. Να βξείηε ην πεδίν νξηζκνύ ηεο ζπλάξηεζεο 

1
5

1
3

5

1
2)(

2 xx

xf                                                           

      Β.  Γίλεηαη ε ζπλάξηεζε g(x)=5x. Να ιύζεηε ηελ εμίζωζε: 

             g(x)+g(x+1)+g(x+2)+...+g(x+49)=
4

)15(125 50

                                                                  

 
36.    1. Γηα  πνηεο ηηµέο ηνπ      x ΙR      ηζρύεη  θάζε  µία  από  ηηο  

παξαθάηω ηζόηεηεο;    logx4=4log(-x),                 logx2=2logx,           
4

2

logx
= 2

logx
                                   

          2. Να ιπζεί ε εμίζωζε   
42 1+logx 6(x ) = 10                                                            

 


