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Α Ν Ι ΢ Ω ΢Ε Ι ΢ 
Α. Ανιςώςεισ 1ου Βακμοφ. 

Λφςεισ τθσ ανίςωςθσ αx+β>0 
αx+β>0  αx > - β 

α>0 α<0 α=0 

Αλθκεφει Αλθκεφει β>0 β<0 

για για Αλθκεφει Αδφνατθ 

x > -  x < -  
για κάκε 

x *  

 

 
Λφςεισ τθσ ανίςωςθσ αx+β<0 

αx+β<0  αx < - β 
α>0 α<0 α=0 

Αλθκεφει Αλθκεφει β>0 β<0 

για για Αδφνατθ Αλθκεφει 

x < -  x > -  
 για κάκε 

x *  

Μεκοδολογία 
Για να επιλφςουμε μια ανίςωςθ πρϊτου βακμοφ με ζναν άγνωςτο, ακολουκοφμε τθν παρακάτω διδικαςία: 

 Αν υπάρχουν κλάςματα κάνουμε απαλοιφι παρονομαςτϊν πολλαπλαςιάηοντασ όλουσ τουσ όρουσ τθσ 
ανίςωςθσ με το κετικό Ε.Κ.Π των παρονομαςτϊν. 

 Κάνουμε τισ πράξεισ. 

 Χωρίηουμε γνωςτοφσ από αγνϊςτουσ. Οι άγνωςτοι ςτο πρϊτο μζλοσ και οι γνωςτοί ςτο δεφτερο. Όταν 
μεταφζρουμε ζναν όρο από μζλοσ ςε μζλοσ του αλλάηουμε πρόςθμο. 

 Κάνουμε αναγωγι ομοίων όρων. 

 Διαιροφμε με τον ςυντελεςτι του αγνϊςτου αν α 0 και διακρίνουμε περιπτϊςεισ αν α=0. 
ΠΡΟ΢ΟΧΗ !!! Όταν διαιροφμε τα μζλθ τθσ ανίςωςθσ με αρνθτικό αρικμό αλλάηουμε ταυτόχρονα και τθ 
φορά τθσ ανίςωςθσ. 

Για να λφςουμε ζνα ςφςτθμα ανιςϊςεων ι να τισ ςυναλθκεφςουμε όπωσ λζμε : 

 Λφνουμε κάκε μια χωριςτά. 

 Παριςτάνουμε τισ λφςεισ τουσ ςτθν ευκεία των πραγματικϊν αρικμϊν και από εκεί προςδιορίηουμε τισ 
κοινζσ τουσ λφςεισ.  

Ασκήσεις Ανάπτυξης 
1. Να λφςετε τισ ανιςϊςεισ: 

i) 
x 3 2x 1

x 1
2 4

             ii) 
x 2 x 1 3x 1

x
3 2 6

               iii) 
x 2 5 2x 2x 1

3 6 3
                                       

iv) 
5 10 x 2 x 15x 8

2x 1
6 2 3

 

2. Να  ςυναλθκεφςετε τισ ανιςϊςεισ: 

x 8 x
1

2 6

x 1 x 2 x 1

2 3 4

 

3. Να γράψετε με μορφι διαςτιματοσ το ςφνολο λφςεων των παρακάτω ανιςϊςεων: 
i) -3<2(3-x)+5 9     ii) -12 3(x+3)-2(2x+1)<24   iii) 2(x-2)<3(x-1)<2x-1    iv) 4(2x-1)<6(x+1)<3(1-3x). 

4. Να λυκεί θ ανίςωςθ λx+2>2λ2+x όταν το λ διατρζχει το . 
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Β. Ανιςώςεισ με Απόλυτεσ τιμζσ. 
Από τισ ιδιότθτεσ των απολφτων τιμϊν ζχουμε : 

⇔x <ρ -ρ < x <ρ            και                    x >ρ x < -ρ ή x >ρ
 

Ασκήσεις Ανάπτυξης 
1. Να λυκοφν οι ανιςϊςεισ: 

  α) 2x 1 <3        β) 3x 11 <
7

3
     γ)  5x 3 <0       δ) x 3 >5   ε)  x 3 >-1 

2. Να λυκοφν οι ανιςϊςεισ: 

α) x 2 0       β) x 2 <0       γ) x 2 >0          δ) x 2 0 

3. Να λυκοφν οι ανιςϊςεισ: 

α) 
2 3 x 1 3 x 8

3 x 1
3 3

  β)  
2 3x 2 4 6 3x 2 2 3x

2
4 2 3

 

4. Να λυκοφν οι ανιςϊςεισ : 

α)  1 x 3    β)  1 2x 1 3   γ)  2 x 5   δ) 0 x 1 1   ε) 3 2 3x 0  

5. Να λυκοφν οι ανιςϊςεισ : 

 i. x 2 1                    ii. 3 x 2                              iii. 2 x 3  

 iv. x 1 2                  v. x 1 4 3                         vi. 1 2x 1 2  

6. Να λφςετε τισ ανιςϊςεισ: 

i.  x 2 x 1               ii.  2x 3 1 2x                      iii.  2 x 1 2x 1  

7. Να λφςετε τθν ανίςωςθ d(x,2) - d(x,3) < -1. 

8. Να λφςετε τθν ανίςωςθ x 2 x 3 4 x  

9. Δίνεται θ εξίςωςθ x2-λx+4=0  (1) , με λ . 
i) Αν ρ1 , ρ2 είναι ρίηεσ τθσ (1) , να υπολογίςετε τισ παραςτάςεισ S=ρ1+ρ2 και Ρ= ρ1ρ2 

ii) Να λφςετε τθν ανίςωςθ Sx ( 1)x P . 

10. Δίνεται θ παράςταςθ f(x)= x 2 3 8 3 x . 

i.   Να βρείτε τισ τιμζσ του x  για τισ οποίεσ ορίηεται θ f(x) και να τισ γράψετε με μορφι ζνωςθσ   
    διαςτθμάτων. 
ii.  ΢το ςφνολο αυτό να λφςετε τθν εξίςωςθ f(x)=0. 
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Γ. Ανιςώςεισ 2ου Βακμοφ. 
Γ1 Μορφζσ τριωνφμου 

 
Πίνακασ με τθν μορφι τριωνφμου 

f(x)=αx2+βx+γ , α 0 

Πρόςθμο Δ Μορφζσ τριωνφμου 

Δ>0 f(x)=α(x-x1)(x-x2) 

Δ=0 
f(x)= α(x + 2β

)
2α

 

Δ<0 
f(x)= α[

2

2

Δβ
x + + ]
2α 4α

 

Ασκήσεις Ανάπτυξης 

1. Να παραγοντοποιιςετε τισ παραςτάςεισ: 
i.     (x+y)2-3(x+y)+2         ii.  2(x-2y)2-(x-2y)-1     iii.  2x2 – IxI-1 

2. Να βρείτε το λ ϊςτε το τριϊνυμο x2-(2λ-1)x+λ2+1  
i.      Να αναλφεται ςε γινόμενο δυο πρωτοβακμίων παραγόντων. 
ii.     Να είναι τζλειο τετράγωνο. 
iii.    Να μθν αναλφεται ςε γινόμενο πρωτοβακμίων παραγόντων. 

 
Γ2 Πρόςθμο τιμών τριωνφμου. 

1. Δ>0 και x1 , x2  (x1 < x2 ) οι ρίηεσ του τριωνφμου 
 

x -   +  

Πρόςθμο του 
αx2+βx+γ 

Πρόςθμο  
του α 

Πρόςθμο  
του -α 

Πρόςθμο  
του α 

2. Δ=0 και x0=-
2

 θ διπλι ρίηα του τριωνφμου. 

 
x 

-  +  

Πρόςθμο του 
αx2+βx+γ 

Πρόςθμο  
του α 

Πρόςθμο  
του α 

3. Δ<0 

x -                                                                           +  

Πρόςθμο του 
αx2+βx+γ 

 
Πρόςθμο του α 

 
Γ3 Ανιςώςεισ τθσ μορφισ αx2+βx+γ>0 ι αx2+βx+γ<0 

1. Να βρεκοφν οι τιμζσ του x  για τισ οποίεσ ορίηεται θ παράςταςθ g(x)= 2x 4x 5  
2. Να βρεκεί το λ ϊςτε θ παράςταςθ (λ+1)x2-2(λ-1)x+3(λ-1) να είναι αρνθτικι για κάκε x . 
3. Να βρείτε τισ τιμζσ του λ για τισ οποίεσ οι παρακάτω εξιςϊςεισ ζχουν ρίηεσ πραγματικζσ και άνιςεσ. 

i.   (λ+2)x2-2(1-λ)x+1=0,  λ -2,        ii. λx2+λx=3x+2-λ ,  λ 0. 
4. Δίνεται θ εξίςωςθ x2-2λx+3λ-2=0. Να διερευνθκεί ωσ προσ το είδοσ των ριηϊν τθσ για τισ διάφορεσ τιμζσ 

του λ . 
5. Να δείξετε ότι θ εξίςωςθ x2-(λ-1)x-λ-1=0 ζχει δυο ρίηεσ πραγματικζσ και άνιςεσ για κάκε λ  

6. Να βρείτε τισ τιμζσ του λ, ϊςτε θ ανίςωςθ (λ-1)x2-λx+λ>0, λ 1 να αλθκεφει, για κάκε x . 

7. Δίνεται θ πραγματικι ςυνάρτθςθ:  f (x) = 249 +8x  + x2

  
Ποιο είναι το πεδίο οριςμοφ τθσ; 

8. Να λυκεί θ ανίςωςθ 2x 5 x 4 0  

x1 x2 

0 0 

-
β

2α
 

 0 
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Γ4 Ανιςώςεισ τθσ μορφισ Α(x) B(x) ... Φ(x)>0 (<0) 
9. Να λσθούν οι ανιζώζεις: 

α) (x2 - 7x + 12) (x2 - 5x + 6) (x2 + 2x + 6)  0   β) (3x3 - x2) (x2 - x + 1) < 0    α) (x - 1) (x2 - 3x + 2) (x2 + x + 1) < 0 

γ) x2 (3 - x2) < 0    η) 3x3 - 5x2 + 2x  0 

δ) (1 - 2x2) (- x + 7)  0 
 

Γ5 Ανιςώςεισ τθσ μορφισ 
Α x

B x
>0   (<0) 

10. Να λσθούν οι ανιζώζεις: 
 

γ) 
60 +17x  - x

12 +7x  - x

2

2

 > 0    δ) 
6 -x  + x

6 +5x  + x -

2

2

 > 0     ε) 
x - 7

1 +x 
 > 2 

11. Να λσθούν οι ανιζώζεις: 

  α) 
1 +x 

1 -x 
 > 1 + 

x - 1

2

            
β) 

4 -x 

1 -x 

1 +x 

3
 > 

2

3

 
 

12.  Για ποιες ηιμές ηοσ x ζσναληθεύοσν οι ανιζώζεις: 

  α) 
7 -3x 

5 +3x 
 < 0  β) 

2 -x 

14 -x 13 + 12x2

 < 0 

13.  Για ποιες ηιμές ηοσ x ιζτύει η διπλή ανίζωζη:- 2 < 
2 +3x  - x

1 -2x 

2
 < 1 

14. Για ποιες ηιμές ηοσ x ηο ηριώνσμο x2 - 14x + 50 παίρνει ηιμές μεγαλύηερες ηοσ 5 και μικρόηερες ηοσ 26; 

15. Να δειτθεί όηι: 
3

1
 < 

1 +x  + x

1 +x  - x

2

2

 < 3  για οποιοδήποηε πραγμαηικό αριθμό x.  

ΓΕΝΙΚΕ΢ Α΢ΚΗ΢ΕΙ΢ 
1. Δίνεται το τριϊνυμο f(x)=x2-(2λ+1)x+2λ-1  (1) , λ . 

i.  Να αποδείξετε ότι για κάκε λ  το f(x) ζχει πραγματικζσ και άνιςεσ ρίηεσ. 

ii. Αν ρ1, ρ2 είναι οι  ρίηεσ του f(x) να αποδείξετε ότι 
2 2
1 1 2 24 4 0  για κάκε λ . 

2. Δίνεται θ εξίςωςθ x2-2x+λ=0  (1)  με λ . 
i.  Να βρείτε τισ τιμζσ του λ, ϊςτε θ εξίςωςθ (1) να ζχει πραγματικζσ ρίηεσ. 
ii. Αν ρ1, ρ2 είναι οι  πραγματικζσ ρίηεσ τθσ (1), να βρείτε τισ τιμζσ του λ, ϊςτε να ιςχφει θ ςχζςθ: 

    1 2

2 1

1 1
0

1 1
 

3. Δίνεται το τριϊνυμο f(x)=x2-( 2 -1)x- 2  (1) 
i.  Να βρείτε τισ ρίηεσ του. 

ii. Να βρείτε τα πρόςθμα των αρικμϊν 5 31 2
f , f 2 , f 2 , f , f 2 7 , f 3
77 2

. 

4. Δίνεται το τριϊνυμο f(x)=λx2-2(λ-1)x+λ-3, λ * . 

i.   Να βρείτε τισ τιμζσ του λ * , ϊςτε να είναι f(x)<0 για κάκε x . 

ii.  Να εξετάςετε αν υπάρχουν τιμζσ του λ
* , ϊςτε να είναι f(x)>0 για κάκε x . 

 
 

 


