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1. Α̟ό την εξέταση ενός δείγµατος ̟ροέκυψε ο ̟αρακάτω 
̟ίνακας και δια̟ιστώθηκε ότι η µέση τιµή x  και η 
διάµεσος δ  διαφέρουν κατά 0,46. Να υ̟ολογιστούν η 
µέση τιµή x  και η διάµεσος δ , αν είναι γνωστό ότι α > 0. 
 

xi Ni 

1 α 

2 30 

3 50 

4 100 

 
 
2. Η βαθµολογία στα γρα̟τά 50 µαθητών κυµάνθηκε α̟ό 

10 έως 20. Χωρίζοντας τους 50 βαθµούς των 
αντίστοιχων γρα̟τών σε 5 κλάσεις ίσου ̟λάτους και 
κατασκευάζοντας ιστογράµµατα συχνοτήτων και 
σχετικών συχνοτήτων καθώς και κυκλικό διάγραµµα 
συχνοτήτων, ̟αρατηρήσαµε ότι: 

i. Στο ιστόγραµµα συχνοτήτων, το εµβαδόν του 
ορθογωνίου της κλάσης 10 – 12 ισούται µε 5 

ii. Στο ιστόγραµµα σχετικών συχνοτήτων (ε̟ί τοις 
εκατό), το ύψος του ορθογωνίου της κλάσης  
16 - 18 είναι 20 

iii. Στο κυκλικό διάγραµµα συχνοτήτων, το τόξο 
̟ου αντιστοιχεί στην κλάση 14 – 16 είναι 144ο 

Αν οι µαθητές ̟ου το γρα̟τό τους βαθµολογήθηκε µε 
12 – 14 είναι τετρα̟λάσιοι α̟ό τους µαθητές ̟ου 
βαθµολογήθηκαν µε 18 – 20, να δείξετε ότι: 

α) Το ̟λάτος της κλάσης είναι 2 
β) Οι µαθητές µε βαθµό 18 – 20 είναι 3 
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γ) Να γίνει ̟ίνακας κατανοµής συχνοτήτων και να 
βρεθεί η µέση τιµή και η διάµεσος α̟ό τα 
ανάλογα ιστογράµµατα 

 
 
 

3. ∆ίνεται η συνάρτηση 
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Αν η γραφική ̟αράσταση είναι το ̟ολύγωνο 
αθροιστικών συχνοτήτων µιας κατανοµής συχνοτήτων, 
µε 4 κλάσεις ίσου ̟λάτους: 

α)Να γίνει το ιστόγραµµα αθροιστικών συχνοτήτων  
β)Να βρεθεί η εξίσωση ̟αραβολής y = αx2, αν 

γνωρίζουµε ότι η γραφική της ̟αράσταση 
διέρχεται α̟ό το σηµείο (δ, f(δ)) ό̟ου δ είναι η 
διάµεσος των ̟αρατηρήσεων. 

γ)Ποια είναι η εξίσωση της ευθείας ̟ου εφά̟τεται 
στην ̟αραβολή στο σηµείο (δ, f(δ)); 

 
 
 

4. Μία µεταβλητή x µε τις τιµές x1, x2…., x8 έχει µέση τιµή 
x  = 8 και τυ̟ική α̟όκλιση Sx = 6. Η ίδια µεταβλητή µε 
τιµές x’1, x’2,…., x’12 έχει µέση τιµή x ’ = 3 και τυ̟ική 
α̟όκλιση Sx ’ = 4. Nα βρεθεί η µέση τιµή και η τυ̟ική 
α̟όκλιση της µεταβλητής όταν ̟αίρνει τις τιµές  
x1, x2…., x8, x’1, x’2,…., x’12 
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5. Ο ̟αρακάτω ̟ίνακας εµφανίζει µία κατανοµή 
συχνοτήτων. Αν η µέση τιµή του δείγµατος είναι x  = 3 

και ο συντελεστής της µεταβολής 
1

3
cv = , να βρεθούν: 

α) Οι α, β, αν γνωρίζουµε ότι είναι ακέραιοι 
αριθµοί. 

β) Η διάµεσος του δείγµατος. 
 

xi vi 

1 5 

α 20 

3 15 

β 30 

Σύνολο 70 

 
 

6. Σε ένα δείγµα µε κανονική καµ̟ύλη συχνοτήτων το 
83,85% των τιµών βρίσκονται στο διάστηµα (15, 27) µε 
τα άκρα του διαστήµατος αυτού να είναι κά̟οιες α̟ό 

τις τιµές: ( )3 , 2 ,..., 3x S x S x S− − + . Να βρεθούν: 

α) η µέση τιµή, η διάµεσος, η τυ̟ική α̟όκλιση, ο 
συντελεστής µεταβολής και το εύρος του 
δείγµατος. 

β) Το ̟οσοστό των τιµών ̟ου είναι ̟άνω α̟ό 27. 
 
 

7. Μια εταιρεία αύξησε τους µισθούς των υ̟αλλήλων της 
κατά 15%. Συγχρόνως όµως ̟αρακράτησε ένα σταθερό 
̟οσό α̟ό το νέο µισθό κάθε υ̟αλλήλου για την 
υγειονοµική τους ̟ερίθαλψη, ώστε ο τελικός 
συντελεστής µεταβολής (CV) των µισθών να είναι 10% 
µεγαλύτερος α̟ό τον αρχικό. Αν ο αρχικός µέσος 
µισθός ήταν 1000 € να βρείτε: 
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α) Το ̟οσό ̟ου η εταιρεία ̟αρακράτησε α̟ό τους 
µισθούς. 

β) Αν ευνοήθηκαν ή όχι οι υ̟άλληλοι α̟ό αυτή την 
α̟όφαση της εταιρείας. 

 
 

8. Έστω f, g συναρτήσεις ̟αραγωγίσιµες στο  ℜ τέτοιες 
ώστε g(x) = f2 (3x – 2) + f (x2 – x + 1) για κάθε x∈ℜ  και 
f(1) = -1,  f’(1) = 1 . 

α) Να δείξετε ότι η εξίσωση της εφα̟τοµένης (ε) της 
γραφικής ̟αράστασης της g στο σηµείο της  

    Α (1, g(1))  είναι y = -5x + 5. 
β) Αν ̟άρουµε 2004 διαφορετικά σηµεία (x1, y1),  
    (x2, y2), …, (x2004, y2004) της ̟ροηγούµενης 

εφα̟τοµένης και οι τετµηµένες τους έχουν µέση 
τιµή x  = 400 και τυ̟ική α̟όκλιση S = 200 να 
βρεθούν: 

i.  Η µέση τιµή των τεταγµένων. 
ii. Η µέση τιµή των τετραγώνων των τετµηµένων 

δηλαδή των x2
1, x2

2,…, x2
2004 . 

 
  

 
 
 
 

 


