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Ταυτότητες 
 
 
 

1. Να υπολογίσετε από µνήµης τις παραστάσεις  

 α)     152   -      52    =  …      β)    122    -     82   =  … 

             1052    -    952    =  …            1022   -    982   =  … 

         10052    -  9952    =  …          10022   -  9982   =  … 
 

2. Σκεφτείτε ένα διψήφιο αριθµό και βρείτε το τετράγωνό του. 
 

Βρείτε στη συνέχεια το τετράγωνο του αθροίσµατος των 
ψηφίων του αριθµού που σκεφτήκατε και αφαιρέστε τα δυο 
αποτελέσµατα.  
 
Ο αριθµός που βρήκατε διαιρείται ακριβώς µε το 9.  Μπορείτε 
να το εξηγήσετε; 
 

3. Να αποδείξετε ότι:   

• 52 –    42      =     5   +     4     

• 122 –  112    =   12   +   11 

• 652 –  642    =   65   +   64 

• 1342 – 1332 =  134  + 133 
 

 Με βάση τις προηγούµενες ισότητες να συµπληρώσετε 
τη φράση:   

                 «Η διαφορά των τετραγώνων δύο……...……… φυσικών   
          αριθµών  ισούται µε το…………… των αριθµών αυτών.» 

 
• Να συµπληρώσετε την ισότητα 

          45682 – …… =  …… + ……  
 

4. Ο τηλεφωνικός κατάλογος µιας πόλης περιέχει 9991 ονόµατα 
γραµµένα σε λιγότερες από 100 σελίδες και  κάθε σελίδα 
περιέχει τον ίδιο αριθµό ονοµάτων. Ο Γιώργος δεν µπόρεσε να  
προσδιορίσει πόσες ακριβώς σελίδες περιέχει ο κατάλογος. Ο 
∆ηµήτρης όµως  παρατήρησε  ότι  ο  αριθµός  9991 = 10000 – 9  
και  µε  απλούς συλλογισµούς προσδιόρισε ακριβώς τον αριθµό 
των σελίδων  του καταλόγου. Μπορείτε  να  βρείτε τους 
συλλογισµούς που έκανε ο ∆ηµήτρης; 
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5. ∆ίνονται οι παραστάσεις: ( )312 +=Α               

( )312 −=Β  
α) Να υπολογίσετε τις τιµές των παραστάσεων Α , Β 

β) Να δείξετε ότι η τιµή της παράστασης    Β⋅Α=Γ  είναι 
ίση µε 1 
 

 
6. Να βρείτε τα αναπτύγµατα: 

i. (α + 1)3 
ii. (2α + 3)3 
iii.  (1 + 3α)3 
iv. (α + 5β)3 

v. ( )32 3 2+  

 
 

7. Να βρείτε τα αναπτύγµατα: 
i. (-α + 1)3 
ii. (-α – 1)3 
iii.  (χψ – 3)3 

iv. ( )32 3 5−  

v. (χ2
ψ – ψ2)3 

 
 
8. Αν α8 = β8 + 2010 , να υπολογίσετε την τιµή του γινοµένου: 

(α – β)(α + β)(α2 + β2)(α4 + β4) 
 
 

9. Να υπολογίσετε την τιµή της παράστασης: 
( )10099.........654321210099........654321 22222222 ⋅++⋅+⋅+⋅⋅−++++++++

 
 

10.  Αν είναι  2010 2010 2010 20102 2   και   Β=2 2A − −= + −               
να υπολογίσετε την παράσταση 2 2A B− . 

 
 
11.  Να υπολογίσετε την τιµή της παράστασης: 

( )2222222222 999999999999999100001100011001101114 ++++−+++++
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12.  Να αποδείξετε τις ταυτότητες: 

i. 
2 2

2 2
α β α βαβ    
   
   

+ −= −  

ii. ( ) ( )2 24α β αβ α β+ − = −  

iii.  ( ) ( )2 24α β αβ α β− + = +  
 

 
13. Να βρείτε τα αναπτύγµατα: 

i. (χ + 3)(χ -3) 
ii. (χ – 1)(χ + 1) 
iii.  (2χ - 5)(2χ +5) 
iv. (1 – 3χ)(1 + 3χ) 
v. (2χ + 5ψ)(2χ – 5ψ) 

vi. χ ψ χ ψ
α β α β
   
   
   

− ⋅ +  

vii. (8χ2 – 5χ)(5χ + 8χ2) 
viii.  (χ + ψ – ζ)2 

ix. (2α– 3β – 1)2 

x. ( )
2

1 2χ − +  

 
 

 
 


