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1.   Αν                      ,    R, με        ρίζες της       ,       και                                 

ρίζες της       ,       ,να αποδείξετε ότι :                . 

2.  Έστω  f, g συνεχείς συναρτήσεις στο R και                      R. 

i.  να δείξετε ότι η  f  διατηρεί σταθερό πρόσημο για κάθε    R. 

ii.  να δείξετε ότι η    είναι πάνω από την ευθεία      . 

iii.  αν         και        
 

   
 ,να βρεθεί ο τύπος της  f . 

3.  Να αποδείξετε ότι:   
     
 

 
    

      
  

    

 

  
   . 

4.  Έστω    παραγωγίσιμη στο        και                  . Να βρείτε την πλάγια 

ασύμπτωτη της     , όταν η ευθεία              ,  εφάπτεται της    στο      . 

5.  Έστω  f:(- ,0)   R, δύο φορές παραγωγίσιμη. Να δείξετε ότι η  f  δεν έχει σημεία                    

καμπής, όταν ισχύει:                      
 

 
  

 

 
        .  

6.  Έστω  f :(0,+ )  R παραγωγίσιμη. Να βρείτε τα ακρότατα της  f , αν: 

                          
 

  
 

 

 
             

7.  Αν          
  και             ,να υπολογιστεί το ολοκλήρωμα : 

              
 

 
          

 

 
 . 

8.  Για κάθε      ,να αποδείξετε ότι :                . 

9.  Έστω  f, g :(0,+ )  R και ισχύει :                      
 

 
            

 

 
 

i. να βρεθεί το πρόσημο της συνάρτησης           .  

ii. αν ισχύει ότι       
 

 
  το εμβαδόν χωρίου που περικλείεται από την     ,την      

                  και την ευθεία      ,να βρείτε το α. 
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10. Έστω    παραγωγίσιμη στο [-2,2] με        
 

 
       

 

  
.  Nα αποδείξετε ότι                                                

       η εξίσωση           έχει μια τουλάχιστον ρίζα στο (-2,2) . 

11. Αν  f  συνεχής στο R ,δείξτε ότι η συνάρτηση                  
 

 
  

 είναι συνεχής στο      .  

12. Έστω  f:(-1,+∞)  R  συνεχής με :               ,(1)  και 

                      
 

    
      

 

 

 

 
 ,(2). Να βρεθεί το εμβαδόν χωρίου που  

       περικλείεται από την     και τις  κατακόρυφες ευθείες          . 

13. Έστω  f :R   R,        γνησίως αύξουσα στο (0,+∞) και         .  

i. να δείξετε ότι για κάθε       υπάρχει         τέτοιο ώστε        
    

 
 . 

ii. αν      
    

 
         , να δείξετε ότι η  g είναι ‘1-1’. 

iii. αν                    να υπολογιστεί το ολοκλήρωμα                                    

           
   

 
 . 

iv. να δείξετε ότι υπάρχει          τέτοιο ώστε :         

14. Έστω       συνεχείς στο R ,τέτοιες ώστε :                     
 

 
       

 

 
 R. 

       Να δειχτεί ότι η εξίσωση                  ,  έχει μια τουλάχιστον ρίζα στο (0,1) . 

15. Έστω      παραγωγίσιμες στο R, με:                                . 

i.  να δειχθεί ότι       
    

  
  . 

ii.  αν η  f   έχει πλάγια ασύμπτωτη στο +∞ την ευθεία        , να δειχτεί ότι:  

       
    

          
  

 

 
  . 

iii. αν            δείξτε ότι :    
       

 

 

    
   . 
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16. Έστω μιγαδικοί z και w για τους οποίους ισχύουν :                    και  ο 

         
   

   
 είναι φανταστικός. Να βρεθούν: i. οι γεωμετρικοί τόποι των εικόνων των z και w.                             

       ii. ο μιγαδικός  z με το μικρότερο μέτρο. iii. να βρεθεί η ελάχιστη τιμή του        . 

17. Έστω                  για την οποία ισχύουν :               
 

       
   . 

i. Να βρεθούν  ο τύπος της συνάρτησης  f , οι θέσεις και οι τιμές των τοπικών                  

ακρότατων και οι λύσεις της εξίσωσης         .  

ii. Να δειχθεί ότι υπάρχει μοναδικό ξ τέτοιο ώστε               

18. Δίνεται                 συνεχής και γνησίως μονότονη και τέτοια ώστε :                                                               

                                  .  

i. να δείξετε ότι η  f  είναι γνησίως αύξουσα στο          

ii. να δείξετε ότι                 .  

iii.  να δείξετε ότι :            
 

 
 

19. Έστω        R    R συνεχής με                      R. 

i.  Να δείξετε ότι η f είναι ‘1-1’ .  

ii.  Να υπολογιστεί το ολοκλήρωμα          
 

  
 . 

iii. Να δείξετε ότι f(R) = R και να βρεθεί ο τύπος της      . 

20. Αν 0<α<β και f: [α,β] R συνεχής με f(α)>α και         
     

 

 

 
  (1), να δείξετε  

ότι  υπάρχει          τέτοιο ώστε              


