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ΠΕΡΙΦ/ΚΗ Δ/ΝΣΗ Α/ΘΜΙΑΣ & Β/ΘΜΙΑΣ 

ΕΚΠ/ΣΗΣ ΘΕΣΣΑΛΙΑΣ 
ΔΙΕΥΘΥΝΣΗ Β/ΘΜΙΑΣ ΕΚΠ/ΣΗΣ ΜΑΓΝΗΣΙΑΣ  

 
1ο ΓΕΛ  ΒΟΛΟΥ   
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Αξιοσημείωτες 
 ευθείες  

και  
κύκλοι  

 
τριγώνου 

  
 

Το 

 

22
Ο
 ΦΥΛΛΟ ΕΡΓΑΣΙΑΣ  

 

 

περιλαμβάνει 

 

 ΒΑΣΙΚΗ ΘΕΩΡΙΑ 

 

 ΔΡΑΣΤΗΡΙΟΤΗΤΕΣ 

 

 ΑΣΚΗΣΕΙΣ ΠΡΟΣ ΑΝΑΠΤΥΞΗ 
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ΚΥΚΛΟΙ  ΤΡΙΓΩΝΟΥ   

Στο  1
o
 θεώρημα αποδεικνύουμε  ότι υπάρχει κύκλος που διέρχεται από τις κορυφές  ενός τριγώνου 

ΘΕΩΡΗΜΑ 1: 

Οι μεσοκάθετοι των πλευρών τριγώνου διέρχονται από το ίδιο 

σημείο Ο. Το σημείο Ο είναι το κέντρο κύκλου που διέρχεται 

από τις κορυφές του τριγώνου. 

 Το σημείο Ο λέγεται περίκεντρο του  τριγώνου 

Ο κύκλος  (Ο,R) που διέρχεται από τις κορυφές του τριγώνου 

λέγεται περιγεγραμμένος  κύκλος του τριγώνου 

Απόδειξη 

 

ΟΑ=R (ακτίνα περιγεγραμμένου κύκλου) 

 

 

 

 

 

 

 

Στο  2
o
 θεώρημα αποδεικνύουμε  ότι υπάρχει κύκλος που εφάπτεται στις πλευρές  ενός τριγώνου 

ΘΕΩΡΗΜΑ 2: 

Οι διχοτόμοι των γωνιών  τριγώνου διέρχονται από το ίδιο σημείο 

Ι .Το σημείο Ι είναι το κέντρο κύκλου που εφάπτεται στις πλευρές  

του τριγώνου. 

 Το σημείο Ι λέγεται έγκεντρο του  τριγώνου 

Ο κύκλος  (Ι,ρ) που εφάπτεται στις πλευρές  του τριγώνου λέγεται  

εγγεγραμμένος  κύκλος  του τριγώνου 

Απόδειξη 
 

ΟΘ=ρ (ακτίνα του εγγεγραμμένου κύκλου) 
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Όλοι οι  αξιοσημείωτοι κύκλοι  ενός τριγώνου 

 

 
Στο τρίγωνο ΑΒΓ: 

 (Ι,ρ) είναι  ο εγγεγραμμένος κύκλος  

 (Ο,R) είναι o περιγεγραμμένος κύκλος  

Η εσωτερική διχοτόμος της γωνίας   και οι εξωτερικές διχοτόμοι των γωνιών     διέρχονται από το  ίδιο σημείο Ια .  

Το  σημείο Ια  λέγεται παράκεντρο του τριγώνου και είναι το κέντρο κύκλου που εφάπτεται  στην πλευρά ΒΓ και στις 

προεκτάσεις των άλλων δύο πλευρών του.  

Ο κύκλος αυτός λέγεται παρεγγεγραμμένος  με ακτίνα  ρα . 

Υπάρχουν τρεις παρεγγεγραμμένοι κύκλοι   (Ια , ρα)  ,  (Ιβ , ρβ)   ,  (Ιγ , ργ) 
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Ανακεφαλαιώνοντας, σε ένα τρίγωνο ΑΒΓ αποδείξαμε ότι διέρχονται από το ίδιο σημείο:  

 

• Οι μεσοκάθετοι των τριών πλευρών του.  

Το κοινό σημείο Ο λέγεται περίκεντρο του ΑΒΓ και ο κύκλος (Ο,ΟΑ) λέγεται περιγεγραμμένος 

κύκλος του τριγώνου.  

 

• Οι διχοτόμοι των τριών γωνιών του. Το κοινό σημείο I λέγεται έγκεντρο του ΑΒΓ και ο κύκλος με κέντρο 

το I και ακτίνα την κοινή απόσταση του I από τις τρεις πλευρές του, λέγεται εγγεγραμμένος κύκλος του 

τριγώνου.  

 

• Οι τρεις διάμεσοί του. Το κοινό σημείο τους Θ λέγεται βαρύκεντρο του ΑΒΓ.  

 

• Τα τρία ύψη του. Το κοινό σημείο τους Η λέγεται ορθόκεντρο του ΑΒΓ.  
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