
Copyright: Ηλίας Ράιδος  Καθηγητής Μαθηματικών.                                                                E-mails:raidosi@yahoo.gr  

                                            http://blogs.sch.gr/iraidos/                                                                              iraidos@gmail.com 

Σελίδα 1 από 3 

 

 
             Αξιολόγηση στα Μαθηματικά   Προσανατολισμού                                 Γ΄ Γ.Ε.Λ 

            
ΠΕΡΙΦ/ΚΗ Δ/ΝΣΗ Α/ΘΜΙΑΣ & Β/ΘΜΙΑΣ 

ΕΚΠ/ΣΗΣ ΘΕΣΣΑΛΙΑΣ 
ΔΙΕΥΘΥΝΣΗ Β/ΘΜΙΑΣ ΕΚΠ/ΣΗΣ ΜΑΓΝΗΣΙΑΣ  

 
1ο ΓΕΝΙΚΟ ΛΥΚΕΙΟ ΒΟΛΟΥ   

 

 

 

 

 ΑΞΙΟΛΟΓΗΣΗ 

 

στα 

 

Μαθηματικά  

 

ΘΕΜΑ   Α 
 

A1.  Έστω f μια συνεχής συνάρτηση σε ένα διάστημα [α, β]. Αν G είναι μια  

        παράγουσα της f στο [α, β], τότε να αποδείξετε ότι:  

                                                

                                               
β

α
f (t)dt  =G (β) – G(α)                          Μονάδες 7                                               

 

A2.  Να δώσετε τον ορισμό της συνέχειας μιας συνάρτησης f  

       στο κλειστό διάστημα  α,β          

Μονάδες 4                                               
 

 

Α3.   Πότε μία συνάρτηση f λέγεται παραγωγίσιμη σε ένα σημείο x 0
 

του  πεδίου ορισμού της;                    Μονάδες  4  

 

 

Α4.  Ν α  χ α ρ α κ τ η ρ ί σ ε τ ε  
 τ ι ς  π ρ ο τ ά σ ε ι ς  π ο υ  α κ ο λ ο υ θ ο ύ ν ,  γ ρ ά φ ο ν τ α ς  σ τ ο  τ ε τ ρ ά δ ι ό  

σ α ς  δ ί π λ α  σ τ ο  γ ρ ά μ μ α  π ο υ  α ν τ ι σ τ ο ι χ ε ί  σ ε  κ ά θ ε  π ρ ό τ α σ η  

τ η  λ έ ξ η  Σ ω σ τ ό ,  α ν  η  π ρ ό τ α σ η  ε ί ν α ι  σ ω σ τ ή  ή  Λ ά θ ο ς ,  α ν  η  

π ρ ό τ α σ η  ε ί ν α ι  λ α ν θ α σ μ έ ν η .  

 

i)  Μία συνάρτηση f με πεδίο ορισμού Α λέμε ότι παρουσιάζει  

   (ολικό) ελάχιστο στο x0A, όταν )0f(xf(x)  για κάθε xA 

ii)  
x 0

1-συνx 
lim 0

x
  

iii)Αν 
ox x

lim f (x) 0


   , τότε  και f (x) >0 για τα  x  κοντά στο  xo . 

iv)  Μια συνεχής συνάρτηση f  διατηρεί πρόσημο σε καθένα από τα διαστήματα  

       στα οποία οι διαδοχικές ρίζες της f  χωρίζουν το πεδίο ορισμού της.  
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v)      
β ββ

αα α
f(x)g(x)dx=[f(x)g(x)] f (x)g(x)dx , όπου f΄,g΄ είναι συνεχείς  

        συναρτήσεις στο [α,β]               

Μονάδες 10 

                                            

 

 

 

ΘΕΜΑ   Β 

 
   Δίνεται η συνεχής συνάρτηση f : R R με  f 0 0   και  

                                      
   2f x f x

e 2xe 1   , x R . 

 

   Α. Να δείξετε ότι    2f x ln x 1 x       Μονάδες  6 

   Β. Να βρείτε τα όρια  
x
lim f x


 και  
x
lim f x


    Μονάδες  6 

   Γ. Να δείξετε ότι η εξίσωση 
 f x

e 2016 0   έχει μια τουλάχιστον  

        πραγματική λύση .        Μονάδες  8 

   Δ. Να υπολογίσετε το όριο
      

  f x

4 2x 0

e 1 x
2

lim
x x

 
   

 

        Μονάδες  5 

                                                                                                                                                                

 

ΘΕΜΑ   Γ 
 

   Δίνεται η συνεχής συνάρτηση  f : 0 , R  με  f 1 2ln 2   και  

                              
2x 2x 1

x 1 f x f x x 1
x

 
        x R

 . 

   Α. Να δείξετε  ότι    
x 1

f x x 1 ln
x


      Μονάδες  5 

    Β. Να μελετήσετε την συνάρτηση f  ως προς την μονοτονία και να βρείτε τις  

         ασύμπτωτες και το σύνολο τιμών της .     Μονάδες  6 

    Γ. Να δείξετε ότι η εξίσωση   

http://blogs.sch.gr/iraidos/


Copyright: Ηλίας Ράιδος  Καθηγητής Μαθηματικών.                                                                E-mails:raidosi@yahoo.gr  

                                            http://blogs.sch.gr/iraidos/                                                                              iraidos@gmail.com 

Σελίδα 3 από 3 

 

                    

2016

x 1

x 1 xe


   έχει μια ακριβώς θετική ρίζα .               Μονάδες  5 

    Δ. Να δείξετε  ότι  
 f x ln 4 x 1

f
2 2

  
  

 
    Μονάδες  5 

    Ε. Να δείξετε  ότι     
2016 2016

1 1

xf x dx f x dx      Μονάδες  4 

 

 

ΘΕΜΑ   Δ 
     

Δίνονται  οι συναρτήσεις   x 1f x 2e ln x   με x 0  

                                      και   x 1

2
g x 2x 2ln

1 e 
 


 

 Α. Να τις μελετήσετε ως προς τα κυρτά – κοίλα .    Μονάδες  4 

 Β. Να δείξετε ότι οι γραφικές παραστάσεις των f ,g έχουν κοινή εφαπτόμενη  

     στο  0x 1  ,της οποίας να βρείτε την εξίσωση .   Μονάδες  5 

Γ. Για κάθε x 0  να δείξετε ότι  
 

 
2

x 1

x 1
e 1

ln 2 x e
4x






           Μονάδες  5 

Δ. Να λύσετε στο R

  την εξίσωση 
x 1

x 1

2 x
e x ln

1 e




 


        Μονάδες  5 

Ε. Αν E είναι το εμβαδό του χωρίου που περικλείεται από την 
gC  ,την  

    εφαπτόμενη ευθεία   του Β ερωτήματος και την ευθεία x 2 , 

    να δείξετε ότι 
1 e 5

E 4ln
2 2


        Μονάδες  6 

 

 
 

 

                                                       Εύχομαι επιτυχία στον στόχο σας!!!!!!!!!!!!!!! 
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