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            ΠΕΡΙΦ/ΚΗ Δ/ΝΣΗ Α/ΘΜΙΑΣ & Β/ΘΜΙΑΣ 

ΕΚΠ/ΣΗΣ ΘΕΣΣΑΛΙΑΣ 
ΔΙΕΥΘΥΝΣΗ Β/ΘΜΙΑΣ ΕΚΠ/ΣΗΣ ΜΑΓΝΗΣΙΑΣ  

 
1ο ΛΥΚΕΙΟ ΒΟΛΟΥ     

 

 

MAΘΗΜΑ  5Ο 

 ΦΥΛΛΟ ΕΡΓΑΣΙΑΣ 

 ΔΙΑΓΡΑΜΜΑ ΜΑΘΗΜΑΤΟΣ 
 

 

Μάθημα: ΑΛΓΕΒΡΑ Β΄ ΛΥΚΕΙΟΥ 

Τίτλος μαθήματος( ενότητας): Λογαριθμικές εξισώσεις 

Ημερομηνία: 24-04-2019 

Τάξη: Β΄ Λυκείου    Σχολείο: 1
ο
 Γενικό Λύκειο Βόλου 

Ώρα: 1
η
  

Τμήμα: Β1 ( 13 μαθητές) 

 

ΓΕΝΙΚΟΙ ΣΚΟΠΟΙ 

Να μπορούν οι μαθητές στο τέλος του μαθήματος να  

 Σχεδιάζουν τις γραφικές παραστάσεις των λογαριθμικών  συναρτήσεων 

 Επιλύουν εξισώσεις, ανισώσεις, συστήματα 

 Να είναι ικανοί να  επιλύουν προβλήματα 

ΕΙΔΙΚΟΙ ΣΤΟΧΟΙ 

Να είναι σε θέση στο τέλος του μαθήματος οι μαθητές να  

 σχεδιάζουν τις γραφικές παραστάσεις των λογαριθμικών  συναρτήσεων 

 επιλύουν εκθετικές εξισώσεις 

 επιλύουν εκθετικές ανισώσεις 

 επιλύουν εκθετικά συστήματα 

 επιλύουν προβλήματα 

ΜΕΣΑ: Πίνακας, κιμωλίες ή μαρκαδόροι, Η/Υ , φωτοτυπίες. 

ΥΛΙΚΑ: CD, σλάιντς, σχολικό βιβλίο .  

 ΥΛΗ: Σχολικό βιβλίο – σελίδες 65- 73. 

Κριτήρια Υπουργείου. 

ΜΕΘΟΔΟΣ: Διερευνητική καθοδηγούμενη ανακάλυψη. 

Α. ΑΞΙΟΛΟΓΗΣΗ ΤΟΥ ΜΑΘΗΤΗ - ΜΑΘΗΣΙΑΚΗ ΠΟΡΕΙΑ   

Με κατάλληλες ερωτήσεις ερευνούμε αν οι μαθητές κατέχουν την ύλη του προηγούμενου 

φύλλου εργασίας. 

Ζητείται από τους μαθητές η θεωρία με ερωτήσεις από τον διδάσκοντα, ελέγχεται αν έγινε η  

εργασία για το σπίτι στα τετράδια τους ( ανάπτυξη των θεμάτων του προηγούμενου φύλλου 

εργασίας ) και ελέγχεται αξιολογούνται ανάλογα. 

Β. ΕΙΣΑΓΩΓΗ ΥΛΙΚΟΥ ΠΡΟΣ ΠΑΡΑΤΗΡΗΣΗ. ΔΡΑΣΤΗΡΙΟΤΗΤΑ-ΑΝΑΛΥΣΗ 

                   ΑΝΑΠΤΥΞΗ ΤΗΣ ΕΝΟΤΗΤΑΣ ( Παράδοση) 

1
Η
  ΜΕΘΟΔΟΛΟΓΙΑ- ΠΑΡΑΔΕΙΓΜΑ 

     Για να επιλύσουμε ασκήσεις που αφορούν την μονοτονία της εκθετικής συνάρτησης 

f(χ)= 
χα  

 Παίρνουμε τις σχέσεις  
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 Η συνάρτηση γνησίως αύξουσα τότε  α >1 

 Η συνάρτηση γνησίως φθίνουσα  όταν  0 <α <1. 

 

Άσκηση – Εφαρμογή προς τους μαθητές από τον διδάσκοντα 

Άσκηση 8ιιι) β΄ ομάδα σχολικού βιβλίου σελίδα 147 

2
Η
  ΜΕΘΟΔΟΛΟΓΙΑ- ΠΑΡΑΔΕΙΓΜΑ 

     Για να αποδείξουμε ότι μια συνάρτηση είναι περιττή 

Βρίσκουμε το πεδίο ορισμού της Α 

Πρέπει το Α είναι συμμετρικό ως προς το μηδέν  και ισχύει  f (-χ) = -f(χ) 

 

Άσκηση – Εφαρμογή προς τους μαθητές από τον διδάσκοντα 

Άσκηση 3ι) β΄ ομάδα σχολικού βιβλίου σελίδα 146 

 

Εδώ λειτουργούμε υποστηρικτικά καθοδηγώντας τους μαθητές μας, λύνουμε τις απορίες 

τους , επαναδιατυπώνουμε ορισμούς και ιδιότητες. 

Συμπληρωματικά θέματα 
1. * Η γραφική παράσταση της συνάρτησης με τύπο f (x) = 2

x
 είναι συμμετρική με την 

γραφική παράσταση της συνάρτησης με τύπο g (x)= log2x (Σχ. 11) ως προς  

Α. τον άξονα y΄y 

     Β. το σημείο (0,0) 

     Γ. την ευθεία y =  x 

     Δ. την ευθεία y= -x 

     Ε. τον άξονα x΄x.
 

 

Σχ. 11
 

2.  * Στη στήλη Α υπάρχουν οι γραφικές παραστάσεις κάποιων από τις συναρ-τήσεις που ο 

τύπος τους αναγράφεται στη στήλη Β. 

Στήλη Α Στήλη Β 

 

Σχ.15 

 

f1(x) =  log x 

f2(x)= lnx 

f3(x)= log2x +1 

f4(x)= log 1

2

x 

f5(x)= log 1

4

x - 1 
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Να συμπληρώσετε τον παρακάτω πίνακα ώστε σε κάθε γραφική παράσταση της στήλης 

Α να αντιστοιχεί ο τύπος της συνάρτησης που βρίσκεται στη στήλη Β.  

 

C1 C2 C3 

   

 

  3. * Στο σχήμα 17 φαίνεται η γραφική 

παράσταση της συνάρτησης  

f x x( ) log  

        Να χαρακτηρίσετε ως σωστό (Σ) ή 

λάθος (Λ) τις παρακάτω προτάσεις. 

 

Σχ. 17 

i) H f έχει πεδίο ορισμού το διάστημα ( , )0  . Σ Λ 

ii)  H f έχει σύνολο τιμών το R Σ Λ 

iii) H f είναι γνησίως φθίνουσα στο R Σ Λ 

iv) H f έχει άξονα συμμετρίας τον x΄x. Σ Λ 

v)  H f έχει ασύμπτωτη του αρνητικού ημιάξονα των y΄y Σ Λ 

vi) Η γραφική παράσταση της f είναι συμμετρική της 

γραφι-κής παράστασης της  g x x10  ως προς την 

ευθεία y =  x. 

 

Σ Λ 

vii)  Ισχύει ότι    f f2 3  Σ Λ 

viii) Το σημείο (1,0) ανήκει στην γραφική παράσταση 

της f. 

Σ Λ 

ix)   To σημείο (0,1) ανήκει στην γραφική παράσταση 

της f. 

Σ Λ 

x)    Tο σημείο (10,1) ανήκει στην γραφική παράσταση 

της f. 

Σ Λ 

 
   4. * Στο σχήμα 18 φαίνονται οι 

γραφι-κές παραστάσεις των 

συναρτήσεων με τύπους  

 f x x ln  και   g x ex .  

Να χαρακτηρίσετε σωστό (Σ) ή 

λάθος (Λ) τις παρακάτω 

προτάσεις: 
 

Σχ. 18 

i)   Οι γραφικές παραστάσεις των f και g είναι  
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συμμετρικές ως την ευθεία y =  x. Σ Λ 

ii)  Οι γραφικές παραστάσεις των f και g δεν τέμνονται. Σ Λ 

iii) Οι γραφική παράσταση της f τέμνει τον x΄x στο 

(1,0). 

Σ Λ 

iv) Η γραφική παράσταση της g τέμνει τον y΄y στο 

(0,1). 

Σ Λ 

v)  Ισχύει ότι  f g2 2 ( )  Σ Λ 

vi) Ισχύει ότι f g
1

2

1

2









 









  

 

Σ Λ 

vii)  H f και η g είναι γνησίως αύξουσες συναρτήσεις 

στα πεδία ορισμού τους. 

 

Σ Λ 

5.  ** Αν σε μία αριθμητική πρόοδο (αν) ο πρώτος όρος είναι α1 log3 3  και ο δεύτερος 

όρος της είναι α2  log381 . 

α) Να βρείτε την διαφορά ω της αριθμητικής προόδου. 

β) Να λύσετε την εξίσωση:  3 9 3 9 3 81 0
3 2log log logω ω ωx x x      . 

  

6.  ** Να βρείτε: α) τα σημεία στα οποία 

τέμνει τους άξονες η γραφική παρά-

σταση της f x x( ) log ( )  2 1 2  

(Σχ.16). 

β) Το k ώστε το σημείο 







 k ,

2

1
 P  

να ανήκει στη γραφική της 

παράσταση. 

 

Σχ. 16 

 7.  ** Ο θόρυβος y ενός ήχου σε dB (ντεsιμπέλ) δίνεται από τον τύπο y
x

20
20

log  όπου x η 

πίεση που ασκεί το ακουστικό κύμα στα μόρια του ατμοσφαιρικού αέρα μετρούμενη σε 

μΡ (μικρο Pascals, 1μΡ= 10
-6

Ρ). 

α) Πόση πίεση ασκεί ένα αθόρυβο κύμα στα μόρια του αέρα; 

β) Ένας κεραυνός άσκησε πίεση x  2106 5, μΡ  στα μόρια του ατμοσφαιρικού αέρα. Πόσο 

dB ήταν ο θόρυβος που προξένησε; 

Δίνεται ότι: Μια ηχητική πηγή θεωρείται αθόρυβη όταν ο θόρυβός της είναι το 20dB 

(όσος δηλαδή ο θόρυβος του θροΐσματος των φύλλων ενός δέντρου σε ελαφρύ 

φύσημα του αέρα - μικρότερος θόρυβος δεν ανιχνεύεται-). 

 

Εδώ λειτουργούμε υποστηρικτικά καθοδηγώντας τους μαθητές μας, λύνουμε τις απορίες 

τους , επαναδιατυπώνουμε ορισμούς και ιδιότητες. 
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ΔΡΑΣΤΗΡΙΟΤΗΤΑ ΚΛΕΙΣΙΜΑΤΟΣ 

Σε χρόνο 2-3 λεπτών λέμε έναν αστείο συνειρμό (  HORNER  = Κερατάς)  ή σχολιάζουμε 

μια επίκαιρη  ευχάριστη είδηση. 

 

ΕΡΓΑΣΙΑ ΓΙΑ ΤΟ ΣΠΙΤΙ  

1) Άσκηση 4 σελίδα 72 σχολικό βιβλίο 

2) Άσκηση 2ιι) β΄ ομάδα σχολικού βιβλίου σελίδα 146. 
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