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            ΠΕΡΙΦ/ΚΗ Δ/ΝΣΗ Α/ΘΜΙΑΣ & Β/ΘΜΙΑΣ 

ΕΚΠ/ΣΗΣ ΘΕΣΣΑΛΙΑΣ 

ΔΙΕΥΘΥΝΣΗ Β/ΘΜΙΑΣ ΕΚΠ/ΣΗΣ ΜΑΓΝΗΣΙΑΣ  
 

1ο ΛΥΚΕΙΟ ΝΕΑΣ ΙΩΝΙΑΣ    

 

MAΘΗΜΑ  3Ο 

 

Εξισώσεις  

που 

ανάγονται  

σε 

πολυωνυμικές. 
 

 

 

ΕΝΟΤΗΤΑ  3
Η 

 

 

 

 

 

 

Εξισώσεις  

που 

ανάγονται  

σε 

πολυωνυμικές. 
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ΕΠΙΠΕΔΟ  1ο 
 

Α. ΕΡΩΤΗΣΕΙΣ ΘΕΩΡΙΑΣ 
 

α) Βασικές ερωτήσεις θεωρίας 
 

 

ΕΡΩΤΗΣΗ 1: Τι λέγεται ρητή εξίσωση; 

 

 

ΕΡΩΤΗΣΗ 2: Τι λέγεται αντίστροφη εξίσωση; 

 

 

ΕΡΩΤΗΣΗ 3: Πως επιλύεται μία ρητή εξίσωση; 

 

 

ΕΡΩΤΗΣΗ 4: Πως επιλύεται μία άρρητη εξίσωση; 

 

 

ΕΡΩΤΗΣΗ 5: Πως επιλύεται μία τριγωνομετρική εξίσωση ; 

 

 

ΕΡΩΤΗΣΗ 6: Πως επιλύεται μία  αντίστροφη εξίσωση; 

 
 

 

 

β) Ερωτήσεις θεωρίας για τα κριτήρια αξιολόγησης 

 

 
ΕΡΩΤΗΣΗ 7: Τι λέγεται άρρητη εξίσωση; 

 

 
ΕΡΩΤΗΣΗ 8: Ποια σχέση ισχύει για την ρίζα ρ της αντίστροφης εξίσωσης f(χ)=0 ; 
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Β. ΠΑΡΑΔΕΓΜΑΤΑ ΚΑΙ ΕΦΑΡΜΟΓΕΣ ΣΤΗΝ 

ΕΝΟΤΗΤΑ 

 

α) Παραδείγματα και εφαρμογές του σχολικού βιβλίου 
 

1.  Να επιλύσετε την εξίσωση  

 

      
3χ

χ-1
 - 

2

χ χ
 
χ 3χ+2

χ

2

2

2




1
 

 

2  Να επιλύσετε την ανίσωση  

 

       χ
2
 +  

2

2χ-1
   

2

χ(2χ-1)
 

 

3 Να επιλύσετε την εξίσωση 

 

       2ημ
3
χ + συν

2
χ + 2ημχ - 2 = 0. 

 

4 Να επιλύσετε τις εξισώσεις  : 

 

   α) χ+3  = χ + 1 

 

   β) χ+3  = 10-χ  + 1 

 

 

5 Να επιλύσετε τις ανισώσεις: 

 

   α) 2χ+3  < 1-3χ  

 

   β) χ-3  > χ - 5 
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β) Συμπληρωματικά παραδείγματα και εφαρμογές. 
 

 

6.  Να επιλύσετε την εξίσωση 

7.   
     2ημ

3
χ - 3ημ

2
χ -3ημχ + 2 = 0 

 

7 Να επιλυθεί η εξίσωση  

 

   
6 5

2χ-1 2χ+1

1-8χ

1-4χ 2   

 

 

8 Να επιλύσετε τις εξισώσεις 

 

    α ) 1 + χ  = 3(χ-1)  

 

     β) 5φ-73  = φ - 1 

 

 

9 Να επιλύσετε τις ανισώσεις 

 

    α) 9χ
3
 - 27χ

2
 - χ + 3   0 

 

    β) (χ+2)
3
 < 8χ

2
 + 16χ 

 

 

10  Να επιλυθεί η ανίσωση 

 

      2 1χ2    χ - 3 
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ΕΠΙΠΕΔΟ  2ο 

 

1.ΕΡΩΤΗΣΕΙΣ ΚΡΙΣΕΩΣ  ΣΩΣΤΟ - ΛΑΘΟΣ 
 

Να απαντήσετε στις ερωτήσεις κρίσεως και στα ερωτήματα σωστό ή λάθος, 

δικαιολογώντας την απάντησή σας. 

 

ΕΡΩΤΗΣΗ 1η 

Υπάρχει εξίσωση που είναι 

συγχρόνως ρητή και 

τριγωνομετρική; 

 

ΕΡΩΤΗΣΗ 2η 

Πόσες λύσεις μπορεί να έχει μια 

τριγωνομετρική εξίσωση; 

 

ΕΡΩΤΗΣΗ 3η 

Είναι σωστό ή λάθος ότι: 

Όταν υψώσουμε σε δύναμη τα 

μέλη μιας εξίσωσης , για την 

απαλοιφή των ριζικών, προκύπτει 

ισοδύναμη εξίσωση προς την 

αρχική. 

 

ΕΡΩΤΗΣΗ 4η 

Είναι σωστό ή λάθος ότι: 

Αν μία άρρητη εξίσωση έχει και 

τα δύο μέλη της θετικά τότε η 

αρχική εξίσωση έχει τις ίδιες 

ρίζες με την πολυωνυμική , που 

θα προκύψει με την απαλοιφή 

των ριζικών. 

 

ΕΡΩΤΗΣΗ 5η 

Είναι σωστό ή λάθος ότι: 

Η αντίστροφη εξίσωση όταν έχει 

ρίζα τον αριθμό ρ   0 τότε έχει ρίζα 

και τον 
1

ρ
  . 
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2.ΑΝΤΙΣΤΟΙΧΙΣΗ - ΣΥΜΠΛΗΡΩΣΗ ΚΕΝΟΥ - 

ΔΙΑΤΑΞΗ 
 

Κάθε στοιχείο της στήλης (Α) αντιστοιχίζεται με ένα μόνο στοιχείο της στήλης (Β). 

Συνδέστε με μία γραμμή τα στοιχεία των δύο στηλών. 

 

                       Στήλη (Α)                            Στήλη (Β) 

 

 

Ρητή εξίσωση 

 

 

Άρρητη εξίσωση 

 

Τριγωνομετρική εξίσωση 

 

Παραμετρική άρρητη εξίσωση 

 

Άρρητη ανίσωση 

 

 

Τριγωνομετρική ανίσωση 

 

 

 

 
χ-1

χ
 + 

χ

χ-1
 = 5 

 

 χ-1  = χ  

 

  ημ
3
χ -2ημ

2
χ + ημχ - 2 = 0 

 

 ημ
3
χ  >  ημχ  

 

  χ-1  =  λ   

 

  χ  + χ  - 6 > 0
2

3

1

3  

 

 

 

Συμπληρώστε τις παρακάτω προτάσεις. 
α) Υπάρχουν εξισώσεις , που δεν είναι  .......................................... αλλά ανάγονται 

     σε .............................................. 

β) Αν υψώσουμε τα μέλη μιας εξίσωσης στο τετράγωνο , τότε η εξίσωση 

...................................................................................................................................................

.................... 

γ) Εξισώσεις όπου παραστάσεις του χ  βρίσκονται στον   ............................................... 

     λέγονται      .............................    ή     ............................................. εξισώσεις. 

Διατάξτε από τον μικρότερο στον μεγαλύτερο. 
Βρείτε τις ρίζες των παρακάτω εξισώσεων και διατάξτε τις από την μικρότερη στην 

μεγαλύτερη. 

α) 
2χ

χ
 + 

χ

χ χ
 = 

5

χ-3

2 2

2



 1

11

2 3
   ,   2 χ   =  χ 

β)  χ
3
 - 3χ

2
 +χ +2 = 0   ,          2χ21  - χ = χ - 3 

γ) 2ημ
3
χ + συν

2
χ + 2 ημχ - 2 = 0  , αν  χε[0,2π].  
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3. ΔΟΚΙΜΑΣΙΑ ΠΟΛΛΑΠΛΩΝ ΕΠΙΛΟΓΩΝ 
ΕΡΩΤΗΣΗ 1Η 

Μία τριγωνομετρική εξίσωση έχει 

τέσσερις ρίζες άνισες. 

 

άπειρες λύσεις 

 

πεπερασμένες λύσεις. 

 

ΕΡΩΤΗΣΗ 2Η 

Πως μετατρέπονται οι ρητές εξισώσεις σε πολυωνυμικές; 

Με ύψωση στο τετράγωνο. 

 

Μα απαλοιφή παρονομαστών. 

 

Παίρνοντας μόνο τους αριθμητές. 

 

ΕΡΩΤΗΣΗ 3Η 

Μία άρρητη εξίσωση μετατρέπεται σε πολυωνυμικής. Οι ρίζες της άρρητης είναι 

λιγότερες ή ίσες με τις ρίζες της πολυωνυμικής 

 

ίσες με τις ρίζες της πολυωνυμικής. 

 

περισσότερες από τις ρίζες της πολυωνυμικής. 

 

ΕΡΩΤΗΣΗ 4Η 

Πόσες ρίζες έχει η εξίσωση  5 + χ-7  = 0  

δύο ρίζες άρρητες 

 

μία ρίζα ρητή. 

 

Δεν έχει ρίζες. 

 

ΕΡΩΤΗΣΗ 5 

Ποια εξίσωση ορίζεται πάντοτε. 

Η άρρητη 

 

Η πολυωνυμική 

 

Η ρητή. 

 

 

Α  

Β  

Γ  

Α  

Β  

Γ  

Α  

Β  

Γ  

Α  

Β  

Γ  

Α  

Β  

Γ  
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4.ΕΡΩΤΗΣΕΙΣ: ΠΟΤΕ......ΑΠΑΝΤΗΣΕΙΣ:ΟΤΑΝ.. 
 

 

Απαντήστε στις παρακάτω ερωτήσεις: 

 

 

Πότε......      με όταν... 

 

 

Ερώτηση α)  

.......... μια εξίσωση είναι ρητή ή 

κλασματική; 

 

 

 

Ερώτηση β)  

.......... μια εξίσωση είναι 

άρρητη; 

 

 

Ερώτηση γ)  

.......... μια εξίσωση είναι 

αντίστροφη; 

 

Ερώτηση δ)  

.......... έχει νόημα μια ρητή 

εξίσωση; 

 

 

Ερώτηση ε)  

..........μια άρρητη εξίσωση έχει 

τις ίδιες ακριβώς ρίζες με την 

πολυωνυμική που θα προκύψει 

από την απαλοιφή των ριζικών 

της αρχικής εξίσωσης; 
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5.ΠΡΟΤΕΙΝΟΜΕΝΑ ΘΕΜΑΤΑ ΓΙΑ ΑΝΑΠΤΥΞΗ 
 

 

 

Διατυπώσεις των θεμάτων. 
 

 

11  Να επιλύσετε την εξίσωση: 

       
χ

χ-1 χ+1 χ

2

2 


2 4

1
  

 

12   Να επιλύσετε την εξίσωση:  

      1 2 χ   =  χ +1  

 

13   Να επιλύσετε τις εξισώσεις: 

        α) χ+3 χ -10=0 

        β) χ

2

3 + χ 

1

3 -6 = 0 

 

14    Να επιλύσετε τις εξισώσεις: 

         α) χ
2 

+ χ- 4 = χ χ2 2  

       β) χ-1  + χ-4 = χ +4  

 

15     Να επιλύσετε την εξίσωση : 

         4χ χ-λ2 1 2  

 

 

Απαντήσεις των θεμάτων.
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6.ΣΥΜΠΛΗΡΩΜΑΤΙΚΑ ΠΡΟΤΕΙΝΟΜΕΝΑ 

ΘΕΜΑΤΑ ΓΙΑ ΑΝΑΠΤΥΞΗ 
 

 

16. Να επιλυθεί η εξίσωση: 

 

      2συν
4
χ + 17 συν

2
χ  - 9 = 0 

 

 

16.  Να επιλυθεί η εξίσωση: 

 

       (χ
2
+2χ-1)

2
 - 3(χ

2
+2χ+3) + 14 = 0 

 

 

17. Να βρείτε τα α,β εIR   για τα οποία το πολυώνυμο χ
5
+3χ

2
+αχ+β διαιρούμενο με το χ

2
-2 

       δίνει υπόλοιπο  5χ+8. 

 

 

18. Να επιλυθεί η εξίσωση  

 

       χ  = 
χ-8

2 χ
 +  3 

  

 

19. Να επιλύσετε την ανίσωση  
2

χ-2
 + 

3

χ-3
    4  

 

 

20. Να επιλύσετε την ανίσωση 2χ21  -χ    χ -3. 
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