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ΠΕΡΙΦ/ΚΗ Δ/ΝΣΗ Α/ΘΜΙΑΣ & Β/ΘΜΙΑΣ 

ΕΚΠ/ΣΗΣ ΘΕΣΣΑΛΙΑΣ 
ΔΙΕΥΘΥΝΣΗ Β/ΘΜΙΑΣ ΕΚΠ/ΣΗΣ ΜΑΓΝΗΣΙΑΣ  

 
1ο ΛΥΚΕΙΟ ΝΕΑΣ ΙΩΝΙΑΣ    

 

MAΘΗΜΑ  2Ο 

 

Η συνάρτηση 

 

F(x)=αx2+βx+γ 

 

 
  

 

Το 

 

 26o ΦΥΛΛΟ ΕΡΓΑΣΙΑΣ  
 

 

περιλαμβάνει 

 

 ΒΑΣΙΚΗ ΘΕΩΡΙΑ 

 

 ΔΡΑΣΤΗΡΙΟΤΗΤΕΣ 

 

 ΑΣΚΗΣΕΙΣ ΠΡΟΣ ΑΝΑΠΤΥΞΗ 
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ΕΝΟΤΗΤΑ  18
Η 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

Η συνάρτηση  f(χ)=αχ²+βχ+γ , α 0 
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ΕΠΙΠΕΔΟ  1ο 
 

Α. ΕΡΩΤΗΣΕΙΣ ΘΕΩΡΙΑΣ 
 

α) Βασικές ερωτήσεις θεωρίας 
 

β) Ερωτήσεις θεωρίας για τα κριτήρια αξιολόγησης 

 
 

ΕΡΩΤΗΣΗ 1
η
: Τι λέγεται πολυωνυμική συνάρτηση δευτέρου βαθμού; 

 

 

ΕΡΩΤΗΣΗ 2
η
: Τι λέγεται τριώνυμο δευτέρου βαθμού ή απλά τριώνυμο; 

   

 

ΕΡΩΤΗΣΗ 3
η
: Τι λέγεται διακρίνουσα του τριωνύμου αχ²+βχ+γ=0 , α  0 ; 

  

 

ΕΡΩΤΗΣΗ 4
η
: Τι λέγονται ρίζες του τριωνύμου αχ²+βχ+γ=0 , α  0 ; 

 

 

 

ΕΡΩΤΗΣΗ 5
η
: Ποιες είναι οι μορφές του τριωνύμου αχ²+βχ+γ=0 , α  0  ανάλογα με τις  

                           τιμές της διακρίνουσάς του; 

 

 

 

ΕΡΩΤΗΣΗ 6
η
: Τι λέγεται κατακόρυφη μετατόπιση μιας γραφικής παράστασης μιας  

                            συνάρτησης; 

 

 

ΕΡΩΤΗΣΗ 7
η
: Τι λέγεται οριζόντια μετατόπιση μιας γραφικής παράστασης μιας  

                            συνάρτησης; 

 

 

ΕΡΩΤΗΣΗ 8
η
: Πως προκύπτει η γραφική παράσταση της συνάρτησης f(χ)=φ(χ)+c,  

                           όταν c>0 ; 

 

 

ΕΡΩΤΗΣΗ 9
η
: Πως προκύπτει η γραφική παράσταση της συνάρτησης f(χ)=φ(χ) - c,  

                           όταν c>0 ; 

 

 

 

ΕΡΩΤΗΣΗ 10
η
: Πως προκύπτει η γραφική παράσταση της συνάρτησης f(χ)=φ(χ-c),  

                           όταν c>0 ; 
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ΕΡΩΤΗΣΗ 11
η
:  Πως προκύπτει η γραφική παράσταση της συνάρτησης f(χ)=φ(χ)+c,  

                           όταν c>0 ; 

 

ΕΡΩΤΗΣΗ 12
η
: Πως μετατοπίζεται η γραφική παράσταση της συνάρτησης 

                             f(χ)= αχ²+βχ+γ, α  0   με βάση την παραβολή   y= αχ² α  0 ; 

 

 

ΕΡΩΤΗΣΗ 13
η
: Ποια είναι η διαδικασία της μελέτης της συνάρτησης f(χ)= αχ²+βχ+γ,  

                            α >0; 

 

ΕΡΩΤΗΣΗ 14
η
: Ποια είναι η διαδικασία της μελέτης της συνάρτησης f(χ)= αχ²+βχ+γ,  

                             α <0; 
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Β. ΠΑΡΑΔΕΓΜΑΤΑ ΚΑΙ ΕΦΑΡΜΟΓΕΣ ΣΤΗΝ 

ΕΝΟΤΗΤΑ 

 

α) Παραδείγματα και εφαρμογές του σχολικού βιβλίου 

 

1.Ασκηση 1 Σελίδα 142 σχολικό  

 

2.  Ασκηση 3 Σελίδα 142 σχολικό 

 

3.  Ασκηση 4 Σελίδα 142 σχολικό 

 

4.  Ασκηση 7 Σελίδα 143 σχολικό 

 

5. Ασκηση 8 Σελίδα 143 σχολικό 

 

β) Συμπληρωματικά παραδείγματα και εφαρμογές. 

 

6.  Ασκηση 11 Σελίδα 143 σχολικό 

 

7.  Ασκηση 12 Σελίδα 143 σχολικό 

 

8. Ασκηση 2 Σελίδα 144 σχολικό 

 

9. Ασκηση 3 Σελίδα 144 σχολικό 

 

10. Ασκηση 5 Σελίδα 144 σχολικό 
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ΕΠΙΠΕΔΟ  2ο 

 

1.ΕΡΩΤΗΣΕΙΣ ΚΡΙΣΕΩΣ  ΣΩΣΤΟ - ΛΑΘΟΣ 
 

Να απαντήσετε στις ερωτήσεις κρίσεως και στα ερωτήματα σωστό ή λάθος, 

δικαιολογώντας την απάντησή σας. 

 

ΕΡΩΤΗΣΗ 1η 

Τι παριστάνουν γεωμετρικά οι 

ρίζες του τριωνύμου 

αχ²+βχ+γ=0 με α  0 ; 

  

 

ΕΡΩΤΗΣΗ 2η 

Είναι σωστό ή λάθος ότι: 

Κάθε τριώνυμο της μορφής 

αχ²+βχ+γ=0 με α  0 

παραγοντοποιείται. 

 

 

ΕΡΩΤΗΣΗ 3η 
Είναι σωστό ή λάθος ότι: 

Αν α>0 και Δ = 0 τότε το  

f(χ)=αχ²+βχ+γ με α  0 παίρνει 

τη μορφή ενός τέλειου 

τετράγωνου. 

 

 

ΕΡΩΤΗΣΗ 4η 
 

Πως προκύπτει η γραφική 

παράσταση της συνάρτησης  

f(χ)=α χ² + β; 

 

 

ΕΡΩΤΗΣΗ 5η 

Ποιος είναι ο άξονας 

συμμετρίας της γραφικής  

παράστασης της συνάρτησης 

f(χ)=αχ²+β , α  0 

β  0 ; 
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2.ΑΝΤΙΣΤΟΙΧΙΣΗ - ΣΥΜΠΛΗΡΩΣΗ ΚΕΝΟΥ - 

ΔΙΑΤΑΞΗ 
Κάθε στοιχείο της στήλης (Α) αντιστοιχίζεται με ένα μόνο στοιχείο της στήλης (Β). 

Συνδέστε με μία γραμμή τα στοιχεία των δύο στηλών. 

 

                       Στήλη (Α)                            Στήλη (Β) 

 

 

χ² + ( α+β) χ -αβ  

 

χ² - ( α-β) χ -αβ  

 

χ² + ( α+β) χ +αβ  

 

χ² - ( α+β) χ +αβ  

 

 

 

 

 

 ( χ - α ).( χ- β)  

 

( χ + α ).( χ- β) 

 

( χ - α ).( χ + β) 

 

( χ + α ).( χ + β) 

 

( α  - χ ).( β - χ ) 

 

( α + χ ).( β - χ) 

 

 

Συμπληρώστε τις παρακάτω προτάσεις χρησιμοποιώντας την έννοια της μεταβολής 

της συνάρτησης f(χ) = χ². 

 

1)  Αν       χ < - 5   τότε  χ²  ............... 

2)  Αν        χ > 2  τότε χ² ................ 

3)  Αν  1 < χ < 5  τότε  ...........   χ²   ................. 

4)  Αν -2 < χ < 0    τότε  ............   χ²   ................. 

5)  Αν -2 < χ < 3    τότε  ............   χ²   ................. 

6)  Αν        χ² < 4    τότε  ...........   χ²   ................. 

7)  Αν         χ² > 1   τότε  ...........   χ²   ................. 

8)  Αν έχουμε  χ > -1 τότε μπορούμε να πούμε  χ² > 1 ; Δικαιολογήστε την απάντησή σας. 

 

Διατάξτε από τον μικρότερο στον μεγαλύτερο. 

 

Να διατάξετε τις συναρτήσεις 

1)   ψ = 2χ² - 8 

2)   ψ = 4χ² 

3)   ψ = χ²+4χ+7 ,  χ > 0 

4)   ψ = χ² - 3χ + 2 ,   χ<1 

5)   ψ =  0 χ² - 8 
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3. ΔΟΚΙΜΑΣΙΑ ΠΟΛΛΑΠΛΩΝ ΕΠΙΛΟΓΩΝ 
ΕΡΩΤΗΣΗ 1Η 

Ένα τριώνυμο f(χ)=αχ²+βχ+γ , α   0 μετασχηματίζεται στη μορφή f(χ)=α(χ-χ1)(χ-χ2), χ1  χ2 

όταν Δ > 0 

 

όταν Δ = 0 

 

όταν Δ < 0 

 

ΕΡΩΤΗΣΗ 2Η 

Ένα τριώνυμο f(χ)=αχ²+βχ+γ , α   0 δεν αναλύεται σε γινόμενο παραγόντων 

αν Δ > 0 

 

αν Δ = 0 

 

αν Δ < 0 

 

ΕΡΩΤΗΣΗ 3Η 

Η γραφική παράσταση της συνάρτησης  f(χ)=αχ²+β , α   0   β> 0 προκύπτει από την 

φ(χ)=αχ² , α   0  με  

κατακόρυφη μετατόπιση προς τα κάτω. 

 

οριζόντια μετατόπιση προς τα δεξιά. 

 

κατακόρυφη μετατόπιση προς τα πάνω. 

 

ΕΡΩΤΗΣΗ 4Η 

Η γραφική παράσταση της συνάρτησης f(χ)=αχ²+βχ+γ  , α > 0 

παρουσιάζει μέγιστο το f( - 
β

2α
) 

παρουσιάζει ελάχιστο  το f( - 
β

2α
) 

δεν παρουσιάζει όυτε μέγιστο ούτε ελάχιστο. 

 

ΕΡΩΤΗΣΗ 5Η 

Η γραφική παράσταση της συνάρτησης f(χ)=αχ²+βχ+γ  , α    0  έχει άξονα συμμετρίας 

την ευθεία με εξίσωση 

ψ = 
-Δ

4α
 

ψ = -
β

2α
 

χ = -
β

2α
 

 
 

 

 

 

Α  

Β  

Γ  

Α  

Β  

Γ  

Α  

Β  

Γ  

Α  

Β  

Γ  

Α  

Β  

Γ  
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4.ΕΡΩΤΗΣΕΙΣ: ΠΟΤΕ......ΑΠΑΝΤΗΣΕΙΣ:ΟΤΑΝ.. 
 

Απαντήστε στις παρακάτω ερωτήσεις: 

 

Πότε......      με όταν... 

 

Ερώτηση α)  
.......... η παράσταση 

f(x)=αχ²+βχ+γ γράφεται στη 

μορφή f(x)=α(χ-ρ)²; 

 

 

 

Ερώτηση β)  
..........η γραφική παράσταση της 

συνάρτησης f(x)=αχ²+βχ+γ 

προκύπτει με κατακόρυφη 

μετατόπιση προς τα άνω της 

συνάρτησης φ(χ)=αχ² ; 

 

 

 

Ερώτηση γ)  
.......... .η γραφική παράσταση 

της συνάρτησης f(x)=αχ²+βχ+γ 

προκύπτει με οριζόντια 

μετατόπιση προς τα δεξιά της 

συνάρτησης φ(χ)=αχ² ; 

 

 

 

 

Ερώτηση δ)  
......... η συνάρτηση 

f(x)=αχ²+βχ+γ, 

α   0 είναι άρτια; 

 

 

 

Ερώτηση  ε)  
.......... η γραφική παράσταση της 

συνάρτησης f(x)=αχ²+βχ+γ , α   0 

τέμνει τον άξονα χ΄χ ; 
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5.ΠΡΟΤΕΙΝΟΜΕΝΑ ΘΕΜΑΤΑ ΓΙΑ ΑΝΑΠΤΥΞΗ 
 

 

Διατυπώσεις των θεμάτων. 
 

10.18 Να επιλύσετε την εξίσωση 
χ +8χ

χ χ

4 2

4 2



 

9

6 5
 = 3 .  

 

11.1 Να βρεθεί η εξίσωση της παραβολής που έχει κορυφή το σημείο Κ(1,0) και η 

απόσταση του σημείου τομής της με τον άξονα ψ΄ψ   από το Κ είναι ίση με 2 . 

 

 

12.18 Να βρεθούν οι τιμές των κ,λεR ώστε η παραβολή f(χ)=-χ
2
+(κ+λ)χ-κλ-8=0 να έχει 

κορυφή το σημείο Κ( 
7

2
, 

1

4
) . 

 

 

13.18 Να μελετήσετε και να παραστήσετε γραφικά τη συνάρτηση f με τύπο  

          f(χ)=χ²-2 χ  +1 . 

 

 

14.18 Δίνεται η παράσταση Π(χ) = 
(χ 3χ+1).(2χ χ-10)

(χ χ χ-20)

2 2

2 2

 

 

8

1).(
.  

 Να αποδείξετε ότι είναι σταθερή . 

 

 

 

15.18 Να παραστήσετε γραφικά τις συναρτήσεις 

 α) f(χ) = -  
2

3
 χ²  + 2 

           β) g(χ) = - 
2

3
(χ+3)² 

 γ) h(χ) = - 
2

3
(χ+3)² + 2  
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6.ΣΥΜΠΛΗΡΩΜΑΤΙΚΑ ΠΡΟΤΕΙΝΟΜΕΝΑ 

ΘΕΜΑΤΑ ΓΙΑ ΑΝΑΠΤΥΞΗ 
 

 

16.18 Για ποιες τιμές του μ απλοποιείται το κλάσμα Κ = 
χ  -(μ+1)χ+μ

χ μ χ-2μ+5

2

2  2 3( )
 ;.  

 

17.18 Αφού σχεδιάσετε τις παραβολές ψ = χ²-1 και ψ=-χ²+5 , να 

 α) βρείτε τις συντεταγμένες των κορυφών τους. 

 β) βρείτε τις συντεταγμένες των σημείων τομής τους. 

 γ) αποδείξετε ότι κάθε σημείο τομής ισαπέχει των κορυφών. 

 

18.18 Δίνεται ευθύγραμμο τμήμα ΑΒ = 4 . Παίρνουμε τυχαίο σημείο Ρ μεταξύ των Α και 

Β Προς το ίδιο μέρος κατασκευάζουμε τα ορθογώνια και ισοσκελή τρίγωνα ΑΡΔ και ΒΡΔ 

με ορθές τις γωνίες Α και Β.Να βρείτε τη θέση του Ρ ώστε το άθροισμα των εμβαδών των 

τριγώνων ΑΡΔ και ΒΡΔ να γίνεται ελάχιστο. 

 

 

19.18 Για ποια τιμή του λ η παραβολή f(χ)=χ²+λχ+ 
1

4
 ανήκει στην ευθεία  ε:  χ-2ψ+1 = 0. 

 

 

20.12 Δίνεται η ευθεία  ε: χ+ψ=1 και το σημείο Α(2,2) . Να υπολογίσετε τη απόσταση του 

Α από την ευθεία  (ε ) . ( Θεωρούμε σημείο Β(χ,1-χ) της ε και βρίσκουμε πότε το (ΑΒ) 

γίνεται ελάχιστο) . 

 
 

 

21.18 Να απλοποιήσετε τις κλασματικές παραστάσεις 

 Α=
2χ χ-12

χ χ-12

2

2





2
  

            Β =  
χ χ-18

χ χ-12

2

2





3

4
 

  Γ =  
χ

χ χ+5

2

2





25

6
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IB. ΑΝΑΠΤΥΓΜΕΝΑ ΘΕΜΑΤΑ ΚΑΙ ΠΡΟΤΕΙΝΟΜΕΝΑ 

     ΓΙΑ ΑΝΑΠΤΥΞΗ ΜΕ ΒΟΗΘΟ ΤΟΝ 

 ΗΛΕΚΤΡΟΝΙΚΟ ΥΠΟΛΟΓΙΣΤΗ 
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Θέμα 26.1 

 

Να απλοποιήσετε την 

παράσταση 

Π  = 
4 9

4 12 9

2

2

x

x x



 
 

 

  

Θέμα 27.1 

 

Να απλοποιήσετε την 

παράσταση 

Π  = 
x x

x

2 6 9

3

 


 

 

  

Θέμα 28.1 

Να γίνει η γραφική 

παράσταση των συναρτήσεων 

f(x) = 3x² 

g(x)= 3x²+4 

h(x)= 3(x-2)² 

φ(x)= 3(x-2)² + 4 

 

  

Θέμα 29.1 

Να γίνει η γραφική 

παράσταση των συναρτήσεων 

f(x) = -2x² 

g(x)= -2x²+3 

h(x)= -2(x+4)² 

φ(x)= -2(x+4)² + 3 

 

  

Θέμα 30.1 

Nα σχεδιάσετε στο ίδιο 

σύστημα αξόνων τις 

συναρτήσεις  f(χ)=χ
2 

-4 και 

g(χ)=-χ²+4 .Βρείτε τα σημεία 

τομής τους. 
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