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1ο ΓΕΝΙΚΟ ΛΥΚΕΙΟ ΒΟΛΟΥ   

 

 

 

 

ΩΡΙΑΙΑ ΑΞΙΟΛΟΓΗΣΗ 

 

στα 

 

Μαθηματικά  

 

1. Έστω η συνεχής συνάρτηση f με f(x)≠0 και f(x)=1–2x
2

1
2

0
tf (xt)dt για κάθε xR. Έστω   

    ακόμη η συνάρτηση g που ορίζεται από τον τύπο g(x)=
1

f (x)
–x

2
.  

     α. Να δείξετε ότι f '(x)=–2xf 
2
(x).  

     β. Να δείξετε ότι η συνάρτηση g είναι σταθερή.   

     γ. Να  δείξετε ότι ο τύπος της συνάρτησης f είναι f(x)=
2x1

1


.  

2. Η συνάρτηση f:R→R έχει συνεχή παράγωγο και ικανοποιεί την ισότητα 
f (x)f '(x)e dx



 =0.   

    με α, βR και α<β. Να δείξετε ότι: α) f(α)=f(β).  

     β) Η εξίσωση f '(x)=0 έχει μία τουλάχιστον ρίζα στο (α,β).                          

 

3. Έστω f  συνεχής στο [0,+∞) ώστε f(x)=
2

1/2

0

x
2x f (2xt)dt

2
  . 

    α. Να δείξετε ότι η συνάρτηση f είναι παραγωγίσιμη στο (0,+∞) 

    β. Να δείξετε ότι f(x)=e
x
–(x+1) 

    γ. Να δείξετε ότι η f(x)=0 έχει μοναδική ρίζα στο [0,+∞) 

    δ. Να βρείτε το σύνολο τιμών της f.                           

 

4. Να δείξετε ότι: α) 
1

2

3
(6 x x )dx


  0      β)

2 2
2

-5 -5
x dx > (2x 3)dx      η) 1–

e

1

1 1
dx

e x
  ≤ e–1         

    γ)
1 1

x x

0 0
(e 5x)dx (x 2 )dx           δ)

2 2
x

0 0
e dx (x +1)dx           ε)

1
2

2
(x 3x 2)dx


  0       

    στ) 
1 1

3 2 3 2

3/2 3/2
(x x x 1)dx (x x 2x 2)dx

 
           ζ) 4≤

3
x

1
2 dx ≤16   θ) e

–1
≤

21
-x

0
e dx ≤1. 

 

 

5. Να δείξετε ότι  i) ημx>x–
6

x3

, x>0       ii) 
1

0

ημx 17
dx

x 18
  

 

 

 

 

                                                       Εύχομαι επιτυχία στον στόχο σας!!!!!!!!!!!!!!! 
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