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ΠΕΡΙΦ/ΚΗ Δ/ΝΣΗ Α/ΘΜΙΑΣ & Β/ΘΜΙΑΣ 

ΕΚΠ/ΣΗΣ ΘΕΣΣΑΛΙΑΣ 
ΔΙΕΥΘΥΝΣΗ Β/ΘΜΙΑΣ ΕΚΠ/ΣΗΣ ΜΑΓΝΗΣΙΑΣ  

 
1ο ΓΕΝΙΚΟ ΛΥΚΕΙΟ ΒΟΛΟΥ   

 

 

 

ΦYΛΛA ΕΡΓΑΣΙΑΣ  

 

ΣΤΑ  

 

ΜΑΘΗΜΑΤΙΚΑ 

 

 ΠΡΟΣΑΝΑΤΟΛΙΣΜΟΥ 

 

ΦΥΛΛΟ ΕΡΓΑΣΙΑΣ 

 

 

Νο  7 

 

Τάξη                             :  Β΄ Λυκείου 

Μάθημα                       :   Μαθηματικά 

Κεφάλαιο                     :  4
ο 

Διδακτική ενότητα       : 7
η
         

Ημερομηνία                 :  3-3-2019 

Διδάσκων καθηγητής  : Ηλίας Ράιδος 
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ΕΠΙΠΕΔΟ  1ο 
 

Α. ΕΡΩΤΗΣΕΙΣ ΘΕΩΡΙΑΣ 
 

 

α) Βασικές ερωτήσεις θεωρίας 
 

Ερώτηση 1
η
 : Πότε δύο ακέραιοι α και β λέγονται ισοϋπόλοιποι με μέτρο m;         

 

 

Ερώτηση 2
η
 : Ποιος εισήγαγε τον συμβολισμό των ισοϋπολοίπων , ποιο  

                      σύμβολο υιοθέτησε και γιατί;         

 

 

Ερώτηση 3
η
 : Ποιες είναι οι ιδιότητες των ισοϋπολοίπων ;  

 

 

Ερώτηση 4
η
 : Τι λέγεται ισοτιμία;         

 

 

Ερώτηση 5
η
 : Ποια είναι τα βασικά θεωρήματα για τους ισοϋπόλοιπους  

                      αριθμούς;         
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Β. ΠΑΡΑΔΕΙΓΜΑΤΑ ΚΑΙ ΕΦΑΡΜΟΓΕΣ ΣΤΗΝ 

ΕΝΟΤΗΤΑ 

 

α) Παραδείγματα και εφαρμογές του σχολικού βιβλίου 

 

1.Ασκηση 1 Σχολικό σελίδα 179 

 

2. Ασκηση 2 Σχολικό σελίδα 179 

 

3. Ασκηση 3 Σχολικό σελίδα 180 

 

4. Ασκηση 4 Σχολικό σελίδα 180 

 

5. Ασκηση 6 Σχολικό σελίδα 180 

 

β) Συμπληρωματικά παραδείγματα και εφαρμογές. 

 

6. Ασκηση 1 Σχολικό σελίδα 180  Β΄ Ομάδα  

 

7. Ασκηση 3 Σχολικό σελίδα 180  Β΄ Ομάδα  

 

8. Ασκηση 4 Σχολικό σελίδα 180  Β΄ Ομάδα  

 

9. Ασκηση 8 Σχολικό σελίδα 180  Β΄ Ομάδα  

 

10. Ασκηση 9 Σχολικό σελίδα 181  Β΄ Ομάδα  
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ΕΠΙΠΕΔΟ  2ο 

 

1.ΕΡΩΤΗΣΕΙΣ ΚΡΙΣΕΩΣ  ΣΩΣΤΟ - ΛΑΘΟΣ 
 

Να απαντήσετε στις ερωτήσεις κρίσεως και στα ερωτήματα σωστό ή λάθος, 

δικαιολογώντας την απάντησή σας. 

 

 

 

ΕΡΩΤΗΣΗ 1η 

Είναι σωστό ή λάθος ότι: 

Αν α   β ( mod m ) και m | γ 

τότε α+γ   β ( mod m ). 

 

 

 

 

ΕΡΩΤΗΣΗ 2η 
Αν  α    β ( mod m )  και 

 γ   δ ( mod m ), να 

δικαιολογήσετε ότι ισχύει  

αγ+βδ   αδ+βγ ( mod m ) 

 

 

ΕΡΩΤΗΣΗ 3η 

Να εξηγήσετε γιατί : 

Αν  α    β ( mod m ), τότε 

(α ,  m ) = ( β , m) . 

 

 

ΕΡΩΤΗΣΗ 4η 
 Είναι σωστό ή λάθος ότι: 

 

     α    β ( mod 1 ) 

 

 

ΕΡΩΤΗΣΗ 5η 
Είναι σωστό ή λάθος ότι: 

α    β ( mod 2 )  

  α+β    0 ( mod 2 ). 
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2.ΑΝΤΙΣΤΟΙΧΙΣΗ - ΣΥΜΠΛΗΡΩΣΗ ΚΕΝΟΥ - 

ΔΙΑΤΑΞΗ 
Κάθε στοιχείο της στήλης (Α) αντιστοιχίζεται με ένα μόνο στοιχείο της στήλης (Β). 

Συνδέστε με μία γραμμή τα στοιχεία των δύο στηλών. 

 

 

                       Στήλη (Α)                            Στήλη (Β) 

 

α   β ( mod m ) 

 

 

α
ν
   β

ν
 ( mod m ) 

 

 

2,5,-3 

 

Ισοτιμίες 

 

 

 

 

 

ισοϋπόλοιποι με μέτρο 5 

 

 

m  |(α – β )  

 

 

α   β ( mod m ) 

 

ο ωροδείκτης του ρολογιού, ο χιλιομετρικός 

δείκτης των αυτοκινήτων 

 

 

 

 

 

Συμπληρώστε τις προτάσεις που ακολουθούν: 

 

 

α)  Κυρίαρχο θέμα στη θεωρία των Αριθμών είναι  ........................................... 

 

β)  Δυο ακέραιοι α και β είναι ισοϋπόλοιποι με μέτρο m όταν ............................ 

 

 .......................................................... 

 

 

Διαγράψτε αυτά που έρχονται σε αντίθεση με τα δεδομένα. 

 

4,  9, -1, -6, -8, -12 22, ισοϋπόλοιποι με μέτρο 5  

 

11,  25, 38, 53, 65, 81, 97  είναι οι διψήφιοι αριθμοί χ ώστε  χ   11 ( mod 14). 
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3. ΔΟΚΙΜΑΣΙΑ ΠΟΛΛΑΠΛΩΝ ΕΠΙΛΟΓΩΝ 
 

ΕΡΩΤΗΣΗ 1Η 

Κυρίαρχο θέμα στη θεωρία των αριθμών είναι  

Οι σύνθετοι αριθμοί 

 

Οι πρώτοι αριθμοί 

 

Το ζήτημα της διαιρετότητας των ακεραίων 

 

ΕΡΩΤΗΣΗ 2Η 

Ισοϋπόλοιποι με μέτρο 5 είναι οι αριθμοί  

2,7,-3 

 

5,6,7,8 

 

5,4,3,2,1,0 

 

ΕΡΩΤΗΣΗ 3Η 

Ποιος εισήγαγε το σύμβολο του ισοϋπόλοιπου ; 

Διόφαντος 

 

Gauss 

 

Matyasevich 

 

ΕΡΩΤΗΣΗ 4Η 

Με πολλαπλασιασμό των μελών μιας ισοτιμίας  

Δεν προκύπτει πάλι ισοτιμία 

 

Μερικές φορές προκύπτει ισοτιμία 

 

Προκύπτει πάντοτε ισοτιμία 

 

ΕΡΩΤΗΣΗ 5Η 

Το τελευταίο ψηφίο του αριθμού 3
1999

+2
1999

 είναι  

Το 0 

 

Το 5 

 

Το 9 

Α  

Β  

Γ  

Α  

Β  

Γ  

Α  

Β  

Γ  

Α  

Β  

Γ  

Α  

Β  

Γ  
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4.ΕΡΩΤΗΣΕΙΣ: ΠΟΤΕ......ΑΠΑΝΤΗΣΕΙΣ:ΟΤΑΝ.. 
 

Απαντήστε στις παρακάτω ερωτήσεις: 

 

Πότε......      με όταν... 

 

 

Ερώτηση α)  

 

……… δύο αριθμοί α και β 

είναι ισοϋπόλοιποι με μέτρο 

  m ; 

 

Ερώτηση β)  
 

………  ισχύει η σχέση  

α   β ( mod m ) ; 

 

 

Ερώτηση γ)  
 

……… μια σχέση είναι 

ισοτιμία; 

 

 

 

Ερώτηση δ)  

 

……  εισήγαγαν τον 

συμβολισμό α   β ( mod m ) 

και ποιος τον εισήγαγε; 

 

 

 

Ερώτηση ε)  
 

……  δεν ισχύει η  πράξη της  

διαίρεσης  μεταξύ ισοτιμιών; 
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5.ΠΡΟΤΕΙΝΟΜΕΝΑ ΘΕΜΑΤΑ ΓΙΑ ΑΝΑΠΤΥΞΗ 
 

 

Διατυπώσεις των θεμάτων. 
 

11 .Ασκηση 10 Σχολικό σελίδα 181  Β΄ Ομάδα  
 

12 .Ασκηση 11 Σχολικό σελίδα 181  Β΄ Ομάδα  
 

13 .Ασκηση 12 Σχολικό σελίδα 181  Β΄ Ομάδα  
 

14 .Ασκηση  7 Σχολικό σελίδα 180  Β΄ Ομάδα  

 

15 .Ασκηση  6 Σχολικό σελίδα 180  Β΄ Ομάδα  
 

 

Απαντήσεις των θεμάτων. 
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ΕΠΙΠΕΔΟ  3ο 
 

1. ΕΡΩΤΗΣΕΙΣ ΘΕΩΡΙΑΣ  
 

 

Ερώτηση  ........  
 

 

 

 

Ερώτηση  ........  
 

 

 

 

Ερώτηση  ........ 
 

 

 

2. ΘΕΜΑΤΑ ΓΙΑ ΑΝΑΠΤΥΞΗ ΣΤΗΝ ΤΑΞΗ 
 

 

1.ΑΣΚΗΣΗ ......... 

 

 

 

 

 

2.ΑΣΚΗΣΗ ......... 
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3.ΣΥΜΠΛΗΡΩΜΑΤΙΚΑ ΠΡΟΤΕΙΝΟΜΕΝΑ 

ΘΕΜΑΤΑ ΓΙΑ ΑΝΑΠΤΥΞΗ 
 

 

 

1. Να βρεθούν τα ψηφία α και β αν είναι γνωστό ότι ο αριθμός 34α7β5    

    διαιρείται με το 255. 

 

2. Αν α = 19
1999

 + 21
2001

 , να βρεθεί το υπόλοιπο της διαίρεσης  του α με το 9. 

 

3.Να αποδειχθεί ότι   8  |  5
2ν

 + 7  

 

4.Να αποδειχθεί ότι   5  |  2
ν+1

 + 3
3ν+1

  

 

5.Να αποδειχθεί ότι   15  |  2
4ν

 -1  
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