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ΠΕΡΙΦ/ΚΗ Δ/ΝΣΗ Α/ΘΜΙΑΣ & Β/ΘΜΙΑΣ 

ΕΚΠ/ΣΗΣ ΘΕΣΣΑΛΙΑΣ 
ΔΙΕΥΘΥΝΣΗ Β/ΘΜΙΑΣ ΕΚΠ/ΣΗΣ ΜΑΓΝΗΣΙΑΣ  

 
1ο ΓΕΝΙΚΟ ΛΥΚΕΙΟ ΒΟΛΟΥ   

 

 

 

ΦYΛΛA ΕΡΓΑΣΙΑΣ  

 

ΣΤΑ  

 

ΜΑΘΗΜΑΤΙΚΑ 

 

 ΠΡΟΣΑΝΑΤΟΛΙΣΜΟΥ 

 

ΦΥΛΛΟ ΕΡΓΑΣΙΑΣ 

 

 

Νο  4 

 

Τάξη                             :  Β΄ Λυκείου 

Μάθημα                       :   Μαθηματικά 

Κεφάλαιο                     :  4
ο 

Διδακτική ενότητα       : 4
η
         

Ημερομηνία                 :  21-4-2019 

Διδάσκων καθηγητής  : Ηλίας Ράιδος 
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ΕΠΙΠΕΔΟ  1ο 
 

Α. ΕΡΩΤΗΣΕΙΣ ΘΕΩΡΙΑΣ 
 

α) Βασικές ερωτήσεις θεωρίας 

 
 

Ερώτηση 1
η
 : Τι ορίζουμε Μέγιστο Κοινό Διαιρέτη των α και β;         

 

 

Ερώτηση 2
η
 : Τι λέγονται πρώτοι μεταξύ τους δύο ακέραιοι;         

 

 

Ερώτηση 3
η
 : Τι λέγεται Ευκλείδειος Αλγόριθμος;         

 

 

Ερώτηση 4
η
 : Πότε ένας αριθμός γ είναι ακέραιο πολλαπλάσιο των α και β;         

 

 

Ερώτηση 5
η
 : Τι ορίζουμε Ελάχιστο Κοινό Πολλαπλάσιο των α και β;         
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Β. ΠΑΡΑΔΕΙΓΜΑΤΑ ΚΑΙ ΕΦΑΡΜΟΓΕΣ ΣΤΗΝ 

ΕΝΟΤΗΤΑ 

 

α) Παραδείγματα και εφαρμογές του σχολικού βιβλίου 

 

1.  Ασκηση 1 Σχολικο σελίδα 159 

 

2. Ασκηση 3 Σχολικο σελίδα 159 

 

3. Ασκηση 5 Σχολικο σελίδα 160 

 

4. Ασκηση 6 Σχολικο σελίδα 160 

 

5. Ασκηση 8 Σχολικο σελίδα 160 

 

β) Συμπληρωματικά παραδείγματα και εφαρμογές. 

 

6. Να βρείτε τον Μ.Κ.Δ των αριθμών α = 138 , β = 58 και να τον εκφράσετε  

    ως γραμμικό συνδυασμό των α και β . 

 

7. Να βρείτε τον Μ.Κ.Δ των αριθμών α = 15 , β = 21 , γ = 35  και να τον  

     εκφράσετε ως γραμμικό συνδυασμό των α , β  και γ  . 

 

8. Να βρείτε τους θετικούς ακέραιους α και β με α < β  όταν α + β = 60  

    και ( α, β ) = 12 . 

 

9. Να βρείτε το Ε.Κ.Π των αριθμών 130  και 270 . 

 

10. Να βρείτε τα πολλαπλάσια του 23 τα οποία διαιρούμενα με τους 4, 6 και 8 

δίνουν υπόλοιπα αντίστοιχα 3, 5 και 7 . 
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ΕΠΙΠΕΔΟ  2ο 

 

1.ΕΡΩΤΗΣΕΙΣ ΚΡΙΣΕΩΣ  ΣΩΣΤΟ - ΛΑΘΟΣ 
 

Να απαντήσετε στις ερωτήσεις κρίσεως και στα ερωτήματα σωστό ή λάθος, 

δικαιολογώντας την απάντησή σας. 

 

 

 

ΕΡΩΤΗΣΗ 1η 

Είναι σωστό ή λάθος ότι: 

Αν (α , β) = ( α , γ) τότε  

(α , β , γ) = (α , β). 

 

 

 

ΕΡΩΤΗΣΗ 2η 
Ποιος είναι ο Μ.Κ.Δ. των 63 και 

84 ; 

 

 

 

ΕΡΩΤΗΣΗ 3η 

Ορίζεται πάντα ο Μ.Κ.Δ. των 

ακεραίων α
2
 – α και α

2
 – 1 ; 

 

 

 

ΕΡΩΤΗΣΗ 4η 
Πότε ορίζεται πάντα ο Μ.Κ.Δ. 

των ακεραίων α
2
 – α και α

2
 – 1 ; 

  

 

 

 

ΕΡΩΤΗΣΗ 5η 
Είναι σωστό ή λάθος ότι: 

Για α ε Ζ , α  -1 , 0  ισχύει 

[ α, α+1 ] = α ( α+1 ) 
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2.ΑΝΤΙΣΤΟΙΧΙΣΗ - ΣΥΜΠΛΗΡΩΣΗ ΚΕΝΟΥ - 

ΔΙΑΤΑΞΗ 
Κάθε στοιχείο της στήλης (Α) αντιστοιχίζεται με ένα μόνο στοιχείο της στήλης (Β). 

Συνδέστε με μία γραμμή τα στοιχεία των δύο στηλών. 

 

 

                       Στήλη (Α)                            Στήλη (Β) 

 

Μ.Κ.Δ των α και β 

 

 

Ε.Κ.Π των α και β 

 

 

Οι α , β είναι πρώτοι μεταξύ τους 

 

 

Αν δ είναι ο Μ.Κ.Δ των α και β τότε 

 

 

 

( α, β ) = 1 

 

 

δ = κ α + λ β 

 

 

[ α , β ] 

 

 

(α , β ) 

 

 

 

Συμπληρώστε τις προτάσεις που ακολουθούν: 

 

 

α)  Οι κοινοί διαιρέτες δύο ακεραίων α και β είναι οι  ........................................... 

 

     ……………………………………………… 

β)  Δύο  ακέραιοι α , β είναι πρώτοι μεταξύ τους  αν και μόνο αν   ............................ 

 

      ………………………………… 

 

γ)    Ο Μ.Κ.Δ τριών ή περισσοτέρων ακεραίων δεν μεταβάλλεται αν   

 

        ........................................................………………………………………. 

 

 

Διαγράψτε αυτά που έρχονται σε αντίθεση με τα δεδομένα. 

 

  ( α , β ) = ( α – κβ , β) ,      (α, β ) = ( α – β , β )                  ( α, α+1 ) = 1    

 

  ( 111, 78 ) = 2    ( 150, 120) = 30   ( 13 , 4 ) = 3   
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3. ΔΟΚΙΜΑΣΙΑ ΠΟΛΛΑΠΛΩΝ ΕΠΙΛΟΓΩΝ 
 

ΕΡΩΤΗΣΗ 1Η 

Ο Μ.Κ.Δ του 5 , 10 και 20 είναι ο  

1000 

 

20 

 

5 

 

ΕΡΩΤΗΣΗ 2Η 

Ο Μ.Κ.Δ του 5 , 10 και 17 είναι ο  

5 

 

10 

 

1 

 

ΕΡΩΤΗΣΗ 3Η 

Το ΕΚΠ των αριθμών 120 και 150 είναι ο 

10 

 

600 

 

2090 

 

ΕΡΩΤΗΣΗ 4Η 

Το ΕΚΠ των αριθμών –4 και 6 είναι ο 

12 

 

-12 

 

Δεν υπάρχει 

 

ΕΡΩΤΗΣΗ 5Η 

Οι αριθμοί 28 και 15 είναι  

Σύνθετοι αριθμοί  

 

Πρώτοι αριθμοί 

 

Πρώτοι μεταξύ τους 

Α  

Β  

Γ  

Α  

Β  

Γ  

Α  

Β  

Γ  

Α  

Β  

Γ  

Α  

Β  

Γ  
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4.ΕΡΩΤΗΣΕΙΣ: ΠΟΤΕ......ΑΠΑΝΤΗΣΕΙΣ:ΟΤΑΝ.. 
 

Απαντήστε στις παρακάτω ερωτήσεις: 

 

Πότε......      με όταν... 

 

 

Ερώτηση α)  

 

……… ένα ς ακέραιος δ είναι 

κοινός διαιρέτης των α και β; 

 

Ερώτηση β)  
 

……… δύο αριθμοί α και β 

είναι πρώτοι μεταξύ τους; 

 

 

Ερώτηση γ)  
 

……… ισχύει η σχέση 

  (α,β) = (β,υ); 

 

 

 

Ερώτηση δ)  

 

………  ένας ακέραιος γ είναι 

κοινό πολλαπλάσιο των 

αριθμών α και β; 

 

 

 

Ερώτηση ε)  
 

……… το Ε.Κ.Π δύο 

ακεραίων ισούται με το 

γινόμενο των απόλυτων τιμών 

τους; 
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5.ΠΡΟΤΕΙΝΟΜΕΝΑ ΘΕΜΑΤΑ ΓΙΑ ΑΝΑΠΤΥΞΗ 
 

 

Διατυπώσεις των θεμάτων. 
 

 

11 Ασκηση 1 Σχολικο σελίδα 160  Β΄Ομάδα 
 

12 Ασκηση 2 Σχολικο σελίδα 160 Β΄Ομάδα 
 

13 Ασκηση 3 Σχολικο σελίδα 160 Β΄Ομάδα 
 

14 Ασκηση 5 Σχολικο σελίδα 160 Β΄Ομάδα 
 

15 Ασκηση 6 Σχολικο σελίδα 160 Β΄Ομάδα 
 

 

 

 

 

Απαντήσεις των θεμάτων. 
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ΕΠΙΠΕΔΟ  3ο 
 

1. ΕΡΩΤΗΣΕΙΣ ΘΕΩΡΙΑΣ  
 

 

Ερώτηση  ........  
 

 

 

 

Ερώτηση  ........  
 

 

 

 

Ερώτηση  ........ 
 

 

 

2. ΘΕΜΑΤΑ ΓΙΑ ΑΝΑΠΤΥΞΗ ΣΤΗΝ ΤΑΞΗ 
 

 

1.ΑΣΚΗΣΗ ......... 

 

 

 

 

 

2.ΑΣΚΗΣΗ ......... 
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3.ΣΥΜΠΛΗΡΩΜΑΤΙΚΑ ΠΡΟΤΕΙΝΟΜΕΝΑ 

ΘΕΜΑΤΑ ΓΙΑ ΑΝΑΠΤΥΞΗ 

 
19.  ** Στο σύνολο των θετικών ακεραίων αριθμών να λυθούν τα συστήματα 

α)  
x y

x y

 



200

5( , )
  β)  

3)y,x(

200yx




 

 

1.  ** Στο σύνολο των θετικών ακεραίων να λυθεί το σύστημα  
100]y,x[

10)y,x(




. 

 

21.  * Να αποδειχθεί ότι: 

i)  Το άθροισμα δύο άρτιων αριθμών είναι άρτιος 

ii)  Η διαφορά δύο άρτιων αριθμών είναι άρτιος 

iii)  Το άθροισμα δύο περιττών αριθμών είναι άρτιος 

iv)  Η διαφορά δύο περιττών αριθμών είναι άρτιος 

v)  Το άθροισμα ενός άρτιου και ενός περιττού είναι αριθμός περιττός 

vi)  Η διαφορά άρτιου αριθμού από περιττό είναι περιττός 

vii) Το γινόμενο δύο περιττών αριθμών είναι περιττός αριθμός 

viii) Το γινόμενο ενός άρτιου αριθμού επί ένα περιττό είναι αριθμός άρτιος 

 

22.  * Να αποδειχθεί ότι το γινόμενο δύο διαδοχικών ακεραίων είναι άρτιος. 

 

23. ** Να αποδειχθεί ότι το γινόμενο δύο διαδοχικών αρτίων αριθμών είναι πολλαπλάσιο 

του 8. 

 

24. ** Να αποδειχθεί ότι το γινόμενο πέντε διαδοχικών ακεραίων είναι πάντοτε διαιρετό δια 

120. 
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