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ΠΕΡΙΦ/ΚΗ Δ/ΝΣΗ Α/ΘΜΙΑΣ & Β/ΘΜΙΑΣ 

ΕΚΠ/ΣΗΣ ΘΕΣΣΑΛΙΑΣ 
ΔΙΕΥΘΥΝΣΗ Β/ΘΜΙΑΣ ΕΚΠ/ΣΗΣ ΜΑΓΝΗΣΙΑΣ  

 
1ο ΓΕΝΙΚΟ ΛΥΚΕΙΟ ΒΟΛΟΥ   

 

 

 

ΦYΛΛA ΕΡΓΑΣΙΑΣ  

 

ΣΤΑ  

 

ΜΑΘΗΜΑΤΙΚΑ 

 

 ΠΡΟΣΑΝΑΤΟΛΙΣΜΟΥ 

 

ΦΥΛΛΟ ΕΡΓΑΣΙΑΣ 

 

 

Νο  3 

 

Τάξη                             :  Β΄ Λυκείου 

Μάθημα                       :   Μαθηματικά 

Κεφάλαιο                     :  4
ο 

Διδακτική ενότητα       : 3
η
         

Ημερομηνία                 :  17-4-2019 

Διδάσκων καθηγητής  : Ηλίας Ράιδος 
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ΕΠΙΠΕΔΟ  1ο 
 

Α. ΕΡΩΤΗΣΕΙΣ ΘΕΩΡΙΑΣ 
 

α) Βασικές ερωτήσεις θεωρίας 
 

Ερώτηση 1
η
 : Τι λέγεται τέλεια διαίρεση;         

 

 

Ερώτηση 2
η
 : Τι λέγεται ατελής διαίρεση;         

 

 

Ερώτηση 3
η
 : Πότε ο β διαιρεί τον α ;         

 

 

Ερώτηση 4
η
 : Πότε ο α λέγεται διαιρέτης ή παράγοντας του α;         

 

 

Ερώτηση 5
η
 : Τι λέγεται γραμμικός συνδυασμός των κ και λ ;         

 

Ερώτηση 6
η
 : Τι λέγεται τέλειος αριθμός;         
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Β. ΠΑΡΑΔΕΙΓΜΑΤΑ ΚΑΙ ΕΦΑΡΜΟΓΕΣ ΣΤΗΝ 

ΕΝΟΤΗΤΑ 

 

α) Παραδείγματα και εφαρμογές του σχολικού βιβλίου 

 

1.  Ασκηση 1 Σχολικο σελίδα 149 

 

2. Ασκηση 2 Σχολικο σελίδα 149 

 

3. Ασκηση 3 Σχολικο σελίδα 149 

 

4. Ασκηση 4 Σχολικο σελίδα 149 

 

5. Ασκηση 6 Σχολικο σελίδα 149 

 

 

 

β) Συμπληρωματικά παραδείγματα και εφαρμογές. 

 

6. Να αποδείξετε ότι 2
55

+1 = πολ.11 

 

7. Αν ο θετικός ακέραιος αριθμός κ διαιρεί το πλήθος των ν πρώτων όρων της  

    γεωμετρικής προόδου 1, 2, 2 
2
 , 2 

3
,…..,  να αποδείξετε ότι ο  2 

κ
 – 1 διαιρεί  

    το άθροισμα αυτών των όρων. 

 

8. Αν 7 | ( α+3) και  7 | ( 24- β ) , να δείξετε ότι  7 | ( α+β ). 

 

9. Να αποδειχθεί ότι  17  |  3 
4ν+2 

+2.4 
3ν+1

, ν ε Ν. 

 

10. Αν η διαφορά δύο ακεραίων είναι άρτιος αριθμός τότε η διαφορά των 

τετραγώνων τους είναι πολλαπλάσιο του 4 . 
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ΕΠΙΠΕΔΟ  2ο 

 

1.ΕΡΩΤΗΣΕΙΣ ΚΡΙΣΕΩΣ  ΣΩΣΤΟ - ΛΑΘΟΣ 
 

Να απαντήσετε στις ερωτήσεις κρίσεως και στα ερωτήματα σωστό ή λάθος, 

δικαιολογώντας την απάντησή σας. 

 

 

 

ΕΡΩΤΗΣΗ 1η 

Είναι σωστό ή λάθος ότι: 

Αν  2 | α και 3 | α  τότε  6 | α. 

 

 

 

 

 

ΕΡΩΤΗΣΗ 2η 
Ο αριθμός 28 είναι τέλειος 

αριθμός; 

 

 

 

ΕΡΩΤΗΣΗ 3η 

Να εξετάσετε αν ισχύει 

3 | 1002
2
+2001

2
. 

 

 

 

ΕΡΩΤΗΣΗ 4η 
Είναι σωστό ή λάθος ότι: 

Αν ο β είναι διαιρέτης του α , τότε 

και ο –β είναι διαιρέτης του α . 

 

 

ΕΡΩΤΗΣΗ 5η 
Είναι σωστό ή λάθος ότι: 

Αν α | β και  β | α τότε |α | = | β | .  
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2.ΑΝΤΙΣΤΟΙΧΙΣΗ - ΣΥΜΠΛΗΡΩΣΗ ΚΕΝΟΥ - 

ΔΙΑΤΑΞΗ 
Κάθε στοιχείο της στήλης (Α) αντιστοιχίζεται με ένα μόνο στοιχείο της στήλης (Β). 

Συνδέστε με μία γραμμή τα στοιχεία των δύο στηλών. 

 

 

                       Στήλη (Α)                            Στήλη (Β) 

 

Ο β είναι διαιρέτης του α  

 

 

Αν α | β και β | α τότε  

 

 

Γραμμικός συνδυασμός των α και β 

 

 

 

Αν α | γ και β | δ τότε  

 

 

 

κ α + λ β  

 

 

α.β | γ.δ 

 

 

α= β ή α = -β  

 

 

 

α=κ.β 

 

 

Συμπληρώστε τις προτάσεις που ακολουθούν: 

 

 

α)  Ενας ακέραιος μεγαλύτερος του 1 λέγεται τέλειος όταν είναι ίσος με το  

 

      …………………………………………………............................................ 

 

β)  Οι διαιρέτες ενός ............................ εμφανίζονται κατά …………… αντίθετων   

 

     …………………….. 

 

γ)  Γραμμικός συνδυασμός των β και γ λέγεται ο αριθμός α που έχει την μορφή  

     

            α = ................................ 

 

Διαγράψτε αυτά που έρχονται σε αντίθεση με τα δεδομένα. 

 

  5 | 20       4 | 26  1 | 11  33  |  11   25 | 25 
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3. ΔΟΚΙΜΑΣΙΑ ΠΟΛΛΑΠΛΩΝ ΕΠΙΛΟΓΩΝ 
 

ΕΡΩΤΗΣΗ 1Η 

Τέλειος αριθμός είναι ο  

Αριθμός που ισούται με το άθροισμα των γνήσιων διαιρετών του. 

 

Αριθμός της μορφής  α
2
 

 

Ακέραιος αριθμός. 

 

ΕΡΩΤΗΣΗ 2Η 

Ο β είναι διαρέτης του α σημαίνει ότι  

β είναι επίσης και το υπόλοιπο 

 

β = λ . α  , λεΖ 

 

α = κ. β , κεΖ 

 

ΕΡΩΤΗΣΗ 3Η 

Γραμμικός συνδυασμός  των β και  γ είναι ο αριθμός  

κ+β+λ+γ 

 

κ β + λ γ  , κ,λεΖ 

 

κ.λ + α.β 

 

ΕΡΩΤΗΣΗ 4Η 

Οι τέλειοι αριθμοί είναι τόσο σπάνιοι όσο και οι άνθρωποι 

Ευκλείδης  

 

Ηλίας Ράιδος 

 

M . M e r s e n n e  

 

ΕΡΩΤΗΣΗ 5Η 

Στη τέλεια διαίρεση , το υπόλοιπο είναι 

Θετικός αριθμός 

 

Αρνητικός αριθμός 

 

Μηδέν. 

Α  

Β  

Γ  

Α  

Β  

Γ  

Α  

Β  

Γ  

Α  

Β  

Γ  

Α  

Β  

Γ  
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4.ΕΡΩΤΗΣΕΙΣ: ΠΟΤΕ......ΑΠΑΝΤΗΣΕΙΣ:ΟΤΑΝ.. 
 

Απαντήστε στις παρακάτω ερωτήσεις: 

 

Πότε......      με όταν... 

 

 

Ερώτηση α)  

 

……… ο αριθμός β διαιρεί τον 

αριθμό α; 

 

Ερώτηση β)  
 

……… ο αριθμός β είναι 

διαιρέτης ή παράγοντας του α; 

 

 

Ερώτηση γ)  
 

……… ένας ακέραιος είναι 

γραμμικός συνδυασμός των α 

και β ; 

 

 

 

Ερώτηση δ)  

 

……… ένας αριθμός είναι 

τέλειος; 

 

 

Ερώτηση ε)  
 

……… αρχίζει και πότε 

ολοκληρώνεται η Θεωρία 

Αριθμών; 
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5.ΠΡΟΤΕΙΝΟΜΕΝΑ ΘΕΜΑΤΑ ΓΙΑ ΑΝΑΠΤΥΞΗ 
 

 

Διατυπώσεις των θεμάτων. 
 

11. Ασκηση 1 Σχολικο σελίδα 150 

 

12. Ασκηση 2 Σχολικο σελίδα 150 
 

13. Ασκηση 3 Σχολικο σελίδα 150 
 

14. Ασκηση 4 Σχολικο σελίδα 150 
 

15. Ασκηση 5 Σχολικο σελίδα 150 
 

 

 

 

 

Απαντήσεις των θεμάτων. 
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ΕΠΙΠΕΔΟ  3ο 
 

1. ΕΡΩΤΗΣΕΙΣ ΘΕΩΡΙΑΣ  
 

 

Ερώτηση  ........  
 

 

 

 

Ερώτηση  ........  
 

 

 

 

Ερώτηση  ........ 
 

 

 

2. ΘΕΜΑΤΑ ΓΙΑ ΑΝΑΠΤΥΞΗ ΣΤΗΝ ΤΑΞΗ 
 

 

1.ΑΣΚΗΣΗ ......... 

 

 

 

 

 

2.ΑΣΚΗΣΗ ......... 
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3.ΣΥΜΠΛΗΡΩΜΑΤΙΚΑ ΠΡΟΤΕΙΝΟΜΕΝΑ 

ΘΕΜΑΤΑ ΓΙΑ ΑΝΑΠΤΥΞΗ 
 

 

45.  ** Δίνονται οι θετικοί ακέραιοι α, β. 

α) Να αποδείξετε τις παρακάτω προτάσεις: 

     i) Αν α/β και β/α τότε α = β.  ii) Αν α/α+β τότε α/β. 

β)  Με τη βοήθεια των  i) και ii) του α) να βρείτε όλα τα ζεύγη των θετικών ακεραίων α, 

β για τα οποία ισχύει: Το γινόμενο αβ διαιρεί το άθροισμα  

α + β. 

 

46.  * Να αποδειχθεί ότι ο αριθμός α = ν (ν
2
 -1) (4ν

2 
- 1) διαιρείται με το 5 για κάθε ν  Ν*. 

 

47.  ** Έστω ένας διψήφιος αριθμός α. Αποδείξτε ότι όταν στο τριπλάσιο του αριθμού των 

δεκάδων του προσθέσουμε τις μονάδες του και το αποτέλεσμα διαιρείται δια του 7, τότε 

ο αριθμός α διαιρείται δια 7. Εξετάστε αν ισχύει το παραπάνω κριτήριο για τριψήφιους, 

τετραψήφιους κ.λπ. αριθμούς. 

 

48.  ** Γράφουμε έναν τριψήφιο αριθμό αβγ. Μετά επαναλαμβάνουμε τον ίδιο αριθμό δίπλα 

στον πρώτο, ώστε να πάρουμε έναν εξαψήφιο της μορφής αβγαβγ. Να αποδείξετε ότι: 

     i)  αβγαβγ = 1001 (100α +10β + γ) 

     ii) O αριθμός αβγαβγ διαιρείται δια του 7 του 11 και του 13. 

 

49. ** Αν α είναι διψήφιος ακέραιος αριθμός και β ο ακέραιος, ο οποίος προκύπτει από τον 

α, όταν εναλλάξουμε τα ψηφία του να αποδείξετε ότι η διαφορά α - β διαιρείται με τον 

9. 

 

50.  ** Εάν 
α

β

γ

δ
 1  και τα κλάσματα 

δ

γ
,

β

α
 είναι ανάγωγα να αποδείξετε ότι: 

     α)  ο β διαιρεί τον δ   β) |β| = |δ| 
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