
Κεφάλαιο 4
ο
                                                Μαθηματικά Θετικής Κατεύθυνσης 

                                                                              Β΄ Τάξης Ενιαίου  Λυκείου 

 

Επιμέλεια αρχείου: Ηλίας Ράιδος  Καθηγητής Μαθηματικών.                                 E-mails:raidosi@yahoo.gr  

                                   http://blogs.sch.gr/iraidos/                                                                        iraidos@gmail.com 

Σελίδα 1 από 10 

 

            
ΠΕΡΙΦ/ΚΗ Δ/ΝΣΗ Α/ΘΜΙΑΣ & Β/ΘΜΙΑΣ 

ΕΚΠ/ΣΗΣ ΘΕΣΣΑΛΙΑΣ 
ΔΙΕΥΘΥΝΣΗ Β/ΘΜΙΑΣ ΕΚΠ/ΣΗΣ ΜΑΓΝΗΣΙΑΣ  

 
1ο ΓΕΝΙΚΟ ΛΥΚΕΙΟ ΒΟΛΟΥ   

 

 

 

ΦYΛΛA ΕΡΓΑΣΙΑΣ  

 

ΣΤΑ  

 

ΜΑΘΗΜΑΤΙΚΑ 

 

 ΠΡΟΣΑΝΑΤΟΛΙΣΜΟΥ 

 

ΦΥΛΛΟ ΕΡΓΑΣΙΑΣ 

 

 

Νο  1 

 

Τάξη                             :  Β΄ Λυκείου 

Μάθημα                       :   Μαθηματικά 

Κεφάλαιο                     :  4
ο 

Διδακτική ενότητα       : 1
η
         

Ημερομηνία                 :  7-4-2019 

Διδάσκων καθηγητής  : Ηλίας Ράιδος 

 

 

 

 

 

http://blogs.sch.gr/iraidos/


Κεφάλαιο 4
ο
                                                Μαθηματικά Θετικής Κατεύθυνσης 

                                                                              Β΄ Τάξης Ενιαίου  Λυκείου 

 

Επιμέλεια αρχείου: Ηλίας Ράιδος  Καθηγητής Μαθηματικών.                                 E-mails:raidosi@yahoo.gr  

                                   http://blogs.sch.gr/iraidos/                                                                        iraidos@gmail.com 

Σελίδα 2 από 10 

 

ΕΠΙΠΕΔΟ  1ο 
 

Α. ΕΡΩΤΗΣΕΙΣ ΘΕΩΡΙΑΣ 
 

α) Βασικές ερωτήσεις θεωρίας 
 

Ερώτηση 1
η
 : Πως διατυπώνεται η Αρχή της Μαθηματικής Επαγωγής;         

 

 

Ερώτηση 2
η
 : Ποια είναι η Ανισότητα του Bernoulli;         

 

 

Ερώτηση 3
η
 : Πότε καθιερώθηκαν οι όροι ‘ μαθηματική επαγωγή ’ ή 

                       ‘τέλεια επαγωγή’ ;        
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Β. ΠΑΡΑΔΕΓΜΑΤΑ ΚΑΙ ΕΦΑΡΜΟΓΕΣ ΣΤΗΝ 

ΕΝΟΤΗΤΑ 

 

α) Παραδείγματα και εφαρμογές του σχολικού βιβλίου 

 

1.Ασκηση 1ι) Σελίδα 139 

 

2. Ασκηση 1ιι) Σελίδα 139 

 

3. Ασκηση 1ιιι) Σελίδα 139 

 

4. Ασκηση 1ιν) Σελίδα 139 

 

5. Ασκηση 2) Σελίδα 139 

 

 

β) Συμπληρωματικά παραδείγματα και εφαρμογές. 

 

6. Ασκηση 1 Σελίδα 140 

 

7. Ασκηση 2 Σελίδα 140 

 

8. Ασκηση 3 Σελίδα 140 

 

9. Ασκηση 3ι) Σελίδα 140 

 

10. Ασκηση 3ιι) Σελίδα 140 

 

11. Ασκηση 3ιιι) Σελίδα 140 
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ΕΠΙΠΕΔΟ  2ο 

 

1.ΕΡΩΤΗΣΕΙΣ ΚΡΙΣΕΩΣ  ΣΩΣΤΟ - ΛΑΘΟΣ 
 

Να απαντήσετε στις ερωτήσεις κρίσεως και στα ερωτήματα σωστό ή λάθος, 

δικαιολογώντας την απάντησή σας. 

 

ΕΡΩΤΗΣΗ 1η 

Είναι σωστό ή λάθος ότι: 

Η μαθηματική επαγωγή  

αποτελείται από δύο βήματα.  

 

 

ΕΡΩΤΗΣΗ 2η 
Υοάρχουν περιπτώσεις να ισχύει 

το 1
ο
 βήμα και να μην ισχύει το 

2
ο
 ; Δώστε ένα παράδειγμα. 

 

ΕΡΩΤΗΣΗ 3η 

Ανέφερε ένα πρακτικό 

παράδειγμα για την μαθηματική 

επαγωγή. 

 

 

 

ΕΡΩΤΗΣΗ 4η 
Η μαθηματική επαγωγή ισχύει για 

κάθε ν θετικό ακέραιο; 

 

 

 

ΕΡΩΤΗΣΗ 5η 
Είναι σωστό ή λάθος ότι: 

Η μαθηματική επαγωγή ισχύει 

μόνο για ισότητες. 
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2.ΑΝΤΙΣΤΟΙΧΙΣΗ - ΣΥΜΠΛΗΡΩΣΗ ΚΕΝΟΥ - 

ΔΙΑΤΑΞΗ 
Κάθε στοιχείο της στήλης (Α) αντιστοιχίζεται με ένα μόνο στοιχείο της στήλης (Β). 

Συνδέστε με μία γραμμή τα στοιχεία των δύο στηλών. 

 

 

                       Στήλη (Α)                            Στήλη (Β) 

 

 

Τέλεια επαγωγή 

 

 

Ατελής επαγωγή  

 

 

Κάθε αριθμός α = 2ν, νεΖ είναι άρτιος  

 

 

Κάθε αριθμός α = 2ν+1, νεΖ είναι άρτιος 

 

 

 

Φυσικές επιστήμες 

 

 

Ψευδής πρόταση  

 

 

 Μαθηματικές επιστήμες 

 

 

 Αληθής πρόταση 

 

 

 

Συμπληρώστε τις προτάσεις που ακολουθούν: 

 

 

α) Οι όροι ‘ μαθηματική επαγωγή’ ή  ‘.................επαγωγή’ καθιερώθηκαν στη διάρκεια του    

     ............  αιώνα  με τις εργασίες των Α. ..............         και  R………………………….  

 

β) Η ανισότητα του Bernoulli  είναι η   ..........................………………………… 

 

 

Διαγράψτε αυτά που έρχονται σε αντίθεση με τα δεδομένα. 

Τα βήματα της μαθηματικής επαγωγής είναι   

 

α) Για ν = 1 ……Για ν = κ …….Για ν = κ+1 …… 

 

β) Για ν = 3 ……Για ν = κ+1 …….Για ν = κ …… 

 

γ). Για ν = 0 ……Για ν = κ+2 …….Για ν = κ+1 …… 
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3. ΔΟΚΙΜΑΣΙΑ ΠΟΛΛΑΠΛΩΝ ΕΠΙΛΟΓΩΝ 
ΕΡΩΤΗΣΗ 1Η 

Η μαθηματική επαγωγή διατυπώθηκε με σαφήνεια το 1654 από τον 

Blaise Pascal 

 

Francesco Mauroliko 

 

A. De Morgan 

 

ΕΡΩΤΗΣΗ 2Η 

To άθροισμα  1+3+5+……….+(2ν-1) ισούται με  

(ν+1)(ν-1) 

 

2ν+5 

 

ν
2
 

 

ΕΡΩΤΗΣΗ 3Η 

Η ανισότητα του Bernoulli ( 1 + α ) 
ν
 > 1 + ν α  ισχύει για κάθε 

Ακέραιο θετικό 

 

ν 2 , νεΝ 

 

Πραγματικό αριθμό. 

 

ΕΡΩΤΗΣΗ 4Η 

Για να δείξουμε ότι  2 
ν
 > 2 ν + 1 για κάθε ν   3 τότε το πρώτο βήμα είναι για  

ν = 1 

 

ν = 2 

 

ν = 3 

 

ΕΡΩΤΗΣΗ 5Η 

Η ισότητα  ν 
2
 +( 2ν +1 ) =  ( ν + 1 ) 

2
 ισχύει  

Για κάθε ν > 2 

 

Για κάθε ν ε Ν  

 

Για ν ε Ζ . 

 

 

Α  

Β  

Γ  

Α  

Β  

Γ  

Α  

Β  

Γ  

Α  

Β  

Γ  

Α  

Β  

Γ  

http://blogs.sch.gr/iraidos/


Κεφάλαιο 4
ο
                                                Μαθηματικά Θετικής Κατεύθυνσης 

                                                                              Β΄ Τάξης Ενιαίου  Λυκείου 

 

Επιμέλεια αρχείου: Ηλίας Ράιδος  Καθηγητής Μαθηματικών.                                 E-mails:raidosi@yahoo.gr  

                                   http://blogs.sch.gr/iraidos/                                                                        iraidos@gmail.com 

Σελίδα 7 από 10 

 

4.ΕΡΩΤΗΣΕΙΣ: ΠΟΤΕ......ΑΠΑΝΤΗΣΕΙΣ:ΟΤΑΝ.. 
 

Απαντήστε στις παρακάτω ερωτήσεις: 

 

Πότε......      με όταν... 

 

 

Ερώτηση α)  

 

…… ισχύει η μαθηματική 

επαγωγή; 

 

 

Ερώτηση β)  
 

…… ο Φραντσέσκο 

Μαουρόλικο απέδειξε ότι: 

1+3+5+……..+(2ν-1) = ν
2
 ; 

 

 

 

Ερώτηση γ)  
 

……… καθιερώθηκε η 

μαθηματική επαγωγή; 

 

 

 

Ερώτηση δ)  

 

……… ισχύει η ανισότητα του 

Bernoulli  (1+α) 
ν
 > 1+ν α ; 

 

 

Ερώτηση ε)  
 

……… ολοκληρώνεται η 

 απόδειξη με τη μέθοδο  

της Μαθηματικής επαγωγής; 
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5.ΠΡΟΤΕΙΝΟΜΕΝΑ ΘΕΜΑΤΑ ΓΙΑ ΑΝΑΠΤΥΞΗ 
 

 

Διατυπώσεις των θεμάτων. 
 

 

12. Να αποδειχθεί ότι για κάθε θετικό ακέραιο ν , οι όροι της ακολουθίας  

       αν = ν
2
 + ν είναι πολλαπλάσια του 2 . 

 

 

13. Να αποδειχθεί ότι για κάθε θετικό ακέραιο ν , οι όροι της ακολουθίας  

       αν = ν
3
 +3ν

2
 + ν είναι πολλαπλάσια του 3 . 

 

 

14. Να αποδειχθεί ότι για κάθε θετικό ακέραιο ν , οι όροι της ακολουθίας  

       αν = 2 
2ν-

1+3 
2ν-1

 είναι πολλαπλάσια του 5 . 

 

 

15. Να αποδειχθεί ότι για κάθε θετικό ακέραιο ν , ισχύει  2 
ν
   ν + 1 . 

 

 

Απαντήσεις των θεμάτων. 
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ΕΠΙΠΕΔΟ  3ο 
 

1. ΕΡΩΤΗΣΕΙΣ ΘΕΩΡΙΑΣ  
 

 

Ερώτηση  ........  
 

 

 

 

Ερώτηση  ........  
 

 

 

 

Ερώτηση  ........ 
 

 

 

2. ΘΕΜΑΤΑ ΓΙΑ ΑΝΑΠΤΥΞΗ ΣΤΗΝ ΤΑΞΗ 
 

 

1.ΑΣΚΗΣΗ ......... 

 

 

 

 

 

2.ΑΣΚΗΣΗ ......... 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

http://blogs.sch.gr/iraidos/


Κεφάλαιο 4
ο
                                                Μαθηματικά Θετικής Κατεύθυνσης 

                                                                              Β΄ Τάξης Ενιαίου  Λυκείου 

 

Επιμέλεια αρχείου: Ηλίας Ράιδος  Καθηγητής Μαθηματικών.                                 E-mails:raidosi@yahoo.gr  

                                   http://blogs.sch.gr/iraidos/                                                                        iraidos@gmail.com 

Σελίδα 10 από 10 

 

 

 

3.ΣΥΜΠΛΗΡΩΜΑΤΙΚΑ ΠΡΟΤΕΙΝΟΜΕΝΑ 

ΘΕΜΑΤΑ ΓΙΑ ΑΝΑΠΤΥΞΗ 
 

1. * Παρατηρούμε ότι:      
2

)11(1
1




 
        

2

)12(2
21


       

2

)13(3
321


  

Ποιο νομίζετε ότι θα είναι το άθροισμα 1 + 2 + 3 + ... + ν; Αποδείξτε την ισότητα που 

συμπεράνατε με επαγωγή. 

 

2. * Μετράμε τον αριθμό των διαγωνίων μερικών πολυγώνων: 

 

Αριθμός πλευρών Αριθμός διαγωνίων 

τετράπλευρο (ν = 4) 2
4 4 3

2


( )
 

πεντάγωνο    (ν = 5) 5
5 3

2


(5 )
 

εξάγωνο       (ν = 6) 9
6 6 3

2


( )
 

επτάγωνο     (ν = 7) 14
7 7 3

2


( )
 

 

Ποιος νομίζετε ότι θα είναι ο αριθμός των διαγωνίων ενός πολυγώνου με ν πλευρές; Να 

αποδειχθεί η σχέση που συμπεράνατε με μαθηματική επαγωγή. 

 

3. * Να βρεθεί η ελάχιστη τιμή του ν  Ν* για την οποία ισχύει η σχέση  

2
ν
 > ν

2
. Στη συνέχεια να αποδειχθεί η σχέση για κάθε ν μεγαλύτερο ή ίσο από την τιμή 

που βρέθηκε.  

 

4.  * Να διαπιστώσετε ότι ο αριθμός 2
4ν 

- 1 για  ν = 1, 2, 3, 4 είναι πολλαπλάσιο του 15. Να 

αποδείξετε με μαθηματική επαγωγή ότι 2
4ν

 - 1 = πολ15, ν  Ν*. Υπάρχει άλλος τρόπος 

απόδειξης;  

 

5.  ** Αν α, β ακέραιοι δείξτε ότι (α + β)
ν
 = α

ν
 + λβ, λ  Ζ και ν  Ν*. 
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