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APAXTHPIOTHTEX

ENNOIA THX HNIOANOTHTAX

XXETIKH 2YXNOTHTA

OPIXMOX

‘Eoto éva meipapa Toymg Le SEIYUATIKO YOPO TO TEMEPAGIEVO GUVOAO _
Q= {0, 0,, 0,...,0,}.

Av Gg v eKTEAEGELG TOV TEWAp0TOG Ta omAd eviexdpeva {o, }, {o,}, {0, }, ... {0}

TPAYHATOTOLOVVTOL Ky, Ky, Kg,..., K, QOPES avTioTOL(O, TOTE OVOUALOVUE GYETIKES

CUYVOTNTES TOV EVOEYOUEVOV {ml}, {032}, {033}, vy {mv} ToUG aptBpov:

— K — K —_ K —
fl_ VlafZ_ V21f3_ 4\)&1'"11:\/_ TL

IAIOTHTEX
OL OYETIKEG GUYVOTNTEG EXOVV TLG TTOPAKATW LOLOTNTEG:
e 0<f <1, i=1,2,3,.,v (@ob Q<k<v)

+K,tK,+
o fHf+f+ f=ia K2 TRV

1 2 3 v v v

NOMOX TQN METAAQN APIOMQN

Av 0 aplOuds Twv SOKIWY EVOG TEPAUATOS TUXNG QUEAVETAL ATIEPLOPLOTA, TOTE OL OXETIKEG GUXVOTITESG
TPAYUATOTOMONG TWV EVSEXOUEVWV TOU TEPAULATOS oTabepoToloUvTal YOpw amd KATOLoUG aplBuovg (oxt

TavtoTe (5lo0ug).

OPIXMOX
MOavoOmTa evdg evEexopévou A, ovopdletal évag aplbpudg mou Seixvel To HETPO TG

«T(POCSOKING» LUE TNV OTIOlA AVAUEVOULE TNV TIPAYLATOTIOI O TOU EVEEXOUEVOU.

KAAXIKOX OPIEMOX IMIGANOTHTAX
Av ta Suvatd amotedéopata evog elpapatog TuxMG (otolxeia Tou Q) eival loomiBava
ovopaovpe TOavOTNTA 0TIOLOVST|TIOTE EVEEXOUEVOU A TOV aplOuo:
P(A)= Hlneogsuvou«uvnsgmrmcsmvz N(A)

[TAN00¢ SuVATWY TEPITTWEEWY N(Q)
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ATt6 Tov Tapamavw opLopd TTPOKUTITEL OTL:

N@)

1D P(Q)= =1
N(Q)
2) P(@)zM@:Q:O
NQ) v

3) l'a ka&Be evdexdpevo A .oxVel 0 < P(A) <1, agpoV 0 < N(A) <N(Q).

+ Mapatpnon:

‘Otav ggovpe éva Setypatikd xwpo Q = {wl, Wy, w3,...,u)v} KOLXPNOWHOTIOLOLHE Th ppaon

«Ttaipvou e Tuxaia éva atolyxelo Tou O» evvooupe OTL 6Aa Ta Suvatd amoteAéopata Tov Q ival tooTiBava kot
Apa UTOPOVE VA XPTOLLOTIOLOVUE TOV KAXGLKO OPLOUO YLX TOV UTTOAOYLOUO TNG TLOavVATNTOG OTOLOUSNTIOTE

evéeyouévou tou Q.

AEIOMATIKOX OPIXMOX IIIOGANOTHTAX

"Eotm Q = {0311 ®,, O, ..., @V} €vag SELYPOTIKOG XWPOG LE TIETEPACTUEVO TIA00G oTOLXELWV.

Ze k60e amho evdeydpevo {o;}, i=1, 2, 3,...,v avrictorilovpe £vo Tpoypatikod aploud,

Tov omoio cupBoAilovpe pe P((Di )’ £TOL WOTE VA LoYVOULV:

e 0<P(w;)<1,i=1223,..v

e P(Q)=P(w,)+P(0,)+P(w;)+...+P(,)=1

Tov aptBud P(w;) ovopdfovjie mOavéTTa TOL EVSeXOEVOU {O, }.

Qg mbavoTa P(A) evég evdexopévou A ={a,0,,0;,....,0, ) #J opilovue t0 GOpoiopa
P(A)=P(o,)+P(a,)+P(as)+...+P(a,), evd ogmbavétnta T00 0:dHvaTov Evdexopuévon &

opifoupe Tov apOuo P(J)=0.

+ [Mapatpnon:

Av P(o )= 1 ,1=1,2,3,..,v ue Q= {0) , 0,0, ...,0 } , TOTE £XOVLE TOV KAQOLKO

i v 1 2 3 v
opopd g mBavotnTag. Ltnv mpaén Slaltepa otnv mepimtwon mov Sev oyveEL 0 KAAOWKOG OpLoUOG TNG
mTOavOTNTAG, WG TOAVOTNTA EVOG evEexopEvou A AapPAaveTal To 0pLO TNG OXETIKNG TOU ouxvoTNTAaS (OTAV O
apLOpog Twv SoKp®V Telvel aTo Gmelpo). AnAadr oxVet:

P(0)=lim f=1im 1 i=1,2,3 .. v.
i i

V0 V—>0 V
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T

KANONEZX AOTIZEMOY TON NIGANOTHTQON

1 | AtAh0g TPooOETIKOS VOpOG:

[ omoladnmote acvpBifacta petadl Toug evdexopeva A kat B evog Setypatikov ywpov £ woyvet:

P(AUB)= P(A)+ P(B)

Amodeldn
Eotw ot N(A)=«k ko N(B)= A Enedn] ta evdgyopeva A )
kat B elvar acvpBifacta toydet N(A U B): K+ A, SAadh A
N(AUB) = N(A)+ N(B). Eiva: Q
B
N(AUB) N(A)+N(B) N(A) N(B
P(AUB)= (AUB) N(A)+N(B) N(A) N(B)
N N(Q) N N
=P(A)+ P(B)
+ Xnueioon: Av A, B, T etvat evdgyoueva evog deyUaTikov ympov £, ava 600
acvuPifacta, TOTE 1GYVEL
2 PAUBUI)=P(A)+P(B)+P(I).
T Yo cupumAnpwpatikd evéexopeva A kat A’ evog Setypatikol xwpou Q oxVEeL:
P(A)=1-P(A)
Amodeldn
Eival AN A'=Q (1) KoL AUA=A (2) =

Ta evéeyopeva A kat A’ eivat acvpBifacta (1), omote cVpwva PE

TOV ATAG TIPOCOETIKO VOO EXOVUE:
@
PAUA)=PA)+P(A) PN =PA)+PA) &

<> 1=P(A)+P(A") = P(A") =1-P(A).
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Amodeldn
T'a 8o evbeydpeva A kat B £xovpe:
N (AUB) = N (A)+ N (B) -N (A N B) (1), oa@ov cto
A
oto GOpoiopa N(A)+ N(B) 1o mAn6o¢ TV otoryeimv Tov A
A N Bumoloyiletal §vo @opés. Elval:
N (AUB _
P (AUB) = ( )= N(A)+N(B)-N(ANB)
A UB
N(Q) N (Q)
N(B) N(ANB
_N(A)Jr (B)_N@&n ):P(A)+ P(B)—P(a nB)
N(Q) N(Q) N(Q)
4
Amodeldn
Eivat A ¢ B, omote N (A) < N(B). 0
‘Exoupe Stadoyika: B
N(A N(B
N(A)<N(B) e ML NE) b cpem), @
N(Q) N(@)
+ IIpocoyi: To avtictpopo dev 1oydet, dnradn av P (A ) <P (B ) avto dev onuaivet
kot avaykn 6tt A < B. ILy. ot piyn evédg Captov yia ta evoeyOueva
A={1,2} xuB={3,4,5} 1fo)8126=P(A) SP(B):g,avo')AgB .
Hoapatypnon: Ioyvovv:
+ a) P(ANB)<P(A), agpod AN Bc A
B) P(ANB)<P(B) , agod AN Bc B
Y) P(A)<P(AUB) , agpod AcAUB
8) P(B)<P(AUB) , apob BCAUB
£) P(ANB)<P(AUB), agod ANBcAUB
6t) P(A-B)<P(A), apod A-BcCA
) P(A-B)<P(B'), agod A-BcB’
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5 | T 000 evdeydpeva A kot B evog derypatikov yopov Q 1oydet:

P(A — B)=P(A) - P(A N B)

Amodeldn
Eiva: (A-B)n(AnB)=g (I xa A
(A-B)U(ANB)=A &
elvat acvpBifaocta (1),
Ta evéeyoueva A—- B kat A N B
OTIOTE CUPLPWVA LLE TOV ATIAO TIPOCOETLKO VOO EXOVLE:
(2
P((A-B)U(ANB) =P(A—B)+P(ANB)<
& P(A)=P(A-B)+P(ANB) o
&P(A-B)=P(A)-P(AN B)
+ [Mopatipnon: Eniong woydet:
P(B—- A)=P(B)—-P(A N B)
6 | [ 8Vo evdeyopeva A kat B evog Setypatikov xwpou Q loxveL:
P ((A—B)U(B—A))=P(A)+ P(B) -2 P(A NB)
Amddeitn
Ta evdexdpueva A — B xoau B — A elvar acvpBifacta, omdte R

OVUPWVA HE TOV ATAG TIPOGHETIKO VOUO £XOVLE: P((A -B)uU (B -

A)) =P(A-B)+P(B-A)=

=P(A)-P(ANB)+P(B)-P(AN B)=

(A- B) U (B - A)

=P(A)+P(B)-2P (AN B).

+ Tlapatipnon: Eneidn ta evdeyopeva A — B, ANB, B— A givat avé §bo acvppifoocta
Kot ikavomotovv tn oxéon (A—B)U(ANB)U(B-A)=A UB, woyvst:
P((A- B) U(ANB) U(B- A)) = P(A-B)+P(ANB) +P(B— A)

P(AUB)=P(A-B)+P(ANB)+P(B-A)
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IIINAKA X
TYINQN EK®PPAXEQN KAI AIATPAMMATOQN
FAQXYA OEQPIAX FAQXYA GEQPIAX AIATPAMMA YIIOAOT'IEMOZX
[IIGANOTHTQN YYNOAQON Venn [IIGANOTHTAZX
A
Astypatikog Xwpog Baok6 Zuvolo P(Q) =1
A
AmAd ,
ATOTEAEG A Xtoeto o tov () o
TEPAUATOG
A
Ev8eyopevo Y‘I‘[O()'U\g))\o Tov © 0<P(A)<1
Ac Q) o
B£Bato To Baotkd S P(Q) =1
Evéexouev Yvvoio
0
A8Vvato o _
EvSex6yiey To Kevd ZUvoro P()=0
)
A’ /\
ToA Sev ) SUUTAY pWHA TOV < P(A)=1-
TipaypatoTotettat A (Avtifeto tou P(A)
A)
[lpaypatomoleita

L TO A aAAG OXL TO
B (pévo to A)

A-B=ANB’

P(A-B) =P(ANB)

=P(A) -P(ANB)
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[IpaypatoTmoleit
AL TOVAGXLOTOV AUB A/QZD P(AUB) =
&va omoBra A xat B =P(A) +P(B)
, A5 -P(ANB
(A1 B) (ANB)
HpO(YH.(XTOT[OlOUVTO(l P(ANB) =
ouyxXpOvwg ta A kat B ANB
(A ko B) B =P(A) +P(B)
AQR —P(AUB)
PY{A-B) U(B-A);=
[Ipaypatomoleitat (A-B)U (B—A) 1 A %( ) ( yf
Hovo éva amd T A kal :P(A_B) +P(B_A) =
B (ANBYU (A'NB) B
(h A% B) =P(A)+P(B)-2P(ANB)
Aev - , , , D X 1
TpaypaToToLeiTat A'NB’=(AUB) A@ P(A MB J=P[(AUB) ]=
kavéva amd ta A kar | 1°6Nopog De Morgan B =1-P(AUB)
B (o¥te 10 A 0UtE TO ANRS
B)
Aev , A'UB=(ANB)’ A@ P(A UB J=P[(ANB) ]=
TPOYULATOTIOLOVVTOL ,
ouyxpovws ta A kat B | 2° Nopog De Morgan B =1-P(ANB)
(To oAV éva amo A kal
B)
o8
P N
[Ipaypatomoteitat &) P(AUBUI) =P(A) +P(B)
£V TOUAGYLOTOV A
and ta A, Bkat T AUBUT ! )-P(ANB)
(AGBAT) AuBUT | PBAD
—P(I'NA) +P(ANBNI)
Empérern opyeiov: Hhiag Padog Kodnyntig Mabnpotikdv. E-mails:raidosi@yahoo.gr
http://blogs.sch.qgr/iraidos/ iraidos@gmail.com

TeAida 8 amd 19



http://blogs.sch.gr/iraidos/

AYXKH2EIX TTPOX ANAIITYZEH

1. 'Eoto ta obvora Q= {1,2,3,4,5}, A={weQ/ o <4} ko1
B ={we/ w mepLttoc) Av ekAéfoupe Tuxaia éva otolyeio Tou (, va Bpeite Tig
TOAVOTITES VA AVIKEL:
a) oto A
) cto A oto BYy)
oto AkaiLoto B
6) oto A xaL 0xLoto B
€) o€ éva akplBws amo ta A kat B.

2. Piyvovue éva (apt. Na Bpeite v mBavotnTo TV TOpoKAT® EVOEXOUEVAOV:
A: meprrtdg aplOpog
B: wkpoteEPOG TOU 5
[': tepLTTOG ApPLlOUOG KAL LIKPOTEPOG TOV 5
A: tepLTTOG AplOUOS 1| LIKPOTEPOG TOU 5.

3. Amo6 to ohvoro Q = {1, 2, 3,...,20} emAéyovpe toyoia Evov apOud a.
Na Bpeite v mbBavotTo TOV TUPUKAT® EVOEXOUEVOV:
A: 0 aplBuog a eivat moAAamAdcio Tov 2
B: 0 aptBpudg a elvat moAAamAdaoio Tov 5
I: 0 ap1lOudG a elvat TOAAATAGG L0 TOV 2 KoL Tov 5
A: 0 aplOp6S a givat TOAAXTAGG10 TOV 2 aAAQ OL ToV 5

E: 0 aplBuog a elval ToAAATAGG10 €VOG TOUAQXLOTOV ATtO TOUG aplBpovg 2 Kat 5.

4. Piyvovue éva vopiopo Kot £va (apt cuyypovmg Kot opilovpe to evogyOUeEVaL:
A 1 «10 arotéhespo Tov {aplov etvar dtopétng Tov 4 »
B: « YPAUULATA GTO VOULOUO KOL APTLO ATIOTEAEG A OTO {APL »
Av emAégovpe Tuxaia éva atolxeio Tou Q, va Bpelte TIg TOAVOTNTES TWV
evéexopevwv: o) A BB Y)ANnB.

5. "Eva emopytaxd Avkelo €xel 36 pobntég oty A' téén, 34 omv B' 164En ko 30
oty I'" 164&n. Av exié€ovpe Tuyaio Evav pant, va Ppeite v mbavotTa:
o) vo gtvon g A' Taéng
B) va givar g A" tagng 1 s B' taéng
Y) va unv etvat g B' taéng.

6. 'Eva xovti mepiéyetl 7 yardlieg, 5 kékkiveg kot 3 mpdoiveg opaipec. Av
emAéEovpe Tuyaio o opaipa, va Bpeite tnv mbavotra 1 ceaipa ot va
gtvau:

a) KOKKLVT
B) oxtyoralix
Y) Tpacvn, av yvwpilovpe 0Tt Sev eival yoAdlia

Empélewn apyeiov: Huiag Pardog Kabnyntig Modnpotikdv. E-mails:raidosi@yahoo.gr
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7. "Eva xovti mepiéyet 12 dompeg , X KOKKIVES KOl Yy TPAGIVEG CQOipES. Av
1
eMAELOLE TUXala Hlx o@aipa,  TTBaVOTNTA VA elval KOKKvn elvar  — KALT]

mlavéTTa va eival tpdown elvar —- N& Bpeite Ta x kaL y.
3

8. "Eva xovuti mepi€yet 5 kitpiveg, X mpdotveg kat y yoralieg pmdec. [aipvoope
Toyoio po pddo amd 1o kouti. Av n mhovotnrTo vo TAPOLLE TPAGIYN I

yoAddia prtdda elvar —» EVO 1 TOQVOTNTA Vo TAPOLE KiTPvn 1) YaA&Qa elvat

3
_,ToTE:
5
a) Na Bpeite Ta X, y KaBwg emiong KAl TOCEG UTIAAESG £XEL TO KOUTL.
) Na vmoAoyioete TV TBAVOTNTA VA TTAPOUUE KITPLVT] 1) TPAG VT UTTAAQ.

9. "Eva xovuti mepiéyel X KOKKIVEG Kot Y AeVKEG apaipec. EmiéEovpie Toyaia pua
5

o@aipa. Av n mBavotnTa va eivat KOkKvn elval ion pe  — KOLLOXVEL

70 < 4x + 5y <90, va Bpeite Ta x Kot y.

10. 'Eva xovti mepiéyet 40 pmdieg amd tig omoieg ot 20 eivan dompeg , ot 10 givar
pavpeg Ko ot vTOAoTeG elvar TpAGveg 1) KOKKIveS. EmAéyovpe and 1o Kovti
po prdia otny tOxm. Av gival yvooto 0t n mhavotnto vo emieyel KOKKIv

reN¥,

KaLn mlavotnTa va eMAEyel TTpdaoivn eival
4 9A+2°

va Bpelte TOOEG KOKKIVES KL TTOGEG TIPAGIVEG UTIAAES TIEPLEXEL TO KOUTL.

UTaAa eivot
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11. 3¢ éva movApav Bpickovtal LOvVov GTPaTIOTES, VaHTeS Kot aepomdpot. Ot vadteg
etvon 20. EmAéyovpe toyaia évav emiParn. H mbavomnta va £xovpe otpatiddyT
sival — Kot mbavotnta va £xouvpe agpomopo eivat  _ . [léooug emifBdteg Exel

7
TO TIOVAUQY;

12. Xe pa opuypopétpnon potmmonkov 100 drtopa moceg epnuepidec ayopdlovv

v efdopada. Ta amoTEAEGHATO TOV ATOVTCEDV POIVOVTOL GTOV TOPUKATM

TivokoL:
aplOpog 0 |1 |2 (3 |4 |57
eQENUepidw TIEPLOCOTEPES
\
apbuos | 28| 12|26(18|10|6
ATOHWV
EmiAéyouvpe tuxaia éva dtopo. Na Bpeite Ty mBavOTTA TWV TAPAKATW
evleXOUEVWV:

A: Na unv ayopdalel e@nuepida
B: Na ayopalel To oAU 3 e@nuepibeg
I': Na ayopadel ieploooTePeG Ao 2 @M UepiBSeg
A: Na unmv ayopadet 3 M 4 e@nuepideg.
13. O mopaxdTm TivaKag avapEéPETal 6To TANHOS TOV TVTTOYPUPIK®V AAODOV TOV
vrdpyovv o€ éva Pipiio 200 ceAldwv.

ApPLOUOG TUTIOYPAPLKWV 0-2 | 3- |6-8|9-
AaBwv 5 11
aplBuog oeAidwv 150|130 |15 |5

EAéyyoupe oty TOXM pa oeAida Tov tapamavw BAiov. Na Bpeite
™MV TOAVOTNTA TWV TAPAKATW EVEEXOUEVWV:
A: It oeAiSa vtapyxouv To oAV 2 TUTIOYPA@IKA AGON
B: X1t oeAiba uTtdpxOoUV TOUVAGYLOTOV 6 TUTIOYPA@IKA AGON
I': 211 oeAlba vTTAPXOLY TOUAGYLOTOV 3 KaL TO TIOAD 8 TUTIOYPA@ KA AAOT).
14. Xe pa téd&En vdpyovv 30 pobntég yio Tovg
omoiovg dtvetat 0 SuTAavOg TiVaKaG KOTAVOUNG

Babuod | aptbudg

10V BaBudv Toug 6TO S pabntwv
nddnua g Iotopiag. EmAéyoups o 1; 812

oYM évav padnt. Na Bpeite v
TBavotnTa 0 BabudS TOoL 0TO PABN UK 19 7
™G lotopiag va eivat:

a) (oog pe 19

B) TovAdylotov 18

Y) UiKpOTEPOG TOU 18.

15. *10 8}75)»(1\/0 Tivako 81\/:51(11 M KaTavoun TV [ o [- | aptOpds
nAiov tov 100 vroAA Aoy pog ) VTTOAAN AWV
emyeipnone. Emidéyovpe toyaio évav and 20-30 10
TOVG TTOPOTAVE VToAANAovs. Na Bpeite 30-40 30
™V mbavoTnTa 0 VTTAAANAOG va eivat: 40-50 40

a) TovAaytotov 40 xpovwv
) To oAV 50 xpovwv

Empélewn apyeiov: Huiag Pardog Kabnyntig Modnpotikdv. E-mails:raidosi@yahoo.gr
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Y) K&tw amd 30 1 mavw and 50 ypovwv.

16. Xe éva oyoieio vapyovv 100 pabntég I Avkeiov ko Katavépovror og eENG:
50 OempnTikng KatevBvvong amd Tovg onoiovg 20 givat ayodpto.
30 OeTkn g KatevBuvon G amod Toug omolovg 18 eival ayopla.
20 Teyvoloykns katevBuvon g amd Tous omoiovg 12 eival ayopla.
A. EmiAéyoupe Tuxaia évav amod toug mapamavew padntés. Na Bpeite v
TOAVOTNTA 0 HABN TG AUTOG Va lvat:
a) BTN ¢ KatevBuvong
B) BewpnTikng kKateLBLVVONG KL KoplToL
Y) ayopLmou Sev elvat OewpnTIKNG kKatevBuvong
B. EmiAéyoupe tuxaia éva amo ta mapanavw ayopla. Na Bpelte tnv mBavotnta To
aydpLavtd va eival Teyvoloyikns kateBuvong.

17. Ze o téén vedpyovv 24 pabntéc, aydpla ko kKopitoia. To P TOV XYOPLOV Kat

TO _TWV KOPLTOLWV XYoLV KaoTavd patia. EmAéyovue tuxaio évav amd toug
7
Tapamavew 24 uadntég. Av n mbavoTtnTa va eival aydpl pe KaoTavd LATIA Eival
1
—, va Bpeite:
3
a) oo elval Ta AyOpLX KOL TTOOA TA KOPLToLo TNG TAENG
B) mowa eivat  TOAVOTNTA TO ATOUO Vi Elval KOPITOL IOV SV £XEL KAOTAVA
UATLA.

18. Xe éva Avkero n I 1a&n £xet 30 pabntég, aydpila kot kopitoia. Xty mevonquepn
3 2

£KSPOWT) CUPETELXAV T — TWV AYOPLOY KAL TR _ TwV KopLtolwy. Emideyoupe
3
Tuxaia éva pabnm me I' tadéng. Av n mbavotnTta va eivat Kopitol kat va unv

OVUUETELXE oTNV TtEVOTIEPT EKSpoun elval 5 , va Ppeite:

o) oo elval T ayopLa KAl TOCA Ta KOpIToLla TG TAENG
B) mota eivat 1 TOAVOTNTA TO ATOUO TIOU EMALEAE VA ElVAL AYOPL KAL VAL UNV
OUUUETE(XE OTNV TteEVOT LEPT EKSpOUN).

1. Av A, B &ivar 600 evoeydpeva evog SEIYLOTIKOD YDOPOL Q pe

P(A) = 1 P(B) = EK(XI P(ANB) =
5 3 12
a) Na punv mpaypatomombei to A.
B) Na mpaypatomomBei TovAdxlotov éva amd Ta A, B.
Y) Na unv mpaypatomom el kavéva amd ta A, B.
8) Na mpaypatomomBei pévo 1o A.

, va Bpeite v mBavoT T
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€) Na mpaypatomomBet akpfwg éva amdé ta A, B.
oT) Na mpaypartomomnBel to moAv éva anoé ta A, B.

2. Av A, B givar 300 evoegydpeva vog SEIYLOTIKOD YOPOL Q e
P(A) = Z' PAyB)= iKou P(ANB) = 1, va Bpeite 1ic mBavotTEC:
3 4 4
o) P(A) B) P(B) v) P(ANB) 6) P(A'—B").

3. 'Eoto A, B dv0 evdeyoueva evog dstypatikov xopov £, pue P(A - B) = 0.4,
P(B-A)=0,2«xm P (A UB)=0,8.
Na vmodoyioete TIG TOAVOTNTEG TWV EVEEXOUEVWV:
a) A B)B y)A'—B'.

4. 'Eotm A, B 800 evdeyopeva evog derypotikon yopov Q, pe P(A’) = 0,2 ko
P(ANB") =0,6.
a) Na vroAoyicete v mBavotnta P(A N B).
B) Av n mBavoénTa va unv paypatomomBel kavéva amd ta A kot B eivat (on pe
0,1, va vtoAoyioete v BavoTTa TOL evEeyopuévou A'— B'.

5. 'Eoto A, B 800 gvdgyopeva evog derypotikon xdpov 2, yio o omoia 16yvovV ot

1
oxéoelg: BCA, P (A) = 2 xo1 P(B) = _. Na umodoyioete 1§ TOavOTNTEG TV
— ) 3 3
evleEXOUEVWV:
AUB, An B, A-B kat B-A.

6. 'Eotm A, B 600 gvdeydueva evog derypatikov ympov L, yio To omoia 1oyvEL M
mhavotn oL
e No punv mpaypatonoteitor Kavéva arnd ta A kot B givon 25%
¢ No mpaypartomoteitan povo Eva and ta A kot B givon 20%.
Na Bpeite Tnv mBavoTnTA va TpaypatomomBoly cuyxpdvws ta A, B.

7. 'Eotm A, B 800 gvdeyoueva evog Oy LaTIKOD YOPOoL L2, Y10l To OToia 1GYVEL M
mBavotnTao

. . A
e No paypartomoteiton to A kot oyt to B givon —
6

3
e No unv Tpaypatomrolovvtal cuyypoveg to A, B eivor —
4

e No paypartonoteitoar to A 1 10 B givan
3
Na Bpeite TIg MOAVOTTES:
1) va Tpaypotonoteital to A
i) va Tpaypatoroteitar povo to B i povo 10 A
iii) va Tpaypatomotovvot Kot ta 00 1 KavEva
IV) va mpoypatonoteitol To A 1 va unv mpaypatoroteitol o B.
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8. Avn mbavétra va mpoypatoromel povo Eva amod ta evdeyodueva A kor B

sival — EVO N TOAVOTNTA VX TIPAYUATOTIOWM OEl Eva TOUAGYLOTOV aTIO QUTA
10

sivat ,va Bpeite:

20
o) Tnv mBavotnta va tpayuatomomnBovv tavtoxpova ta A kot B.

B) Av n mBavotnTa va tpaypatomom el povo to Astvar  —» V& Bpelte Tig P(A)

kat P(B).

9. Ortmbavotnteg P(A) xon P(B) sivan pileg e e&icwong: 18x2—9x + 1 =0 pe
P(A) <P(B).
a) Na Bpeite Tig mBavotnteg P(A) xat P(B).
1
B) Av n mOavoTHTA va TipaypatomomBel éva povo amd ta A kat B eivar —» V&

amodeiete 0TI Ta evBexoueva A kat B ival acvpfifacta.
Y) Na vmtodoyioete v bavétyta P(AUB').

10.’Eocto A, B, I avd 600 acvpBifacta evdexdpeva tov 10100 SEIYHATIKOD YHPOL
Q. Aveiva: AUBUT = 0, P (4) = 2P(B) +  P(Txau

1 1

P(D)= _P(A)+ _ P(B), va Bpeite
2 4

TIG TIOAVOTNTES :

P  PPB) y)PMD)

11.’Ecto A, B, " avd 600 acvpupifacta evoeyopeva Tov 10100 dEIYHOTIKOD YOPOL
Q. Aveivim AUBUT =Q xar P(T') + P(A U B)=2P(A UT) va Bpseite v
mBavotnta P(B).

12. 3¢ évav ayova modniaciog cupUeTEYOVY ot opadec A, B, I' kot A. Ta
TPOYVAOGTIKA avaPEPOVY OTL 1] opdda A €xel TpuTAdcta TOAVOTNTO VIKNG oo
v opaoda B. H opdada I' €xet durhdota mBavotnta vikng amd v opddo A Kou n
opdda A €xet dumhacio mBavoTTa vikng amd v opdda B. Na vroroyicete Tig
TOAVOTNTEG TOV EVOEYOUEVOV:

a) Na kepbioetn opada A1 va kepdiceln opada B. B)
Na unv kepdioetn opddaT.

13. A6 tovg pabntég evog Avkeiov to 70% ypnoytonotel gpoviiotnprokd PiAio
MoaOnpatikov, to 60% dvcikng kot To 50% kot Ta dvo. Emdéyovpie toyaia Eva
pant). Na Bpeite v mbavotra:

Q) va xpnoLLoToLel povTioTnplakd BiAlia Mabnuatikwv kot 6xt PuoIkig
B) va xpnowwoTolel pia TovAdylotov amd Tig SU0 katnyopies BAIwY

Y) va xpnowomotel akpfwg pia amd tig Svo katnyopies BLAlwv

§) va unv xpnowomolel kapia amo tig Yo katnyopies BRAIwV.
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14. To 20% twv atopwmv evog TANBVGHOD givatl IO10KTATEG AVTOKIVITOV, TO 5%
WOLOKTNTEG aKIVITOL Kot T0 3% £xet Kot ta 6v0. EmAéyovpe tuyaia £va dropo
tov TAnBvopov. Na Bpeite v mbovotnTa T0 dTopo Vo £xEL:

o) TOUAGYLOTOV €va aTtd Ta 500
B) Kavéva amd ta Svo
Y) Movo éva amd ta dvo.

15. Mia avtokivnToBropnyavia £kave pia Epevva Yo Evay TOTO GLTOKIVIITOL TOV
nmapayet. H épevva €6e1&e 6T1 ) mBavotnta va £yl 10 avtokivito TpoPAnuaL:

1) ota ppéva eivon 0,05

i) oto yoyeio givan 0,06

i) oto @péva kat 6to Yoyeio givar 0,03. Na Bpedel n mbavotnta:

o) To avtoxivnto va €yel mpdPANUa 6TO PpéVa 1 6TO Yuyeio.

B) To awtokivnTo va Exel TPAPANUa LOVO oTa Ppéva 1} povo oto Puyeio.

16. Awhéyovpe éva padn oy toyn. H mbavotta va £xel kivntd tnAépmvo eivan
40% , n mBavotnTa va Exel pnyavakt gtvat 35%, eved n mbavotnta va £xel Kot

ta Ovo givarl 10%. Na Bpebeil n mbavotnta:
i) Na et évo tovAdyiotov amd to 500.

i1) Na unv €xet kivntd thAépwvo.

iii) No unv éyet pumyavoxt.

IV) No punv éyet kavéva, omd to 600.

V) Na éyet povo éva amd o 60o0.

Vi) Na £xet Kivntd aAAG Oyt Uy ovaKt.

17. Ze o emyeipnon to 45% tov epyalopévav eivar yovaikeg, To 55% stvon
TTVYL0VYOL Kot To 25% elvan yvvaikeg mruyovyot. Na vroroyicete tnv
mhavotnTa Evag epyalOUevVos, Tov ETAEYETOL TVY OO VO Etvat:

o) yuvaika 1 TtuxLovxog

B) yuvaika kat 6xL TTUXLOVXOG
Y) @vpag kot TTuxLoV)og

§) avdpag 1 mTuxLov)os.

18. 'Evag dvepyog voPdAdel aitnomn yia vo tpocAngbet og 600 epyootdoia A ko B.
Av n mBavotta va tpocAnebei oto gpyootdoio B givar 40% , n mbavomta va
TpocAneOel povo oto gpyootdcto B givan 28% ko  mbovotnta va pumv
TpocAneBel o Kavéva epyootdaoto sivar 16% , va Bpeite v mbavotnto va
TPOGANQOEL :

a) Zto epyootdaolio A.
B) ¥’ éva pudvo epyocTdacio.
Y) To oAU ¢’ éva epyocTdalo.

19. A6 toug padntég evog Avkeiov 1o 20% 0VTOV GUUUETEYEL GTO SLUYOVIGHO TG
E.M.E. ev® to 85% dev cvppetéyet oto daymviopd g E.E.®. kot to 8%
GUUUETEYEL KOl 6TOVS 000 dtorymviopovs. Emiéyovpe toyaio Eva podnm. No
Bpeite v mBavoTTa TOV EVOEYOUEVOV:

a) I': O paBNTNG va Un CUUHETEXEL 0€ KavEva aTtO TOUG §V0 Sy wVIoHoUG. )

A: O paBn TG Vo CUPUETEXEL 0” v HOVO SLOYWVLOO.

Y) E: O pabntg va cuppetéyel povo oto Staywviopo g E.M.E. 6)

Z: 0 poBnNTNG va GUPPETEXEL TO TIOAD 07 Eva Sy WVIGHO.
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20. T éva @appoko o€ TEPAUOTIKO 6TAd10 omodeiyOnke OTL dnpiovpyel dVO EBDOV
napevépyetes. H mBavotnta va dnuovpynoet TpofAnua oty 0pact tov
actevoug etvar pkpotepn tov 0,07 , | mBavoTTA Vo dSNUIoVPYNHCEL
dvoiettovpyia oto yaoTpevieptkod givar 0,05 ko TéAog ) mbavoTHTO VO
ELQOAVIGTOVV TOPEVEPYELEG KO GTNV OPOIGT] KOl GTO YASTPEVTEPIKO givar 0,02.
To @appoKo enTpETETOL VO KUKAOPOPNOEL , OV 1] THAVOTNTA VO NV
dnuovpynoet Tapevépyeleg ivar peyarvtepn tov 0,9.Na eEgtdoete av 10
@appoko Ba KuKAoPopNoEL.

21. e o taén 30 poabntov, ot 20 dev cuumabodv ta pobnuatikd, ot 14 dev
ocopmafohv Ta ELAoA0YIKE Kat ot 5 dev cupmafodv ovte Ta padnuatikd ovte o
eUoAoYIKA ponuata. Av emAéEovpe Tuyaio Eva pabnti g TaENS aVTg, va
Bpeite v mBavoétTa vo cuumadel kot To podnpotikd Kot to @UAOA0YIKA
panpato.

22. Mo kKAnportida mepiéyet 60 kinpovg, aptBunuévous omd 1o 1 péypt to 60.
Emiéyovpe toyxaia évav kinpo. Na BpeBovv ot mBavdtreg Tmv eVOEYOUEVMV:
A: 0 apBuog eivarl ToAlamAdcto Tov 4 1) Tov 5
B: 0 apBudg eivatl moAAamAdolo povo tov 41 uévo tov 5T o
aplOuds Sev eival moAAamAdoio oUte Tov 4 oUTe ToL 5.

23. Metd amd épevvo TOL 0POPOVGE TOVG KATOIKOVG L0 (TPITOKOGIIKNG) XDPOG
elyape to amoteléopata: To 20% o yvaopilet avayvmon, 1o 25% de yvopilet
vpaoen kot to 15% o¢ yvopilel obte avdyvoon ovte ypaoen. [Tow stvor n
TOavOTNTO EVaG KATOIKOG TNG YOPOS VTG VO YVopIlel avdyvoon Kot ypoen;

24. 10 cOALOYO TOV KaONyNTOV £vOg Avkeiov to 55% eivar yovaikec, To 40% TV
kaOnyntaov eivar pradroyor kot o 30% eivon yovaikeg ridrioyotl. EmAéyovpe
Tuyoio vo Kobnynt Yo vo EKTPOCMOMNCEL TO GOALOYO GE KATOL0, EMLTPOTTY.
Noa vroAoyicete Tig mBavoTTES 0 KOBNyNTIC Vo giva:

a) Muvaika 1 @AdA0Y0G B) T'uvaika kot 6L PIAGA0YOG
Y) Av8pag @AoA0Y0g 6) Avépag 1) PIA6A0YOG
(MaveAAnvieg e€etdoelg 2003)

25. And v I'" té&n evog Avkeiov emdéyovpe toyaia €va padnrr. H mbavotnta va
elvar kopitor N va £xel yohava pdartio etvon 60%. H mBavotnta va etvar aryopt
Kot va €xet yolova patia givor 5%. Na Bpeite v mboavotnta va gival kopitot.

26. Xe éva oyoleio portovv 240 aydpia kot 220 kopitoia. To 40% tov ayopidv Kot
70 45% TV KOPITGLOV £YOVV 6TO oTiTL Tovg computer. EmAéyovpe toyaia éva
dropo Tov oyoreiov. Na Bpebohv o1 mBavOTNTES TV EVOEYOUEV®V:

A: Sev €xel computer
B: eivat kopitoL kat £xeL computer
I': elvar aydpLn Sev €xel computer.

27. Xg éva dgtypo mAnBucpov, o omoio amoteleitor amd 10 avopeg kon 20 yovaikec,
01 o0l AvOPES KO 01 LUGEG YUVOIKES £x0vV KaoTavd patio. EmAéyovpe toyaio
éva dtopo. No Bpeite v mbBavotnta:

A: To dtopo va gival avépag
B: T0 ATONO V& EXEL KAOTAVE PATLO
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I': To Atopo va elvat avépag e KAOTAVAE PATIX
A: To &Topo Vo glvat AvEpag 1 va EXEL KAOTAVA PATLA.

28. O1 50 gpyalopevor piag etapeiog yvopitoov Ayyiucd 1 F'odld. O 30
yvopilovv Ayyiikd kot o1 25 yvopilovv [N'oAlkd. EmAéyovue toyaia évav
vtaAAnAo. Eotm A 1o evdeydpevo va yvopilet Ayyiud kot I' to evdeydpevo va
yvopilel I'oAlid.

a) Na Sei&ete 6t Ta evdeyopeva A kat I' Sev eivar aocvppifacta. B)
Na Bpeite Tnv mBavoTTA Vo yvwplleL:

i) uovo I'odikd

i) pia povo Evn yhwooo amd Tig 6vo.

29. X1 maveAlvieg eEetdioelg To 70% tov pabntodv and to voud EvPoiag Eypoye
KaAd ot Broloyia yevikng mondeiog 1 ot pobnpotikd yevikng moudeiog kot to
20% £ypoye koAl Kot oTo dvo padnuato.

A. Na Bpeite 10 T00600TO TWV HAONTWV TIOU £ypae KAAX 6TO Eva PHOVO pabnua. B.
Av 10 40% éypae kaAa ot Blodoyia, toTe:
I. No. Bpeite 10 1060670 TV HadNTOV TOL EYpOoyE KOAG GTO OO UOTIKE Kot
oyt ot Buoloyia.
ii. Av ot pabntég mov ypayav kaAd otn Blodoyia kot Oyt oto pobnpotikd eivot
600, va Bpeite mocor padntéc amd 1o vopd EvPoioc EraPav pépoc otig
egetdoelc.

30. Ze o 6yoAn 61eTovg oitnong to TANB0G TV POITNT®OV £ivol SITAAGLO TOV
QOLTNTPI®V KOl TO TANOOG TV TPOTOETAOV EIVOL TPUTAAGLO TMOV SEVLTEPOETAOV. AV
N mBavotTa £vo dtopa Tov EMALYETAL TVYOLO OO T GYXOAN Va eivol eolTNTg
8

N Sevutepoetng elvat lom pe 2

12
A. Na Bpebein mBavOTNTA KATIOLO ATOUO TNG GXOANG Vo lvat:
* gounig
e QounTpla
®  TPMOTOETNG
® JELTEPOETNG
®  JEVTEPOETNG POLTNTNG

B. Na Bpebei To TA00G TWV ATOUWV IOV (POLTOVV 6T GX0AN KAl TO TAN00G TwV
TPWTOETWYV POLTNTPLWV, AV TO TANO0G TwV SEVTEPOETWV POoLTNTWV eivat 120.

31. Ze éva agpomopikd Ta&idt, T0 20% TV emiPatdv elvar Avipeg Tov dev £xovv
Eavarta&déyet pe agpomddvo. To 30% tov emPatodv gival yovaikeg mov Egovv
Eavatalodyet ko n mhavotnTo KAmolog emdne va givor dvipog 1 va el
Eavata&oéyet etvar 90%.

Av emiAé€ovpe Tuyaia évav emBan, va Bpeite v mOavoTTA:
I. Na givan dvtpog
il. Na éxet Eavata&iodyet
iii. Na givat dvrpag kat vo £xet Eavata&lddyet
IV. Na givat yovaiko Kot va pnv €xet EavotoSiddyet.

32/Ecto A , B 000 evdeyopeva evog derypoticol ydpov Q, pe
P(A) = 0,7 ka1 P(B) = 0,4. No amodcifete 0Tt :
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o) Ta A, B 8ev eivat acuppifacta.
)0,1<P(ANB)<04
y) P(AUB) = 0,7.

33."Eotm A , B 600 evdgydpeva evac derypatikon ydpov Q, pe
P(A) = E ko P(B) = E No amodeigete OtL:
3 5
o) Ta A, B 8ev eivat acupfifaocta.
1
B) _<P(AnB)<
15
YP(B-A)< 1_
3

vt |

34.Av A, B glvar 800 evdeyopeva evog detypatikov xopov Q pue P(B) < P(A) kot ot
mOavomteg P(A) kar P(B) givon ot pilec g e€icomong 32x2—36x + 9 =0, 1o1s:
o) Na Bpeite tic mBavotnteg P(A) ko P(B).
3

B) Na amodeitete 6ti: P (AUB) = 4

1
v) Na amodeitete 6t —<P(ANB) <
8 8

35."Eotm A , B 600 evdgydpeva evac derypatikov yopov Q, pe:

, OTIov A€Z.

P(A) = kalP(B) =

a) Na Bpeite Tov aképato A kat Tig mBavotnteg P(A) kat P(B).
3

B) Na amodeitete 6Ti: P (AUB) = 4

1
v) Na amodeitete ot —<P(ANB) <
4 2

36. Eotow A , B 600 gvdgydueva evog derypatikov ympov Q. Av ot pilec g
e€iomong (2x — 1)(3x — 1)(4x — 1) = 0 eivan ot mBavotnteg P(A), P(ANB) ko
P(A U B), va Bpeite tnv mbavotntaP(B).

37. 'Eoto A, B 600 gvdgydpeva evog derypatikon yopov Q tétoln OoTe:
P(B)=3 P(A) ko1 2 P(A") =P(B) + 1.
a) Na Bpeite T1ig mBavoteg P(A) xat P(B).
2

B) Na amodeiete oTU: E <P(AUB) < e

38."Eotm A , B 600 gvdgydpeva evog derypatikov ympov Q téTolo MoTe:
P(B - A) =0,3. Na anodei&ete Ot
@) P(B)=> 03 B)P(AUB)=P(A)+03 v)P(A)<0,7.

39. 'Eocto A, B 800 gvdeydpeva evog deryaTikov y®pov L TéTolo OOTE:

1
P(A) < —Kat P(B) = _.Noaamodei&ete otu:
3 2
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5 1
OP(AUB) < B)P(B-A)= ~+P(A-B).
6 6
40."Eoto A , B o000 gvdeyopeva evag detypatikon ydpov L T€1o1o OoTE:

3 2
P(A') < —Kau P(B') = _.Naamodeifete O0tU:
7

O)PAUB)> 3-P(AOB)

B) Ta evdexoueva A, B Sev elvat acvufifaota

Y)P(A-B) < 2.;
7

41. 'Eoto A éva evdeyopevo evog detylatikon xdpov L yio To 0moio 1oyvEL:
1
|P(A)+1|_ *’(A)—Z | = 3A. Na del€ete 0T — <A< . _
3 3
42. 'Eoto A éva evdeyopevo evog dsrylatikon xdpov 2 yio T0 0moio 1oyvEL:

1 3
‘P(A) +_|- ’P(A) — _| =2+ 1.Nadeiete 6T 0 <A < 2.
2

2
43."Eoto A , B 600 evdgydueva evag derypatikov yopov Q pe A < B . Av i T1g
mBoavotnteg P(A) xon P(B) woyvet:
2P(A) - §+ 31 +[P(A) ~P(B)|=P(B) + |[P(A) +3,

, , 2
va amodeifete ot — <A < _.

3 3
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