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            ΠΕΡΙΦ/ΚΗ Δ/ΝΣΗ Α/ΘΜΙΑΣ & Β/ΘΜΙΑΣ 

ΕΚΠ/ΣΗΣ ΘΕΣΣΑΛΙΑΣ 
ΔΙΕΥΘΥΝΣΗ Β/ΘΜΙΑΣ ΕΚΠ/ΣΗΣ ΜΑΓΝΗΣΙΑΣ  

 
1ο ΓΥΜΝΑΣΙΟ ΒΟΛΟΥ   

 

Β.2.6.  
 

Παράλληλες ευθείες  
 
 

που τέμνονται από  
 

μια άλλη ευθεία 

 

Το 

 

20
Ο
 ΦΥΛΛΟ ΕΡΓΑΣΙΑΣ  

 

 

περιλαμβάνει 

 

 ΒΑΣΙΚΗ ΘΕΩΡΙΑ 

 

 ΔΡΑΣΤΗΡΙΟΤΗΤΕΣ 

 

 ΑΣΚΗΣΕΙΣ ΠΡΟΣ ΑΝΑΠΤΥΞΗ 
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ΒΑΣΙΚΗ ΘΕΩΡΙΑ 

Β.2.6. Παράλληλες ευθείες που τέμνονται από μια άλλη ευθεία 

 

1. Εργαστείτε στο μικροπείραμα mpb2_10.ggb. 

 
 
 
 
 
 
 

Σχήμα 1 
 
 
 

(α) Αν σας ρωτούσαν σε ποια ζώνη βρίσκεται το κορίτσι στο Σχήμα 1 τι θα 
απαντούσατε; 

..................................................................................................................................... 

(β) Αν σας ρωτούσαν σε ποια ζώνη βρίσκονται τα αγόρια στο Σχήμα 1 τι θα 
απαντούσατε; 

..................................................................................................................................... 
 
 
 
 

 
Σχήμα 2 

 
 
 

(γ) Αν σας ρωτούσαν ποια είναι η θέση των δυο παιδιών ως προς τον δρόμο στο 
Σχήμα 2 τι θα απαντούσατε; 

..................................................................................................................................... 
 
 
 
 
 
 

Σχήμα 3 
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(δ) Αν σας ρωτούσαν ποια είναι η θέση των δυο παιδιών ως προς τον δρόμο στο 
Σχήμα 3 τι θα απαντούσατε; 

..................................................................................................................................... 
 

 

 

  

Οι γωνίες που βρίσκονται ανάμεσα στις ευθείες ε1 και ε2 ονομάζονται 
«εντός» (των ευθειών) και όλες οι άλλες «εκτός». 

 
 

Οι γωνίες που  βρίσκονται προς το ίδιο μέρος της 

ευθείας δ ονομάζονται «επί τα αυτά» (μέρη της ευθείας). 

 
 

Δύο γωνίες που βρίσκονται η μία στο ένα κι η άλλη 

στο άλλο ημιεπίπε δο της ευθείας δ, λέγονται μεταξύ τους «εναλλάξ». 

 
Άρα έχουμε έξι ονομασίες για τα διαφορετικά 

ζευγάρια των γωνιών. 

(α) εντός εναλλάξ 

και 
(β) εκτός εναλλάξ 
(γ) εντός και επί τα αυτά και 

(δ) εκτός και επί τα αυτά 

(ε) εντός - εκτός εναλλάξ και 

(στ) εντός - εκτός επί τα αυτά. 

 

 
Ο χαρακτηρισμός των γωνιών γίνεται: (α) από τη θέση τους ως προς την 

ενδιάμεση περιοχή που ορίζουν οι ε1 

και ε2 (εντός, εκτός, εντός-εκτός) και (β) από τη θέση τους ως προς τα 

ημιεπίπεδα που ορίζει η δ (επί τα αυτά, εναλλάξ). 

 
 

Οι χαρακτηρισμοί που δίνονται στα 

ζεύγη γωνιών είναι ανεξάρτητοι του αν οι ευθείες ε1 και ε2 είναι παράλληλες. 
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2. Μελετήστε τις δραστηριότητες του μικροπειράματος mpb2_11.ggb. 

 

3. Παρατηρήστε το σχήμα και στη συνέχεια καταγράψετε τις γωνίες που βρίσκονται ανάμεσα στις ευθείες ε1 και 

ε2. 

............................................................................. 
 

............................................................................. 
 

............................................................................. 
 

............................................................................. 

4. Παρατηρήστε το σχήμα και στη συνέχεια καταγράψετε τις γωνίες που βρίσκονται προς το ίδιο μέρος της ευθείας 
δ. 

............................................................................. 
 

............................................................................. 
 

............................................................................. 
 

............................................................................. 

5. Παρατηρήστε το σχήμα και στη συνέχεια καταγράψετε τις γωνίες που βρίσκονται η μία στο ένα κι η άλλη στο 
άλλο ημιεπίπεδο της ευθείας δ. 

............................................................................. 
 

............................................................................. 
 

............................................................................. 
 

............................................................................. 

6. Παρατηρήστε το σχήμα και στη συνέχεια καταγράψετε (α) τις εντός εναλλάξ 
γωνίες, 
(β) τις εκτός εναλλάξ γωνίες, 

(γ)    εντός και επί τα αυτά γωνίες, (δ) τις εκτός και επί τα 

αυτά γωνίες, (ε) τις εντός - εκτός εναλλάξ γωνίες, 

(στ) τις εντός - εκτός επί τα αυτά γωνίες, 

............................................................................. 
 

............................................................................. 
 

............................................................................. 
 

............................................................................. 
 

............................................................................. 
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Στην περίπτωση 
κατά την οποία οι ευθείες που 

τέμνονται από άλλη είναι παράλληλες τότε ισχύουν 

ορισμένες 

σημαντικές σχέσεις μεταξύ των γωνιών. 

 

 
1. Οι εντός εναλλάξ γωνίες είναι ίσες. 

2. Οι εντός εκτός και επί τα αυτά γωνίες είναι ίσες. 

3. Οι εντός και επί τα αυτά γωνίες είναι παραπληρωματικέ ς. 

 
Αν μια από τις παραπάνω 

προτάσεις ισχύει, τότε οι ευθείες ε1 και ε2 είναι 

παράλληλες. 

 
Συνεπώς, κάθε μια από τις παραπάνω τρεις προτάσεις αποτελεί συνθήκη παραλληλίας. 

7. Να συγκρίνετε μεταξύ τους τις γωνίες, που σχηματίζονται στα σημεία Α και Β, στα οποία τέμνει μια 
ευθεία δ δύο παράλληλες ευθείες ε1 και ε2 αντίστοιχα. 

............................................................................. 
 

............................................................................. 
 

............................................................................. 
 

............................................................................. 
 

............................................................................. 
 

........................................................................................................................................... 
 

........................................................................................................................................... 
 

........................................................................................................................................... 

8. Στο παρακάτω σχήμα είναι ε1//ε2. Να υπολογίσετε όλες τις γωνίες, που είναι σημειωμένες, αν είναι α 
= 40°. 

............................................................................. 
 

............................................................................. 
 

............................................................................. 
 

............................................................................. 
 

........................................................................................................................................... 
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Έστω οι παράλληλες ευθείες ε1 και ε2 που τέμνονται από την δ 
 
 

 Οι γωνίες Α3 , Α4 , Β1 , Β2 βρίσκονται ανάμεσα από τις παράλληλες ευθείες ε1 και ε2 και γι΄αυτό 

ονομάζονται εντός 

 Οι γωνίες Α1 , Α2 , Β3 , Β4 βρίσκονται έξω από τις παράλληλες ευθείες ε1 και ε2 και γι΄αυτό ονομάζονται 

 εκτός 

 Οι γωνίες Α2 , Α3 , Β2 , Β3 βρίσκονται προς το ίδιο μέρος της ευθείας δ και γι΄αυτό ονομάζονται επί τα 

 αυτά. 
 Δύο γωνίες αν βρίσκονται η μία από το ένα μέρος της δ και η άλλη από το άλλο ονομάζονται εναλλάξ 

Για παράδειγμα οι Α4 με την Β2 είναι εναλλάξ 

Άλλο ένα ζευγάρι εναλλάξ γωνιών είναι οι ………….και ………….. 
 

Από τον συνδυασμό όλων των παραπάνω ονοματίζουμε τα ζευγάρι των γωνιών π.χ 
 

o Η Α3 με την Β2 είναι εντός και επι τα αυτά 

o Η  Α4 με την Β2 είναι ………………………… 

o Η  Α1 με την Β3 είναι ………………………… 

o Η  Α2 με την Β4 είναι ………………………… 

o Η  Α1 με την Β4 είναι ………………………… 

o Η  Α3 με την Β3 είναι ………………………… Επίσης 

o Εντός εναλλάξ γωνίες είναι οι……………….και ………………… 

o Εκτός εναλλάξ γωνίες είναι οι……………….και ………………… 

o Εντός εκτός και επι τα αυτά γωνίες είναι οι ……….και ………… 

o Εντός και επι τα αυτά γωνίες είναι οι ……….και ………… 

o Εκτός και επι τα αυτά γωνίες είναι οι ……….και ………… 

o Εντός- εκτός εναλλάξ γωνίες είναι οι ……….και ………… 

A

2 
A

1 

A

3 
A

4 

B

2 
B

1 

B

3 
B

4 
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Με μέτρηση με μοιρογνωμόνιο βρίσκουμε ότι : 

 

 
 

Άρα σύμφωνα με τα παραπάνω 
 

α  =…. ,    γ = …… 
 

β = …. ,   δ =….. 
 

φ = …. ,    ψ = …… 
 

η ω είναι παραπληρωματική με την ……. η α είναι παραπληρωματική με την ……. 
 

ΠΑΡΑΔΕΙΓΜΑ 1 
 

Αν ε1 // ε2 και κ = 30 να υπολογιστούν οι υπόλοιπες γωνίες του σχήματος 

ΠΑΡΑΔΕΙΓΜΑ 2 
 

Αν ε1 // ε2 και α = 30 , β = 70 να υπολογιστεί η φ 
 

 Οι εντός εναλλάξ γωνίες είναι ίσες

 Οι εκτός εναλλάξ γωνίες είναι ίσες

 Οι εντός εκτός και επι τα αυτά γωνίες είναι 

ίσες Ενώ

 Οι εντός και επι τα αυτά γωνίες είναι παραπληρωματικές

 Οι εκτός και επι τα αυτά γωνίες είναι παραπληρωματικές

 Οι εντός εκτός εναλλάξ γωνίες είναι παραπληρωματικές

κ=30̊ λ 
 

ν μ 

β α 

γ δ 

μ= …… γιατί 
………………………………. 
 

λ =…… γιατί 

………………………………. 
 

α =…… γιατί 
………………………………. 
 

β =…… γιατί 

β α 

γ δ 

φ χ 

ω ψ 

γ φ ω 

β 
α 

http://blogs.sch.gr/iraidos/


             ΜΑΘΗΜΑΤΙΚΑ ΓΥΜΝΑΣΙΟΥ                                      Α΄  ΤΑΞΗ 
 

Copyright: Ηλίας Ράιδος  Καθηγητής Μαθηματικών.                                             E-mails:raidosi@yahoo.gr  

                                            http://blogs.sch.gr/iraidos/                                                          iraidos@gmail.com 

Σελίδα 1 από 15 

 

 ΑΣΚΗΣΕΙΣ ΠΡΟΣ ΑΝΑΠΤΥΞΗ 

 

2.1. Στο παρακάτω σχήμα δίνεται   ε1 //ε2     και η γωνία γ είναι μεγαλύτερη από τη γωνία α κατά  53 . Να 

υπολογίσετε τις γωνίες α, β, γ, δ, κ, λ. 
 
 
 
 

 
 
 

 

 

2.2. Στο παρακάτω σχήμα οι ευθείες ε1και ε2   είναι παράλληλες με τέμνουσες τις δ1 και  δ2 , που 
 

τέμνονται στο σημείο Α της ευθείας  ε1 . Δίνονται οι γωνίες  50 και ω  130 . Να υπολογίσετε σε 
 

μοίρες, τις γωνίες α, β, γ, δ . Να αιτιολογήσετε τις απαντήσεις σας. 
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   

2.3. Οι ημιευθείες Οx, Ay και Βz είναι παράλληλες. Να υπολογίσετε τις γωνίες α, β, ΟΑΒ . 
 

 

2.4. Στο παρακάτω σχήμα ισχύει γωνίες α, β, γ . ε1 //ε2 . Οι ε1 και ε2 τέμνονται από τις  ε3 //ε4 . Να υπολογίσετε τις 

                                        α, β, γ. 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

    

2.5. Στο παρακάτω σχήμα ισχύει ε1 //ε2 .     Να υπολογίσετε τις γωνίες x, y . 

 
 

  

2.6. Στο παρακάτω σχήμα ισχύει ε1 //ε2 //ε3 . Να υπολογίσετε τις γωνίες x, y, ω . 

http://blogs.sch.gr/iraidos/


             ΜΑΘΗΜΑΤΙΚΑ ΓΥΜΝΑΣΙΟΥ                                      Α΄  ΤΑΞΗ 
 

Copyright: Ηλίας Ράιδος  Καθηγητής Μαθηματικών.                                             E-mails:raidosi@yahoo.gr  

                                            http://blogs.sch.gr/iraidos/                                                          iraidos@gmail.com 

Σελίδα 1 από 15 

 

 
   

2.7. Στο παρακάτω σχήμα ισχύει x΄x// y΄y , xBy  35 και AB BΓ . Να υπολογίσετε τις γωνίες θ, κ, α . 

2.8. Αν ε1 //ε2 , να υπολογίσετε τις γωνίες που σημειώνονται στο παρακάτω σχήμα. 

 
 

  

2.9. Στο παρακάτω σχήμα ισχύει ε1 //ε2 . Να υπολογίσετε τις γωνίες x, y, ω . 
 

 
2.10. Στο παρακάτω σχήμα έχουμε ε1 //ε2 //ε3 και τέμνονται από τις δ1 και  δ2 . 

Να υπολογίσετε: α) το x. 

β) τις γωνίες α, β, γ, κ . 
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ΕΠΙΠΛΕΟΝ ΑΣΚΗΣΕΙΣ ΠΡΟΣ ΑΝΑΠΤΥΞΗ 

 
 

1. Να χωρίσετε ένα ευθύγραμμο τμήμα ΑΒ = 8 cm σε δύο ίσα ευθύγραμμα 
τμήματα με κανόνα και διαβήτη. 

 

 

 

 

2. Να χωρίσετε ένα ευθύγραμμο τμήμα ΑΒ = 8 cm σε : 

α)    4 ίσα τμήματα β) 8 ίσα τμήματα 
 
 
 
 
 

3. Να χαράξετε τις διαμέσους ενός τριγώνου με κανόνα και διαβήτη. 

 

 

 

4. Σ’ έναν κύκλο (Ο, ρ) να πάρετε 4 σημεία Α,Β,Γ,Δ. Να εξηγήσετε γιατί οι 

μεσοκάθετοι των πλευρών του τετραπλεύρου ΑΒΓΔ διέρχονται από το ίδιο 
σημείο. 
 
 
 

5. Με κανόνα και διαβήτη να κατασκευάσετε την εφαπτομένη ενός κύκλου 
(Ο, ρ) σ’ ένα σημείο Α. 

 

 

 

 

 

 

6. Να φέρετε δύο ημιευθείες Οx και Οy που να μην ανήκουν στην ίδια ευθεία. Να 
πάρετε ένα σημείο Α στην Οx και ένα σημείο Β στην Οy έτσι ώστε ΟΑ = 
ΟΒ. Να εξηγήσετε γιατί η μεσοκάθετος του ΑΒ διέρχεται από το Ο. 
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7. Να προσδιορίσετε το κέντρο του κύκλου με κανόνα και διαβήτη. 

 

 

 

8. Με κανόνα και διαβήτη να χαράξετε δύο παράλληλες ευθείες. 

 

 

 

9. Δίνεται κύκλος (Ο, ρ) και δυο σημεία του Α και Β. Με κανόνα και διαβήτη 
να βρείτε τα σημεία του κύκλου που ισαπέχουν απ τα Α και Β. 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

10. Στο διπλανό σχήμα είναι ε1 //ε2 . 

Αν είναι ω̂  110  και ̂   50 να 

υπολογίσετε τις γωνίες α̂ , β̂ ,  γ̂ και δ̂ 
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11. Να υπολογιστούν οι γωνίες α,β,δ,ε,ζ,η του παρακάτω 
σχήματος(ε1 και ε2 παράλληλες) αν γ= 25 μοίρες 

 
 
 
 
 

12. Να υπολογιστούν οι σημειωμένες με μικρά γράμματα γωνίες των 
παρακάτω σχημάτων (ε1 και ε2 παράλληλες) 
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13. Να υπολογιστούν οι γωνίες δ, γ αν ε1//ε2 και ε3//ε4 

14. Να υπολογιστεί η γωνία α αν ε//κ 
 
 

15. Να υπολογιστεί η γωνία Β Κ και η Γ αν ΔΕ//ΒΓ 
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16. Aν ΑZ // ΒΓ να υπολογίσετε τις γωνίες δ, ζ 

 
17. Aν ΑΖ//ΒΓ , ΑΒ= ΑΓ 

να υπολογίσετε τις η , θ , ζ 

 
 
 
 

 

18. Αν 

ΚΛ//ΜΝ και 

ΚΜ//ΛΝ να 

υπολογίσετε τις 

γωνίες  ι,ξ,Μ,Λ 

 
 
 
 
 
 

19. Aν ε1//ε2 να 

υπολογίσε

τε τις ,γ,δ,ε 

γωνίες 
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