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            ΠΕΡΙΦ/ΚΗ Δ/ΝΣΗ Α/ΘΜΙΑΣ & Β/ΘΜΙΑΣ 

ΕΚΠ/ΣΗΣ ΘΕΣΣΑΛΙΑΣ 
ΔΙΕΥΘΥΝΣΗ Β/ΘΜΙΑΣ ΕΚΠ/ΣΗΣ ΜΑΓΝΗΣΙΑΣ  

 
1ο ΓΥΜΝΑΣΙΟ ΒΟΛΟΥ   

 

 
Α.3.2 

 
Η έννοια του  

γραμμικού συστήματος 
 και  

η γραφική επίλυσή του  

 

Το 

 

19
Ο
 ΦΥΛΛΟ ΕΡΓΑΣΙΑΣ  

 

 

περιλαμβάνει 

 

 ΒΑΣΙΚΗ ΘΕΩΡΙΑ 

 

 ΔΡΑΣΤΗΡΙΟΤΗΤΕΣ 

 

 ΑΣΚΗΣΕΙΣ ΠΡΟΣ ΑΝΑΠΤΥΞΗ 
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ΔΡΑΣΤΗΡΙΟΤΗΤΕΣ
 

 

 

 Η Έννοια του Γραμμικού Συστήματος  

και  

η Γραφική Επίλυσή του  

 Διερεύνηση με το Λογισμικό 

 GeoGebra 
1. Ανοίγουμε το πρόγραμμα GeoGebra. Αφήνουμε στην οθόνη τους Άξονες και την Προβολή 

Άλγεβρας.  

2. Να κλικάρετε στο μενού Προβολή το Σύστημα Συντεταγμένων με Πλέγμα. 

3. Να σχεδιάσετε την ευθεία 62  yx  στην οθόνη του υπολογιστή σας με τη βοήθεια του 

GeoGebra. 

4. Ομοίως για την ευθεία 62  yx . 

5. Ποια είναι η σχετική θέση των δύο ευθειών; 

……………………………………………………. 

6. Ποιες είναι οι συντεταγμένες του σημείου τομής τους; 

…………………………………………. 

7. Ποια είναι η λύση του συστήματος 








5,1023

62

yx

yx
 ; 

……………………………………………. 

8. Να κάνετε επαλήθευση των λύσεων.      

  Για .......x   και ....y   έχουμε: ……………………… 
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Β. Μεθοδολογία και 

εφαρμογές-παραδείγματά της 

 
Μ1:  Για να αποδείξουμε ότι ένα ζεύγος αριθμών (κ, λ) είναι λύση μιας γραμμικής  

       εξίσωσης αx+βψ =γ (1) αρκεί να δείξουμε ότι για x=κ και ψ =λ η εξίσωση (1)  

       επαληθεύεται. 

 
Παράδειγμα 

 

 

Επίλυση 

 

 

Μ2:  Για να επιλύσουμε γραφικά ένα σύστημα 2x2  κάνουμε τα παρακάτω: 

α)  Στο ίδιο καρτεσιανό σύστημα αξόνων σχεδιάζουμε τις γραφικές παραστάσεις των  

     εξισώσεων ε1, ε2 του συστήματος. 

β)  Διακρίνουμε τις περιπτώσεις: 

1
η
  Αν οι γραφικές παραστάσεις τέμνονται, τότε οι συντεταγμένες του σημείου τομής   

     είναι η μοναδική λύση του συστήματος. 

2
η
  Αν οι γραφικές παραστάσεις είναι παράλληλες, τότε το σύστημα είναι αδύνατο. 

3
η
  Αν οι γραφικές παραστάσεις συμπίπτουν, τότε το σύστημα έχει άπειρες λύσεις. 

 

 
Παράδειγμα 

 

Επίλυση 

 

 

Μ3:  Για να μετατρέψουμε ένα σύστημα σε ένα ισοδύναμό του ακολουθούμε έναν από  

       τους παρακάτω τρόπους: 

 

1
ος

 τρόπος:  

 

      Επιλύουμε τη μία εξίσωση του συστήματος ως προς έναν άγνωστο και τον  

      αντικαθιστούμε στην άλλη εξίσωση. (Μέθοδος της αντικατάστασης). 

 

2
ος

 τρόπος:  

 

     Αντικαθιστούμε μία από τις εξισώσεις (ε1) ή (ε2) του συστήματος π.χ. την (ε1) με την  

     «λ (ε1)+λ΄ (ε2)» που προκύπτει αν  πολλαπλασιάσουμε τα μέλη της με λ=0,   

     προσθέσουμε τα μέλη της (ε΄) και πολλαπλασιάσουμε με λ΄. 

 

3
ος

 τρόπος:  

 

 Εναλλάσσουμε τις δύο εξισώσεις. 
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ΑΣΚΗΣΕΙΣ ΠΡΟΣ ΑΝΑΠΤΥΞΗ 

 

 
 

ΘΕΜΑΤΑ ΠΛΗΚΤΡΟΛΟΓΗΣΗ ΑΠΟΤΕΛΕΣΜΑ 
Θέμα 1 Να επιλυθεί  

το σύστημα  
χ+2ψ=1

2χ-ψ=-3





 

 

  

Θέμα 2 Να επιλυθεί  

το σύστημα  
χ+2ψ=1

3χ+6ψ=-3





 

. 

 

  

Θέμα 3 Να επιλυθεί  

το σύστημα  
χ+2ψ=1

2χ+2ψ=2





 

 

  

 

 

 

1. Να αποδείξετε ότι οι ευθείες με εξισώσεις χ-2ψ-6 = 0 , -2χ+ψ+9=0 και 5χ+11ψ-9=0   

          διέρχονται από το ίδιο σημείο. Να γίνει η επαλήθευση γραφικά.    

 

 

 

 

 

 

2. Το άθροισμα των ψηφίων ενός διψήφιου αριθμού είναι 6. Αν προσθέσουμε 18 στον αριθμό προκύπτει 

αριθμός με αντιστραμμένα τα ψηφία του. Να βρεθει ο αριθμός αυτός.  

 

 

 

3. Αν προσθέσουμε στους όπους ενός κλάσματος το 3 βρίσκουμε το 
8

9
, ενώ αν    

          αφαιρέσουμε από τον αριθμητή τον παρονομαστή τότε βρίσκουμε τον αριθμό 
2

3
 . Να  

           βρείτε το κλάσμα . 

 

 

4. Αν η μεγαλύτερη πλευρά ενός ορθογωνίου αυξηθεί κατά 5m , το εμβαδό αυξηθεί κατά   

          200 m
2
 ,ενώ αν η μεγαλύτερη ελαττωθεί κατά 3m και η μικρότερη κατά 4m    

           ελαττώνεται 136 m
2
 . Να βρείτε τις πλευρές του ορθογωνίου. 
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5. Να βρεθεί διψήφιος αριθμός  χψ που αν  πολλαπλασιάσουμε τον χψ με το άθροισμα των ψηφίων του 

βρίσκουμε τον αριθμό 405 ενώ αν  πολλαπλασιάσουμε  τον αριθμό ψχ   με το άθροισμα των ψηφίων του 

βρίσκουμε τον αριθμό 486.  

 

 

 

 

6.  Να βρεθεί διψήφιος αριθμός  χψ που αν  πολλαπλασιάσουμε τον χψ με το άθροισμα των ψηφίων 

του βρίσκουμε τον αριθμό 405 ενώ αν  πολλαπλασιάσουμε  τον αριθμό ψχ   με το άθροισμα των ψηφίων 

του βρίσκουμε τον αριθμό 486.  
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Επιπλέον Συστήματα 2x2 

 
1. Συμπληρώστε τα κενά με μια εξίσωση ή την κατάλληλη έκφραση: 

  α. Το σύστημα 




 

................

8y3x2
 είναι αδύνατο. 

 β. Το σύστημα 




 

................

8y2x
 έχει λύση το ζεύγος (2, 3). 

 γ. Το σύστημα 




 

................

5y2x
 έχει άπειρες λύσεις. 

 δ. Το σύστημα 










12yx2

10yx2
 είναι / έχει ................... 

 ε. Το σύστημα 




 

................

12yx2
 έχει λύση, πάνω στη διχοτόμο της γωνίας 

του πρώτου τεταρτημορίου, ενός συστήματος αξόνων. 

 
2. Να λυθούν τα συστήματα : 

 α.   











5yx4

4yx2
 β.   













12y5x2

0
y

1

x

1

 

 γ.   















59y5x3

3

4y

2

1x

  δ. 












3
2

y
x

1
3

y

2

x

 

 
3. Να λυθούν τα παρακάτω συστήματα: 

 α.   











9)y21(3)1x(2

8)1y(25x3
 β.   











)yx(3x2x5)yx(4

1x3)2y(5)x2(3
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