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            ΠΕΡΙΦ/ΚΗ Δ/ΝΣΗ Α/ΘΜΙΑΣ & Β/ΘΜΙΑΣ 

ΕΚΠ/ΣΗΣ ΘΕΣΣΑΛΙΑΣ 
ΔΙΕΥΘΥΝΣΗ Β/ΘΜΙΑΣ ΕΚΠ/ΣΗΣ ΜΑΓΝΗΣΙΑΣ  

 
1ο ΓΥΜΝΑΣΙΟ ΒΟΛΟΥ   
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Ρητές 

 
 Αλγεβρικές 

 
 Παραστάσεις 

 

Το 

 

9
Ο
 ΦΥΛΛΟ ΕΡΓΑΣΙΑΣ  

 

 

περιλαμβάνει 

 

 ΒΑΣΙΚΗ ΘΕΩΡΙΑ 

 

 ΔΡΑΣΤΗΡΙΟΤΗΤΕΣ 

 

 ΑΣΚΗΣΕΙΣ ΠΡΟΣ ΑΝΑΠΤΥΞΗ 
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 ΒΑΣΙΚΗ ΘΕΩΡΙΑ 

 

ΟΡΙΣΜΟΙ 
 
 Ρητή Αλγεβρική Παράσταση 
 

 Ρητή ονομάζεται μια αλγεβρική παράσταση που είναι κλάσμα και οι 
όροι της είναι πολυώνυμα. 
 
 

Πότε ορίζεται μια ρητή αλγεβρική παράσταση; 
 
Στις ρητές αλγεβρικές παραστάσεις, ακριβώς επειδή υπάρχουν μεταβλητές στον 
παρονομαστή, αντιμετωπίζουμε ένα πολύ σοβαρό πρόβλημα. Υπάρχει ο φόβος, 
αν στη θέση των μεταβλητών μπουν κάποιοι αριθμοί και κάνουμε τις πράξεις, το 
αποτέλεσμα να βγει... μηδέν!  
 
Και, φυσικά, γνωρίζουμε πολύ καλά ότι δεν πρέπει, να εμφανιστεί αυτός ο αριθμός 
στον παρονομαστή.  
 
Έτσι, πρέπει να βρούμε ποιοι είναι αυτοί οι  αριθμοί και να τους απορρίψουμε! 
 
Όταν, λοιπόν, μας ρωτάνε να βρούμε  
 
«πότε ορίζεται μια ρητή αλγεβρική παράσταση»  
 
είναι σα να μας ρωτάνε  
 
«ποιους αριθμούς επιτρέπεται να βάλουμε στις μεταβλητές χωρίς να υπάρχει 
πρόβλημα»  
 

ή ακόμα καλύτερα – γιατί οι αριθμοί που επιτρέπονται συνήθως είναι άπειροι 
  
«ποιους αριθμούς απαγορεύεται να βάλουμε στις μεταβλητές, ώστε να μην 
υπάρχει πρόβλημα». 
 
Πολύ χρήσιμη είναι η παρακάτω σχέση, η οποία μας λέει πως για να είναι ένα 
γινόμενο διαφορετικό του μηδενός, θα πρέπει κάθε παράγοντας να είναι 
διαφορετικός απ’ το μηδέν: 
 

α · β  0  α  0 και β  0 
 

 
Πχ. Να βρείτε πότε ορίζονται οι παραστάσεις:  
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Α = 
32x4

2x




        και       Β = 

x4x

x5
3 

 

 
 
 Για να ορίζεται η παράσταση Α πρέπει: 
 

4x – 32  0     4x  32   x  
4

32
    x  8 

 
 Για να ορίζεται η παράσταση Β πρέπει: 
 

x3 – 4x  0      x(x2 – 4)  0      x(x – 2)(x + 2)  0 

 
 

 x0 x – 2  0 x + 2  0 

  x  2 x  - 2 
  
ΥΠΟΔΕΙΞΕΙΣ 1. Παρατηρώντας το πρώτο παράδειγμα, καταλαβαίνουμε εύκολα ότι μια 

σχέση, που περιέχει το σύμβολο  (διαβάζεται «διάφορο» ή «διαφορετικό») 
τη λύνουμε ακριβώς όπως μια εξίσωση. 

 
  2. Όταν η σχέση δεν είναι 1

ου
 βαθμού αλλά μεγαλύτερου, τότε 

παραγοντοποιούμε και θέτουμε κάθε παράγοντα διάφορο του μηδενός. 
Επιλύουμε τη κάθε σχέση ξεχωριστά. 

   

 

Απλοποίηση ρητής αλγεβρικής παράστασης 
 
 
Όπως, ακριβώς, απλοποιώντας ένα κλάσμα, παίρνουμε ένα άλλο με μικρότερους 
όρους αλλά ισοδύναμο με το αρχικό, έτσι μπορούμε να απλοποιήσουμε μια ρητή 
αλγεβρική παράσταση, ώστε να πάρουμε μιαν άλλη, ίση με την αρχική, αλλά με 
λιγότερο σύνθετους όρους. Για να γίνει αυτό, ακολουθούμε τα εξής βήματα: 
 

 

1. Παραγοντοποιούμε αριθμητή και παρονομαστή. 

2. Βάζουμε περιορισμούς. 

3.  Διαγράφουμε από τον αριθμητή και τον παρονομαστή τους κοινούς 
παράγοντες. 

 

 

  
 
 

ΠΡΟΣΟΧΗ !!! 
 
 
 

 

 
 
 

 

 
 

Για να απλοποιήσουμε πρέπει ΟΠΩΣΔΗΠΟΤΕ σε αριθμητή και 
παρονομαστή να υπάρχουν γινόμενα! (Γι’ αυτό και πρώτα 

κάνουμε παραγοντοποίηση!) 
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2
x2 

 = x ΣΩΣΤΟ! 
2

x2
 = x ΛΑΘΟΣ!!! 
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ΔΡΑΣΤΗΡΙΟΤΗΤΕΣ 

1
η
 ΔΡΑΣΤΗΡΙΟΤΗΤΑ 

 
 Να συμπληρώσετε τον πίνακα αντιστοιχίζοντας σε κάθε παράσταση της 
στήλης Α τις τιμές της μεταβλητής της από τη στήλη Β, για τις οποίες 
ορίζεται. 
 

Στήλη Α Στήλη B 

 

α.  

 

 

β.  

 

 

γ.  

 

 

δ.  

 

 

ε.  

 

1. x ≠ 1 
 

  
2. x ≠ 0 και x ≠ 1 

 
  
3. x ≠ -1 

 
  
4. x ≠ 1 και x ≠ -1 

 
  
5. οποιοσδήποτε αριθμός 

 
 

6. x ≠ 0 

 
 
 
 
 

 

2
η
 ΔΡΑΣΤΗΡΙΟΤΗΤΑ 

 
Ένας μαθητής για να βρει τις τιμές της μεταβλητής x,  
 
για τις οποίες ορίζεται η παράσταση                 ,   έγραψε                           
 
και απάντησε                                  ότι η παράσταση  
 
ορίζεται όταν   x ≠ 4. Είναι σωστή η απάντησή του; 
 
 
 
 
 

α β γ δ ε 

     

M at h Com poser  1. 1. 5
ht t p: / / www. m at hcom poser . com

 1 

x

M at h Com poser  1. 1. 5
ht t p: / / www. m at hcom poser . com

 x - 1 

x + 1

M at h Com poser  1. 1. 5
ht t p: / / www. m at hcom poser . com

 x - 1 

x
2
 + 1

M at h Com poser  1. 1. 5
ht t p: / / www. m at hcom poser . com

 3 

x
2
 + 1

2(x - 1) 

x - 1 

M at h Com poser  1. 1. 5
ht t p: / / www. m at hcom poser . com

x

x(x - 4)
 

M at h Com poser  1. 1. 5
ht t p: / / www. m at hcom poser . com

x

x(x - 4)
 = 

1

x - 4
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3
η
 ΔΡΑΣΤΗΡΙΟΤΗΤΑ 

 
Να χαρακτηρίσετε τις παρακάτω ισότητες με (Σ), αν είναι σωστές ή με (Λ), αν 
είναι λανθασμένες. 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 

 

4
η
 ΔΡΑΣΤΗΡΙΟΤΗΤΑ 

 
 
Να συμπληρώσετε τα κενά στις παρακάτω ισότητες:  
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
  

M at h Com poser  1. 1. 5
ht t p: / / www. m at hcom poser . com

α) 
7x

x(..........)
 = 

7

x - 2

M at h Com poser  1. 1. 5
ht t p: / / www. m at hcom poser . com

β) 
(α + β)(..........)

(α - β)(..........)
 = 1

M at h Com poser  1. 1. 5
ht t p: / / www. m at hcom poser . com

γ) 
x(x + 1)

..........
 = x

M at h Com poser  1. 1. 5
ht t p: / / www. m at hcom poser . com

δ) 
x(x +1)

..........
 = x + 1

M at h Com poser  1. 1. 5
ht t p: / / www. m at hcom poser . com

ε) 
..........

2(α + β)
2
 = 

1

α + β

M at h Com poser  1. 1. 5
ht t p: / / www. m at hcom poser . com

στ) 
3(x + 2)

..........
 = 

3

x + 2

M at h Com poser  1. 1. 5
ht t p: / / www. m at hcom poser . com

ε) 
x

2
 - y

2

x - y 
 = x + y

M at h Com poser  1. 1. 5
ht t p: / / www. m at hcom poser . com

α) 
x

2
 + 1

x
 = x + 1

M at h Com poser  1. 1. 5
ht t p: / / www. m at hcom poser . com

β) 
x(x+ 1)

x
 = x + 1

M at h Com poser  1. 1. 5
ht t p: / / www. m at hcom poser . com

γ) 
(x + 2)(x+ 1)

4(x + 1)
 = 

x + 2

4
M at h Com poser  1. 1. 5
ht t p: / / www. m at hcom poser . com

δ) 
x + 2(x+ 1)

4(x + 1)
 = 

x + 2

4

M at h Com poser  1. 1. 5
ht t p: / / www. m at hcom poser . com

στ) 
(x - y)

2

x - y 
 = x + y
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     ΑΣΚΗΣΕΙΣ ΠΡΟΣ ΑΝΑΠΤΥΞΗ 

 
 
 1  Να βρείτε τις τιμές των μεταβλητών για τις οποίες ορίζονται οι 
παραστάσεις: 
 
 
 
 
 
 
 2  Να απλοποιήσετε τις παραστάσεις:  
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 3  Να απλοποιήσετε τις παραστάσεις:  
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 4  Να απλοποιήσετε τις παραστάσεις: 
 
 
 
 
 
 
 
 

M at h Com poser  1. 1. 5
ht t p: / / www. m at hcom poser . com

α) 
1

x - 4

M at h Com poser  1. 1. 5
ht t p: / / www. m at hcom poser . com

β) 
y + 3

2y - 5

M at h Com poser  1. 1. 5
ht t p: / / www. m at hcom poser . com

γ) 
ω - 2

(ω + 1)
2

M at h Com poser  1. 1. 5
ht t p: / / www. m at hcom poser . com

δ)
6x + 1

x(x - 3)

M at h Com poser  1. 1. 5
ht t p: / / www. m at hcom poser . com

α) 
4x

6x

M at h Com poser  1. 1. 5
ht t p: / / www. m at hcom poser . com

β) 
3y

2

12y

M at h Com poser  1. 1. 5
ht t p: / / www. m at hcom poser . com

γ) 
2xω

2

8x
2
ω

M at h Com poser  1. 1. 5
ht t p: / / www. m at hcom poser . com

δ) 
5α

2
βγ

3

10αβ
2
γ

M at h Com poser  1. 1. 5
ht t p: / / www. m at hcom poser . com

ε) 
x + 4

4 + x

M at h Com poser  1. 1. 5
ht t p: / / www. m at hcom poser . com

στ) 
y - 1

1 - y

M at h Com poser  1. 1. 5
ht t p: / / www. m at hcom poser . com

ζ) 
ω - 2

(2 - ω)
2

M at h Com poser  1. 1. 5
ht t p: / / www. m at hcom poser . com

η) 
(α - β)(β - γ)

(β - α)(γ - β)
 

M at h Com poser  1. 1. 5
ht t p: / / www. m at hcom poser . com

α) 
6x

2x
2
 + 4x

M at h Com poser  1. 1. 5
ht t p: / / www. m at hcom poser . com

β) 
3y - 9

y
2
 - 3y

M at h Com poser  1. 1. 5
ht t p: / / www. m at hcom poser . com

γ) 
x

2
 + xω

ω
2
 + xω

M at h Com poser  1. 1. 5
ht t p: / / www. m at hcom poser . com

δ) 
5α

2
- 20

(α - 2)
2

M at h Com poser  1. 1. 5
ht t p: / / www. m at hcom poser . com

ε) 
x

2
 - 16

x
2
 - 4x

M at h Com poser  1. 1. 5
ht t p: / / www. m at hcom poser . com

στ) 
y

2
 - 1

y
2
 + 2y + 1

M at h Com poser  1. 1. 5
ht t p: / / www. m at hcom poser . com

ζ) 
6x

2
 + 3xω 

4x
2
 - ω

2

M at h Com poser  1. 1. 5
ht t p: / / www. m at hcom poser . com

η) 
α

2
 + αβ + β

2

α
3
 - β

3
 

M at h Com poser  1. 1. 5
ht t p: / / www. m at hcom poser . com

α) 
x

2
 + 3x + 2

x
2
 + 4x + 4

M at h Com poser  1. 1. 5
ht t p: / / www. m at hcom poser . com

β) 
y

2
 - 5y + 4

y
2
 - 6y + 8

M at h Com poser  1. 1. 5
ht t p: / / www. m at hcom poser . com

γ) 
ω

3
 - 2ω

2
 + ω

ω
3
 - ω
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 5  Να απλοποιήσετε τις παραστάσεις:  
 
 
 
 
 
 
 
 

Περιορισμοί 
 

 
6. Για ποιες τιμές του x έχουν έννοια οι παραστάσεις: 

 

 α.   3x

7x2





 β.   x31

1x4





 γ.   9x

1
2   δ.    x3x

11x3
2 



 

 ε.   )y21)(3y(

4y3





 στ.   
2x

1

 ζ.   1x

1
2   η.   6x5x

1
2   

 

Απλοποίηση 
 

 
7. Να απλοποιήσετε τα κλάσματα: 

 

 α. 
y2y

10y5
2 


 β. 

23

2

βγα2

βα6
 

 γ. 
β8α8

β4α4




 δ. 

xx

xx
2

3




 

 ε. 
23

3

α42α

α16α4




 στ. 

15x8x

x9x6x
2

23




 

 ζ. 
2x4

6x3




 η. 

22

2

x9y4

)y2x3(




 

 θ. 
12x3

4x4x
2

2




 ι. 

43

2

ββα

αβ)βα(




 

 ια. 
18x2

x6x2
2

2




 ιβ. 

75x3

25x10x
2

2




 

 ιγ. 
4x4xx

2x2xx
45

23




 ιδ.   

8x2x

12xx
2

2




 

 

M at h Com poser  1. 1. 5
ht t p: / / www. m at hcom poser . com

α) 
x(x - 1) + 4(x - 1)

x
2
 + 2x - 3

M at h Com poser  1. 1. 5
ht t p: / / www. m at hcom poser . com

β) 
y(y - 3) + y

2
 - 9

4y
2
 - 9

M at h Com poser  1. 1. 5
ht t p: / / www. m at hcom poser . com

γ) 
(2ω + 1)

2
 - (ω + 2)

2

ω
4
 - 1

M at h Com poser  1. 1. 5
ht t p: / / www. m at hcom poser . com

δ) 
(α + 1)(α - 2)

2
 - 4(α + 1)

α
3
 + α

2
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