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ΠΕΡΙΦ/ΚΗ Δ/ΝΣΗ Α/ΘΜΙΑΣ & Β/ΘΜΙΑΣ 

ΕΚΠ/ΣΗΣ ΘΕΣΣΑΛΙΑΣ 
ΔΙΕΥΘΥΝΣΗ Β/ΘΜΙΑΣ ΕΚΠ/ΣΗΣ ΜΑΓΝΗΣΙΑΣ  

 
1ο ΓΕΛ  ΒΟΛΟΥ   

 

3.1-3.2 
 

Στοιχεία και είδη τριγώνων 
 

1ο Κριτήριο  
ισότητας τριγώνων 

  

 

Το 

 

4
Ο
 ΦΥΛΛΟ ΕΡΓΑΣΙΑΣ  

 

 

περιλαμβάνει 

 

 ΒΑΣΙΚΗ ΘΕΩΡΙΑ 

 

 ΔΡΑΣΤΗΡΙΟΤΗΤΕΣ 

 

 ΑΣΚΗΣΕΙΣ ΠΡΟΣ ΑΝΑΠΤΥΞΗ 
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ΒΑΣΙΚΗ ΘΕΩΡΙΑ 

  ΣΤΟΙΧΕΙΑ Τ Ρ Ι Γ Ω Ν Ω Ν  
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 Αντί να γράφουμε συνέχεια «το τρίγωνο ΑΒΓ» μπορούμε να γράφουμε 
Δ

ΑΒΓ . 
 
 

  ΠΛΕΥΡΕΣ ΑΒ = γ  ΑΓ = β  ΒΓ = α 
 
 

   
     Γ Ω Ν Ι Ε Σ  Α = ΒΑΓ Β  = ΑΒΓ Γ = ΑΓΒ 
 
 
 
 
 
 Αν χωρίσουμε τα τρίγωνα σε κατηγορίες, με κριτήριο τα κύρια στοιχεία τους, τότε έχουμε τα παρακάτω 

είδη τριγώνων: 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

Α 

Β Γ 

α 

 β γ 

Θυμάμαι ότι... 

Α̂  + Β̂  + Γ̂  = 180ο 
 

Ισόπλευρο 
 

Ισοσκελές 
 

Σκαληνό 

Αμβλυγώνιο 
 

Ορθογώνιο 
 

Οξυγώνιο 
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Ισοσκελές λέγεται ένα τρίγωνο όταν έχει μόνο 
τις δύο πλευρές του ίσες. 

Σκαληνό λέγεται ένα τρίγωνο όταν όλες του οι 

πλευρές είναι μεταξύ τους άνισες. 

Αμβλυγώνιο λέγεται ένα τρίγωνο όταν έχει μία 

αμβλεία γωνία. 

Ισόπλευρο λέγεται ένα τρίγωνο όταν έχει όλες 
του τις πλευρές ίσες. 

 ΟΡΙΣΜΟΙ 
 
   
 
 

 Κάθε ισόπλευρο τρίγωνο έχει, επίσης, και όλες του τις γωνίες 

  ίσες και μάλιστα 180ο : 3 = 60ο η καθεμία. 
 
 
 
 
 
 
 

 Σε κάθε ισοσκελές η άνιση πλευρά ονομάζεται απλά «βάση» ενώ η 
απέναντι κορυφή απλά «κορυφή» του ισοσκελούς. 

 Σε κάθε ισοσκελές οι προσκείμενες στη βάση γωνίες είναι μεταξύ 
τους ίσες. 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 Το σκαληνό δεν έχει καμία ιδιαιτερότητα. Ούτε πλευρές, ούτε γωνίες 

ίσες. Κάθε φορά που θα μας ζητείται να φτιάξουμε ένα τυχαίο τρίγωνο, 
χωρίς καμία άλλη διευκρίνηση, εμείς θα σχεδιάζουμε αυτό ακριβώς: 
ένα σκαληνό τρίγωνο. 

 
 
 
 
 
 
   
 
 

 Ένα αμβλυγώνιο τρίγωνο δε μπορεί να έχει περισσότερες από μία 
αμβλείες γωνίες. Γιατί; 

 
 
 
 
 
 
 

60ο  

60ο  60ο  

βάση 

κορυφή 

> 90ο  
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Ορθογώνιο λέγεται ένα τρίγωνο όταν έχει μία 
ορθή γωνία. 

Οξυγώνιο λέγεται ένα τρίγωνο όταν όλες του οι 

γωνίες είναι οξείες. 

 
 
 
 

 Ένα ορθογώνιο τρίγωνο δε μπορεί να έχει περισσότερες από μία 
ορθές γωνίες. Γιατί; 

 

 

 Σε κάθε ορθογώνιο τρίγωνο ισχύει επίσης το Πυθαγόρειο Θεώρημα: 

 
α 2 = β 2 + γ 2 

 

 

 
 Η υποτείνουσα είναι η μεγαλύτερη πλευρά ενός ορθογωνίου τριγώνου 

και βρίσκεται πάντα απέναντι από την ορθή γωνία. 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 Τονίζουμε ότι το οξυγώνιο τρίγωνο δεν είναι ένα τρίγωνο με μία ή 
κάποιες γωνίες του οξείες, αλλά ΟΛΕΣ. Η διευκρίνηση γίνεται, 
προφανώς, γιατί κι ένα αμβλυγώνιο ή ορθογώνιο τρίγωνο έχουν από 
δύο οξείες γωνίες το καθένα. 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

a 
β 

γ 
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Παρατηρούμε ότι γενικά, σ’ ένα τυχαίο τρίγωνο, οι τέσσερεις αυτές γραμμές ΔΕΝ συμπίπτουν !!! 

Παρ’ ότι όμως γενικά ύψος, διάμεσος και διχοτόμος δεν συμπίπτουν, στο ισοσκελές τρίγωνο (μόνο προς 
τηβάση) και στο ισόπλευρο τρίγωνο προς οποιαδήποτε πλευρά υπάρχει ευτυχής ταύτιση. 
 

Διάμεσοι 
 

Η διάμεσοι ενός τριγώνου ΑΒΓ σημειώνονται 
συχνά και με τον παρακάτω συμβολισμό: μα, μβ, 
μγ όπου οι δείκτες α, β, γ υποδεικνύουν την 
πλευρά στην οποία καταλήγει η διάμεσος. 
 
 

Διχοτόμοι 
 
Η διχοτόμοι ενός τριγώνου ΑΒΓ σημειώνονται 
συχνά και με τον παρακάτω συμβολισμό: δα, δβ, 
δγ όπου οι δείκτες α, β, γ υποδεικνύουν την 
πλευρά στην οποία καταλήγει η διχοτόμος. 

 
 
 

Ύψη 
 

Τα ύψη ενός τριγώνου ΑΒΓ σημειώνονται συχνά 
και με τον παρακάτω συμβολισμό: υα, υβ, υγ όπου 
οι δείκτες α, β, γ υποδεικνύουν την πλευρά στην 
οποία καταλήγει το ύψος. 

 
Μεσοκάθετοι 

 

Θα λέγεται το ευθύγραμμο 
τμήμα εκείνο που ενώνει μια 
κορυφή του τριγώνου με το 

μέσο της απέναντι πλευράς. 

Θα λέγεται το ευθύγραμμο 
τμήμα εκείνο που φέρουμε από 
μια κορυφή ενός τριγώνου 
μέχρι την απέναντι πλευρά και 
διχοτομεί την αντίστοιχη γωνία 

του τριγώνου. 

Θα λέγεται το ευθύγραμμο 
τμήμα εκείνο που φέρουμε από 
μια κορυφή ενός τριγώνου 
κάθετα μέχρι την απέναντι 

πλευρά. 

Θα λέγεται η ευθεία εκείνη που 
είναι μεσοκάθετος σε μια 
πλευρά ενός τριγώνου. 

Α 

Β Γ 

α 

 β 
γ 

 

μα 

δα 

υα 
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βάση 

ύψη, διάμεσοι, διχοτόμοι 

ύψος, διάμεσος, διχοτόμος 

& μεσοκάθετος 

& μεσοκάθετοι 
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ΙΣΟΤΗΤΑ ΤΡΙΓΩΝΩΝ  

 
 

Κύρια και δευτερεύοντα στοιχεία τριγώνου  
 Είδη τριγώνων 

 
 

Ποια είναι τα κύρια στοιχεία του τριγώνου ;  
Τι ισχύει για τις γωνίες ενός τριγώνου ;  
Τι καλείται περιεχόμενη γωνία και τι προσκείμενες γωνίες ; 

 
Σε κάθε τρίγωνο οι πλευρές και οι γωνίες του ονομάζονται κύρια στοιχεία του 
τριγώνου.  
 
Οι πλευρές ενός τριγώνου ΑΒΓ που βρίσκονται απέναντι από τις γωνίες 

του �̂�, �̂�, �̂�  συμβολίζονται αντιστοίχως α, β, γ. 

Για τις γωνίες κάθε τριγώνου ισχύει :           
 
Η γωνία του τριγώνου που περιέχεται μεταξύ δύο πλευρών λέγεται περιεχόμενη γωνία των πλευρών 

αυτών, π.χ. περιεχόμενη γωνία των πλευρών ΑΒ, ΑΓ είναι η γωνία �̂�, .  
 
Οι γωνίες του τριγώνου που έχουν κορυφές τα άκρα μιας πλευράς λέγονται προσκείμενες γωνίες της 

πλευράς αυτής π.χ. προσκείμενες γωνίες της πλευράς ΒΓ είναι οι �̂� και �̂�.   
 
 

Πως    χαρακτηρίζεται  ένα τρίγωνο ανάλογα με το είδος των γωνιών του ; 

 
Ένα τρίγωνο ανάλογα με το είδος των γωνιών του ονομάζεται: 

 
 
 
 

Τι  καλούμε  υποτείνουσα και τι κάθετες πλευρές ; 

 
Σε κάθε ορθογώνιο τρίγωνο η πλευρά που βρίσκεται απέναντι από την ορθή γωνία 
ονομάζεται υποτείνουσα, ενώ οι άλλες δύο ονομάζονται κάθετες πλευρές. 
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Πως χαρακτηρίζεται ένα τρίγωνο ανάλογα με τις σχέσεις που συνδέουν τις πλευρές ;  

 
Ένα τρίγωνο ανάλογα με τις σχέσεις που συνδέονται οι πλευρές του ονομάζεται: 

 
 
 

Τι ονομάζουμε σε ένα ισοσκελές τρίγωνο  βάση  και τι κορυφή ; 

 
Σε ισοσκελές τρίγωνο ΑΒΓ με ΑΒ = ΑΓ η πλευρά ΒΓ ονομάζεται βάση του και το σημείο Α κορυφή του. 
 
 

Πως ορίζονται δευτερεύοντα στοιχεία του τριγώνου ;  

 
Σ΄ ένα τρίγωνο, εκτός από τα κύρια στοιχεία, υπάρχουν και τα δευτερεύοντα στοιχεία, που είναι οι 
διάμεσοι, οι διχοτόμοι και τα ύψη. 

 
 
 
 

Ίσα τρίγωνα 
 
 

Πως ορίζεται η ισότητα τριγώνων και τι προκύπτει από αυτήν ; 

 
 
Αν δύο τρίγωνα έχουν τις πλευρές τους ίσες μία προς μία και τις αντίστοιχες γωνίες τους ίσες, τότε 
είναι ίσα. 
 
 
Ισχύει ακόμη και το αντίστροφο. Δηλαδή 
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Αν δύο τρίγωνα είναι ίσα, τότε θα έχουν τις πλευρές τους και τις αντίστοιχες γωνίες τους ίσες μία 
προς μία. 
 
 
 
 

Κριτήρια ισότητας τριγώνων 
 
 

Να διατυπώσετε τα κριτήρια ισότητας τριγώνων ; 

 
 
 
1ο κριτήριο ισότητας (Π - Γ - Π) 
Αν δύο τρίγωνα έχουν δύο πλευρές ίσες μία προς μία και την 
περιεχόμενη γωνία τους ίση, τότε είναι ίσα. 
 
 
 
2ο κριτήριο ισότητας (Γ - Π - Γ). 
Αν δύο τρίγωνα έχουν μία πλευρά ίση και τις προσκείμενες στην 
πλευρά αυτή γωνίες ίσες μία προς μία, τότε είναι ίσα. 
 
 
 
3ο κριτήριο ισότητας (Π - Π - Π) 
Αν δύο τρίγωνα έχουν τις πλευρές τους ίσες μία προς μία, τότε 
είναι ίσα. 
 
 
 
 
 

Ποιες παρατηρήσεις ισχύουν για τα ίσα τρίγωνα ; 

 
Σε ίσα τρίγωνα απέναντι από ίσες πλευρές βρίσκονται ίσες γωνίες. 
 
Σε ίσα τρίγωνα απέναντι από ίσες γωνίες βρίσκονται ίσες πλευρές. 
 
 
 

Κριτήρια ισότητας ορθογωνίων τριγώνων 
 
 

Να διατυπώσετε τα κριτήρια ισότητας ορθογωνίων τριγώνων ; 

 
 
Δύο ορθογώνια τρίγωνα είναι ίσα, όταν έχουν 
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δύο αντίστοιχες πλευρές ίσες μία προς μία ή 
 
μία αντίστοιχη πλευρά ίση και μία αντίστοιχη οξεία γωνία ίση. 
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ΔΡΑΣΤΗΡΙΟΤΗΤΕΣ 

Κριτήρια ισότητας τριγώνων 

Συμπληρώστε τα κενά με τις λέξεις: αντίστοιχες – κριτήρια – γωνίες – ταυτίζονται – μία – τριών 

Δύο τρίγωνα, είναι ίσα, αν μετά από κατάλληλη μετατόπιση .....................................................  

Συνεπώς: 

• Δύο ίσα τρίγωνα έχουν τις πλευρές τους και τις .......................τους ίσες μία προς ....... 

Οι ίσες πλευρές και οι ίσες γωνίες λέγονται ............................................ ή ομόλογες. 

 

►Σημείωση: Αν σε μια άσκηση μας δίνουν ότι δύο τρίγωνα είναι ίσα συμπεραίνω την ισότητα των πλευρών και των 

γωνιών τους. Αρα παίρνω έξι ισότητες. 

Αν δεν καθορίζεται ποιές είναι οι αντίστοιχες πλευρές και γωνίες, θεωρούμε ότι η σειρά των γραμμάτων των τριγώνων 

υποδεικνύει τις αντίστοιχες γωνίες και πλευρές.Για παράδειγμα αν μας λένε: “τα τρίγωνα ΑΒΓ και ΔΕΖ είναι ίσα” 

συμπεραίνω ότι αφού τα γράμματα Α και Δ είναι πρώτα θα ισχύει: 

1)  ̂   ̂ ,  και ανάλογα   2) 3) 4) 5) 6) 

 

• Σε δύο ίσα τρίγωνα απέναντι από ίσες πλευρές 

βρίσκονται ίσες .............. και αντίστροφα, απέναντι 

από 

ίσες .................. βρίσκονται ίσες ........................ 

►Στο διπλανό σχήμα μας δίνεται ότι τα τρίγωνα είναι ίσα 

και ότι ΒΓ=ΚΤ και  ̂    ̂ 

Στην ενότητα αυτή θα δώσουμε προτάσεις, που θα μας εξασφαλίζουν την ισότητα δύο τριγώνων από την 

ισότητα μόνο κατάλληλων στοιχείων τους. Οι προτάσεις αυτές αποτελούν τα 

....................... ισότητας τριγώνων. 

● Κατασκευάστε τρίγωνα με πλευρά 8 cm και μια από τις γωνίες που 

έχουν κορυφή το άκρο αυτής της πλευράς (προσκείμενη) να είναι 70° 

μοίρες. 

Πόσα τέτοια τρίγωνα μπορείτε να κατασκευάσετε; 
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● Θεώρημα I (1ο Κριτήριο – ΠΓΠ ) 

●  

Αν δύο τρίγωνα έχουν δύο πλευρές ίσες μία προς μία και τις περιεχόμενες 

σε αυτές γωνίες ίσες, τότε είναι ίσα. 

 Δεν αρκεί δύο πλευρές και μια γωνία, πρέπει η γωνία να είναι περιεχόμενη των πλευρών. 

ΣΧΟΛΙΟ:  

H ισότητα τριγώνων είναι η βασική μέθοδος για την απόδειξη της ισότητας τμημάτων ή γωνιών. 

 

 

ΠΟΡΙΣΜΑ Ι 

 

 

Σε κάθε ισοσκελές τρίγωνο: 

 

• Οι προσκείμενες στη βάση γωνίες είναι ίσες. 

 

• Η διχοτόμος της γωνίας της κορυφής είναι διάμεσος και ύψος. 

 

Απόδειξη: 

 

 

 

 

 

 

ΠΟΡΙΣΜΑ ΙΙ 

Οι γωνίες ισόπλευρου τριγώνου είναι ίσες. 

Απόδειξη: 
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ΠΟΡΙΣΜΑ ΙΙΙ 

Κάθε σημείο της μεσοκαθέτου ενός ευθύγραμμου τμήματος ισαπέχει από τα άκρα του. 
Απόδειξη: 

 

 

 

 

 

 

 

 

ΠΟΡΙΣΜΑ ΙV 

Αν δύο τόξα ενός κύκλου είναι ίσα, τότε και οι χορδές τους είναι ίσες. 

Υπενθύμιση:  «Δύο τόξα ένός κύκλου είναι ίσα αν και μόνο άν οι επίκεντρες γωνίες που βαίνουν σε αυτά είναι ίσες» 

Απόδειξη: 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

1.Στο εξωτερικό ενός τριγώνου ΑΒΓ  θεωρούμε τμήματα ΑΔ = ΑΒ και ΑΕ = ΑΓ, ώστε  ̂     ̂  . 

Να αποδείξετε ότι ΒΕ = ΓΔ. 

Λύση: (6 γραμμές κενές) 
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2. Σε ισόπλευρο τρίγωνο ΑΒΓ προεκτείνουμε τις πλευρές ΑΒ, ΒΓ, ΓΑ  

και στις  προεκτάσεις τους θεωρούμε τμήματα ΒΚ = ΓΛ = ΑΜ. 

 Να αποδείξετε ότι το τρίγωνο ΚΛΜ είναι ισόπλευρο. 

Λύση:  
 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

3.Να αποδείξετε ότι στις ομόλογες πλευρές δύο ίσων τριγώνων ΑΒΓ και  αντιστοιχούν ίσες  διάμεσοι.  

Λύση: 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 
 

 

 

 

 

 

4.Δίνεται ισοσκελές τρίγωνο ΑΒΓ. Στις προεκτάσεις των ίσων πλευρών του ΒΑ, ΓΑ θεωρούμε ίσα τμήματα ΑΔ, ΑΕ 

αντίστοιχα. Αν Μ το μέσο της βάσης ΒΓ, να αποδείξετε ότι το τρίγωνο ΜΔΕ είναι ισοσκελές. 

Λύση:  
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5. Δίνεται κύκλος κέντρου Ο και χορδή του ΑΒ. Προεκτείνουμε την ΑΒ και προς τα δύο της άκρα, κατά 

ίσα τμήματα ΑΓ και ΒΔ αντίστοιχα. Να αποδείξετε ότι ̂   ̂  . 

Λύση: 
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3.1 Στοιχεία και είδη τριγώνων 

▪ Ένα τρίγωνο ΑΒΓ έχει τρεις ....................... Α, Β, Γ, τρεις ..................... ΒΓ, ΓΑ, ΑΒ και τρεις ................. 

̂  ̂  , και  ̂  . 

 

▪ Για ευκολία οι πλευρές ΒΓ, ΓΑ, ΑΒ συμβολίζονται με ....., ......., ........ αντίστοιχα, και οι γωνίες  ̂  , 

̂  και  ̂  με ̂ ,  ̂ και  ̂ . 

 

▪ Οι πλευρές και οι γωνίες ενός τριγώνου λέγονται .................... στοιχεία του τριγώνου. 

 

▪ Το άθροισμα α + β + γ των πλευρών του τριγώνου, δηλαδή η ........................ του συμβολίζεται 

 
συνήθως με ........ και η ημιπερίμετρος 

 

►Συγκρίνοντας τις πλευρές ενός τριγώνου, μεταξύ τους, προκύπτουν τρία είδη τριγώνων: Ενα τρίγωνο λέγεται: 

• ......................... , όταν έχει ............ τις πλευρές του άνισες , 

 

 

 

• .......................,  όταν έχει ........... πλευρές του ίσες. 

•  
• Σε ένα ισοσκελές τρίγωνο ΑΒΓ 

με ΑΒ = ΑΓ  η πλευρά ΒΓ λέγεται ................ του και το Α ........................................του, 

 

 

 

 

• , όταν έχει όλες τις πλευρές του ίσες. 
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► Ένα τρίγωνο, ανάλογα με το είδος των γωνιών του, λέγεται 

• , όταν έχει μια γωνία ορθή. Σε ένα ορθογώνιο τρίγωνο η πλευρά που βρίσκεται 

απέναντι από την ορθή γωνία λέγεται ............................ και οι άλλες δύο λέγονται ......................... 

πλευρές του τριγώνου, 

 

• , όταν έχει μια γωνία αμβλεία.  ......................, όταν έχει                τις γωνίες του οξείες, 

 

 

 

 

Δευτερεύοντα στοιχεία τριγώνου 

 
 

• Διάμεσος ενός τριγώνου λέγεται το ............................................. που ενώνει 

μια ..................... με το ............. της ................................ πλευράς. Στο διπανό σχήμα, 

το ευθύγραμμο τμήμα ΑΜ είναι η διάμεσος που αντιστοιχεί στην πλευρά α του τριγώνου 

ΑΒΓ και συμβολίζεται με ............................................. Οι διάμεσοι που αντιστοιχούν 

στις πλευρές β και γ συμβολίζονται με......και ......................... αντίστοιχα. 

 

 

 

• Διχοτόμος μιας γωνίας ενός τριγώνου λέγεται το ...................... ................. 

της διχοτόμου της γωνίας, από την κορυφή της μέχρι την απέναντι πλευρά. Στο 

σχ.9 το ευθύγραμμο τμήμα ΑΔ είναι η διχοτόμος της γωνίας  ̂ 

 

 

 

του τριγώνου 

και συμβολίζεται με ........ Οι διχοτόμοι των γωνιών  ̂ συμβολίζονται με ..... και ......   και  ̂     του τριγώνου 
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• Ύψος τριγώνου λέγεται το ..................... ευθύγραμμο .................. , που 

φέρεται από μια κορυφή προς την ............................... της απέναντι πλευράς. Τα 

ύψη που φέρονται από τις κορυφές Α, Β και Γ συμβολίζονται 

αντίστοιχα με ......, ...... και ....... 

▪ Στο σχήμα το ΑΚ είναι το ύψος από την κορυφή Α. 

Το σημείο Κ λέγεται .................................... του Α πάνω στην ευθεία ΒΓ ή και 

................... της καθέτου, που φέρεται από το Α στην ευθεία ΒΓ. 

 

Προσοχή! σε ένα αμβλυγώνιο τρίγωνο τα 2 ύψη που αντιστοιχούν 

στις πλευρές της αμβλείας γωνίας βρίσκονται εκτός του τριγώνου. 

Σε ένα ορθογώνιο τρίγωνο τα δύο ύψη ταυτίζονται με τις κάθετες πλευρές. 

● Οι διάμεσοι, οι διχοτόμοι και τα ύψη ενός τριγώνου λέγονται 

............................ στοιχεία του. 

 

 

● Σε κάθε τρίγωνο με β≠γ ισχύει υα<δα<μα 

▪ Οι 3 διάμεσοι ενός τριγώνου διέρχονται από το ίδιο σημείο. (...............  ............... ή ............................. ) 

▪ Οι 3 διχοτόμοι ενός τριγώνου διέρχονται από το ίδιο σημείο που ονομάζεται (..................... 

▪ Τα 3 ύψη ενός τριγώνου (ή οι φορείς τους αν αμβλυγώνιο) διέρχονται από το ίδιο σημείο. ( .................... ) 

▪ Οι  3 μεσοκάθετοι  ενός τριγώνου διέρχονται από το ίδιο σημείο που ονομάζεται ( ...................... ) και 

είναι κέντρο του ............................................ του τριγώνου. 
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ΕΠΙΠΛΕΟΝ   ΔΡΑΣΤΗΡΙΟΤΗΤΕΣ 

 

ΚΥΡΙΑ ΚΑΙ ΔΕΥΤΕΡΕΥΟΝΤΑ ΣΤΟΙΧΕΙΑ ΤΡΙΓΩΝΟΥ – ΕΙΔΗ ΤΡΙΓΩΝΩΝ 

 
Για κάθε τρίγωνο ΑΒΓ, ισχύει: 

Δηλαδή, το …………………………. των γωνιών ενός τριγώνου είναι …………… 

 

Κύρια στοιχεία ενός τριγώνου ονομάζονται οι …………………………… και οι 

…………………………………………του. 

Ένα τρίγωνο, ανάλογα με το είδος των γωνιών του, ονομάζεται: 

 ………………………………… , όταν έχει όλες τις γωνίες του ……………… 

 ………………………………… , όταν έχει μια γωνία ………………… 

 ………………………………… , όταν έχει μια γωνία ………………… 

 

Ένα τρίγωνο, ανάλογα με τις σχέσεις που συνδέονται οι πλευρές του, ονομάζεται: 

 ………………………………… , όταν έχει και τις .........πλευρές του άνισες 

 ………………………………… , όταν έχει ........ πλευρές ίσες 

 ………………………………… , όταν έχει και τις .........πλευρές του ίσες 

 

Δευτερεύοντα στοιχεία ενός τριγώνου ονομάζονται οι ……………………… , οι ……………………… και τα 
……………… 

 
 Διάμεσος ενός τριγώνου ονομάζεται το ευθύγραμμο τμήμα που ενώνει μια…………………… 

του τριγώνου με το .... ………………..της απέναντι πλευράς. 

Το σημείο τομής των ………………………… ενός τριγώνου ονομάζεται ……………………………… 

 

 Διχοτόμος  ενός  τριγώνου  ονομάζεται  το  ευθύγραμμο  τμήμα  που  ξεκινάει  από  μια ............................................. , 

χωρίζει τη ………………… σε δύο ίσες ………………… και καταλήγει στην…………………………. 

 πλευρά. 

Το σημείο τομής των ………………………… ενός τριγώνου ονομάζεται ……………………………… 

 

 Ύψος  ενός τριγώνου ονομάζεται  το ευθύγραμμο τμήμα  που  ξεκινάει  από μια………………….. και είναι 

…………………… στην ευθεία της απέναντι πλευράς. 

Το σημείο τομής των ………………………… ενός τριγώνου ονομάζεται ……………………………… 

�̂� + �̂� + �̂� = 
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Αν δύο τρίγωνα έχουν ........................................ ίσες 

μία 

προς μία και την ............................................................. τους 

ίση, τότε είναι ίσα. 

1ο ΚΡΙΤΗΡΙΟ ΙΣΟΤΗΤΑΣ ΤΡΙΓΩΝΩΝ (Π-Γ-Π) 

ΒΑΣΙΚΗ ΘΕΩΡΙΑ 

 

Δύο τρίγωνα λέγονται ίσα όταν μπορούμε να μετατοπίσουμε 
κατάλληλα το ένα τρίγωνο, χωρίς αυτό να μεταβάλλεται, 
ώστε να ταυτιστεί με το άλλο. 

 
 Αν δύο τρίγωνα είναι ίσα, τότε θα έχουν τις 

…………………… τους και τις 

…………………………… …………………… τους ίσες μία προς μία. 

 Αν δύο τρίγωνα έχουν τις πλευρές τους ίσες μία προς μία 

και τις αντίστοιχες γωνίες τους ίσες, τότε είναι ίσα. 

 

 

Να δικαιολογήσετε γιατί τα παρακάτω τρίγωνα είναι ίσα και να γράψετε τα ίσα στοιχεία 
τους. 

 
Σε ίσα τρίγωνα, απέναντι από ίσες 

………………… βρίσκονται ίσες ……………… 

 

 
Στο τρίγωνο ΑΒΓ, προεκτείνουμε την πλευρά ΑΒ κατά τμήμα ΑΔ=ΑΒ και την πλευρά 

ΑΓ κατά τμήμα ΑΕ=ΑΓ. Α) Να αποδείξετε ότι τα τρίγωνα ΑΒΓ και ΑΔΕ είναι ίσα. 

Β) Να αποδείξετε ότι ΒΓ=ΔΕ. 
Σχήμα Λύση 
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Σωστό -λάθος 
Α. Για καθεμιά από τις παρακάτω προτάσεις να γράψετε στο τετράδιό σας τον αριθμό της και, ακριβώς 

δίπλα, την ένδειξη (Σ), αν η πρόταση είναι σωστή, ή (Λ), αν 

αυτή είναι λανθασμένη. 

1) Δύο ισόπλευρα τρίγωνα με ίσες περιμέτρους είναι ίσα 

 Σωστό  Λάθος 

2) Δύο τρίγωνα που έχουν τις γωνίες τους ίσες μία προς μία είναι ίσα 

 Σωστό  Λάθος 

3) Οι γωνίες οι προσκείμενες σε πλευρά ισοπλεύρου τριγώνου είναι ίσες. 

 Σωστό   Λάθος 

4) Ύψος ενός τριγώνου λέγεται το κάθετο ευθύγραμμο τμήμα από μία κορυφή προς την 

απέναντι πλευρά.                     Σωστό  Λάθος 

5) Μία διάμεσος ισοσκελούς τριγώνου είναι και ύψος και διχοτόμος. 

 Σωστό  Λάθος 

6) Χορδή λέγεται το ευθύγραμμο τμήμα που ενώνει δύο σημεία ενός κύκλου 

 Σωστό  Λάθος 

7) Ένα τρίγωνο είναι σκαληνό όταν δύο πλευρές του είναι άνισες. 

 Σωστό  Λάθος 

8) Ένα τρίγωνο είναι οξυγώνιο όταν μια γωνία του είναι οξεία. 

 Σωστό  Λάθος 

9) Δύο γωνίες είναι συμπληρωματικές όταν έχουν άθροισμα 900. 

 Σωστό  Λάθος 

10) Σε κάθε ισοσκελές τρίγωνο η διάμεσος που αντιστοιχεί σε μία πλευρά του είναι ύψος 

και διχοτόμος. 

    Σωστό  Λάθος 

11) Δύο τόξα ενός κύκλου είναι ίσα όταν οι αντίστοιχες χορδές είναι ίσες 

 Σωστό  Λάθος 

12) Δύο ορθογώνια τρίγωνα που έχουν τις οξείες γωνίες τους ίσες μία προς μία είναι ίσα 

 Σωστό  Λάθος 

13) Κάθε σημείο της μεσοκαθέτου ευθυγράμμου τμήματος ισαπέχει από τα άκρα του τμήματος. 

 Σωστό  Λάθος 

14) Κάθε σημείο της διχοτόμου μιας γωνίας ισαπέχει από τις πλευρές της. 

 Σωστό  Λάθος 

15) Δύο ισοσκελή τρίγωνα με ίσες περιμέτρους είναι ίσα      

 Σωστό  Λάθος 
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16) Δύο τρίγωνα που έχουν τις πλευρές τους ίσες μία προς μία είναι ίσα 

 Σωστό  Λάθος 

17) Οι γωνίες οι προσκείμενες σε πλευρά ισοσκελούς τριγώνου είναι ίσες. 

 Σωστό  Λάθος 

18) Διάμεσος ενός τριγώνου λέγεται το ευθύγραμμο τμήμα που ενώνει μία κορυφή με το μέσο 

της απέναντι πλευράς. 

 Σωστό  Λάθος 

19) Δύο ορθογώνια τρίγωνα είναι ίσα όταν έχουν τις μία κάθετη πλευρά και μία οξεία 

γωνία ίσες μία προς μία. 

 Σωστό  Λάθος 

20) Αν δύο τρίγωνα έχουν δύο πλευρές τους ίσες μία προς μία και μια γωνία τους ίση, 

τότε τα τρίγωνα είναι ίσα.. 

 Σωστό  Λάθος 

21) Η διάμεσος ενός τριγώνου χωρίζει το τρίγωνο σε δύο ίσα μέρη. 

 Σωστό  Λάθος 

22) Εξωτερική γωνία ενός τριγώνου λέγεται η γωνία που σχηματίζεται από τις 

προεκτάσεις δύο πλευρών ενός τριγώνου. 

 Σωστό  Λάθος 

23) Δύο ορθογώνια τρίγωνα είναι ίσα όταν οι κάθετες πλευρές τους είναι ίσες μία προς μία. 

 Σωστό  Λάθος 

24) Η διχοτόμος ενός τριγώνου χωρίζει το τρίγωνο σε δύο ίσα τρίγωνα. 

 Σωστό  Λάθος 

25) Το απόστημα χορδής διχοτομεί την χορδή. 

 Σωστό  Λάθος 

26) Αν   , , ,  διαδοχικά σημεία ενός κύκλου           360  . 

 Σωστό  Λάθος 

27) Οι διχοτόμοι γωνιών ισοπλεύρου τριγώνου είναι μεσοκάθετοι των πλευρών 

του.  Σωστό  Λάθος 

28) Αν δύο τρίγωνα έχουν δύο πλευρές ίσες μία προς μία, τότε θα έχουν και την τρίτη 

τους πλευρά ίση. 

 Σωστό  Λάθος 

29) Αν δύο ισοσκελή τρίγωνα έχουν τις βάσειςτους και μία γωνία προσκείμενη στη βάση 

ίσες μία προς μία τότε είναι ίσα. 

 Σωστό  Λάθος 

30) Σε κάθε ισοσκελές τρίγωνο οι προσκείμενες στην βάση γωνίες είναι ίσες. 

 Σωστό  Λάθος 
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31) Όλα τα ισόπλευρα τρίγωνα είναι ίσα μεταξύ τους. 

 Σωστό  Λάθος 

32) Η κάθετος που φέρεται από το κέντρο ενός κύκλου προς μια χορδή του διχοτομεί 

την χορδή. 

 Σωστό  Λάθος 

33) Εφεξής λέγονται οι γωνίες που έχουν κοινή κορυφή και κοινή πλευρά. 

 Σωστό  Λάθος 

34) Δύο γωνίες λέγονται παραπληρωματικές όταν έχουν άθροισμα 180  . 

 Σωστό  Λάθος 

35) Αντικείμενες ημιευθείες λέγονται οι ημιευθείες που έχουν κοινή αρχή 

 Σωστό  Λάθος 

36) Ένα σκαληνό τρίγωνο έχει όλες τις γωνίες του άνισες. 

 Σωστό  Λάθος 

37) Ύψος ενός τριγώνου λέγεται η απόσταση μιάς κορυφής ενός τριγώνου από το 

μέσο της απέναντι πλευράς. 

 Σωστό  Λάθος 

38) Κατακορυφήν γωνίες λέγονται οι γωνίες που έχουν κοινή κορυφή και οι πλευρές 

τους είναι αντικείμενες ημιευθείες. 

 Σωστό  Λάθος 

39) Οι διχοτόμοι δύο εφεξής και παραπληρωματικών γωνιών τέμνονται κάθετα. 

 Σωστό  Λάθος 

40) Τα ύψη ενός αμβλυγωνίου τριγώνου τέμνονται σε εσωτερικό σημείο του τριγώνου. 

 Σωστό  Λάθος 

41) Η διάμεσος που αντιστοιχεί στην πλευρά ΒΓ του τριγώνου ΑΒΓ 

συμβολίζεται με  . 

 Σωστό  Λάθος 

42) Ίσα αποστήματα προς χορδές σε ένα κύκλο αντιστοιχούν σε ίσες χορδές και 

αντιστρόφως. 

 Σωστό  Λάθος 

43) Η διχοτόμος που αντιστοιχεί στην πλευρά ΑΒ του τριγώνου ΑΒΓ 

συμβολίζεται με  . 

44) Οι διχοτόμοι δύο κατακορυφήν γωνιών είναι κάθετες. 

45) Η πλευρά ΒΓ του τριγώνου ΑΒΓ συμβολίζεται με α. 

 Σωστό  Λάθος 

 Σωστό  Λάθος 

 Σωστό  Λάθος 
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46) Τα παραπληρώματα ίσων γωνιών είναι παραπληρωματικές γωνίες 

 Σωστό  Λάθος 

47) Το ύψος που αντιστοιχεί στην πλευρά ΑΓ του τριγώνου ΑΒΓσυμβολίζεται 

με  . 

 Σωστό  Λάθος 

48) Οι οξείες γωνίες ενός ορθογωνίου τριγώνου είναι παραπληρωματικές. 

 Σωστό  Λάθος 

49) Τα κύρια στοιχεία ενός τριγώνου είναι τα ύψη,οι διάμεσοι και οι διχοτόμοι του. 

 Σωστό  Λάθος 

50) Η προέκταση της διχοτόμου μιας γωνίας είναι διχοτόμος της κατακορυφήν της 

γωνίας. 

 Σωστό  Λάθος 

51) Η προβολή της κορυφής Α ενός τριγώνου ΑΒΓ στην πλευρά ΒΓ είναι το 

ίχνος Δ του ύψους ΑΔ. 

 Σωστό  Λάθος 

52) Σε δύο τυχαίους κύκλους όταν δύο τόξα είναι ίσα τότε και οι επίκεντρες γωνίες 

που βαίνουν σ’ αυτά είναι ίσα. 

 Σωστό  Λάθος 

53) Μία ευθεία γωνία έχει μέτρο διπλάσιο μιας ορθής γωνίας. 

 Σωστό  Λάθος 

54) Μία πλήρης γωνία και μία μηδενική γωνία παριστάνονται με μία ημιευθεία. 

 Σωστό  Λάθος 

55) Δύο κατακορυφήν γωνίες δεν μπορεί να είναι μη κυρτές γωνίες. 

 Σωστό  Λάθος 

56) Κάθε σημείο που ισαπέχει από τα άκρα ενός ευθυγράμμου τμήματος ανήκει στη 

μεσοκάθετο του. 

57) Κάθε τρίγωνο έχει δύο αμβλείες εξωτερικές γωνίες. 

 Σωστό  Λάθος 

 

58) Αν δύο ορθογώνια τρίγωνα έχουν την υποτείνουσα και μία εξωτερική γωνία οξείας 

γωνίας τους ίσες μία προς μία είναι ίσα. 

 Σωστό  Λάθος 

59) Κάθε εσωτερικό σημείο μίας γωνίας που ισαπέχει από τις πλευρές της είναι 

σημείο της διχοτόμου. 

 Σωστό  Λάθος 

 

60) Ένα αμβλυγώνιο τρίγωνο δεν μπορεί να είναι ισοσκελές. 

 Σωστό  Λάθος 

  

http://blogs.sch.gr/iraidos/


       ΜΑΘΗΜΑΤΙΚΑ ΓΕΝΙΚΗΣ ΠΑΙΔΕΙΑΣ                                          Α΄  ΛΥΚΕΙΟΥ 
 

Επιμέλεια αρχείου: Ηλίας Ράιδος  Καθηγητής Μαθηματικών.                                             E-mails:raidosi@yahoo.gr  

                                                          http://blogs.sch.gr/iraidos/                                                          iraidos@gmail.com 

 Σελίδα 5 από 9 

 

ΑΣΚΗΣΕΙΣ ΠΡΟΣ ΑΝΑΠΤΥΞΗ 

Με σχήμα 
 
 

 
1. Να αποδείξετε ότι τα τρίγωνα  

ΑΒΓ και ΓΔΕ είναι ίσα: 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 
2. Δίνεται ισοσκελές τρίγωνο ΑΒΓ (ΑΒ = ΑΓ). Φέρνουμε 

τις διαμέσους ΒΝ και ΓΜ.  
Να αποδείξετε ότι ΒΝ = ΓΜ . 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
3. Δίνεται ισοσκελές τρίγωνο ΑΒΓ (ΑΒ = ΑΓ). Φέρνουμε 

τις διχοτόμους ΒΔ και ΓΕ.  
Να αποδείξετε ότι ΒΔ = ΓΕ . 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

Α 

Β 
Γ 

Δ 

Ε 

Α 

Β Γ 

Μ Ν 

Α 

Β Γ 

Ε 

Δ 
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4. Δίνεται ισοσκελές τρίγωνο ΑΒΓ (ΑΒ = ΑΓ). Προεκτείνουμε τη βάση ΒΓ και προς τις 
δύο κατευθύνσεις, κατά ίσα τμήματα ΒΔ και ΓΕ . 

  α. Να δείξετε ότι το τρίγωνο ΑΔΕ είναι ισοσκελές. 

 β. Να δείξετε ότι η διάμεσος ΑΜ του τριγώνου ΑΒΓ είναι διάμεσος και του 
τριγώνου ΑΔΕ. 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 
5. Δίνεται ισοσκελές τρίγωνο ΑΒΓ (ΑΒ = ΑΓ). Προεκτείνουμε τις ίσες πλευρές προς το 

μέρος του Β και του Γ, κατά ίσα τμήματα ΒΔ και ΓΕ, αντίστοιχα. 

 α. Να δείξετε ότι ΒΕ = ΓΔ . 

 β. Αν Κ είναι το σημείο τομής των ΒΕ και ΓΔ τότε 
να δείξετε ότι η ΑΚ είναι μεσοκάθετος της ΒΓ. 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 

6. Στις πλευρές Οx και Oy μιας γωνίας yÔx  παίρνουμε, αντίστοιχα ίσα τμήματα ΟΑ = 

ΟΓ και ΟΒ = ΟΔ . Έστω Κ το σημείο τομής των ΑΔ και ΓΒ. 

 α. Να δείξετε ότι ΑΔ = ΓΒ . 

 β. Να δείξετε ότι η ΟΚ είναι 

διχοτόμος της γωνίας yÔx . 

 γ. Να δείξετε ότι ΑΚ = ΚΓ . 
 
 
 
 
 
 

Α 

Β Γ 
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Μ 

Α 
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Δ 

Κ 
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7. Στις πλευρές Οx και Oy μιας γωνίας yÔx  παίρνουμε, αντίστοιχα ίσα τμήματα ΟΑ = 

ΟΒ. Φέρνουμε τη διχοτόμο Οδ της yÔx  κι έστω Μ τυχαίο σημείο της. Έστω επίσης 

οι προεκτάσεις των ΑΜ και ΒΜ και Γ, Δ τα σημεία τομής του με τις πλευρές Οy και 
Ox , αντίστοιχα. 

 α. Να δείξετε ότι ΑΓ = ΒΔ . 

 β. Να δείξετε ότι ΑΔ = ΒΓ . 

 
 
 
 
 
 
 
 
 

 
 
 

8. Δίνεται ένα τετράγωνο ΑΒΓΔ και η διαγώνιός 
του ΑΓ. Αν Ε τυχαίο σημείο της ΑΓ τότε να 
δείξετε ότι ΒΕ = ΔΕ . 

 
 
 
 
 
 
 

 
 

Χωρίς σχήμα 
 

 
9. Έστω δύο τρίγωνα ΑΒΓ και Α΄Β΄Γ΄ τα οποία έχουν α = α΄, β = β΄ κι επιπλέον μβ = 

μβ΄. Να δείξετε ότι τα τρίγωνα είναι ίσα. 
 

 
10. Έστω ισόπλευρο τρίγωνο ΑΒΓ και σημεία Κ, Λ, Μ πάνω στις πλευρές του ΑΒ, ΒΓ, 

ΓΔ, αντίστοιχα, έτσι ώστε ΑΚ = ΒΛ = ΓΜ . Να δείξετε ότι το τρίγωνο ΚΛΜ είναι 
ισόπλευρο, επίσης. 

 
 
11. Αν δύο τρίγωνα ΑΒΓ και Α΄Β΄Γ΄ είναι ίσα, τότε να αποδείξετε ότι μα = μα΄ και δα = δα΄. 
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12. Σε έναν κύκλο με κέντρο Ο και ακτίνα ρ, παίρνουμε τρία διαδοχικά σημεία Α, Β, Γ. 
Φέρνουμε τη μεσοκάθετο της χορδής ΒΓ, η οποία τέμνει την ΑΓ στο σημείο Δ. Να 
δείξετε ότι: 

  α. Τα τρίγωνα ΟΔΒ και ΟΔΓ είναι ίσα. 

 β. Οι γωνίες ΔÂO  και ΔB̂O  είναι ίσες. 

 Υπόδειξη: Θυμίζουμε ότι η μεσοκάθετος μιας οποιασδήποτε χορδής ενός κύκλου 
διέρχεται υποχρεωτικά από το κέντρο του. 

 
 

13. Έστω δύο ομόκεντροι κύκλοι, με κέντρο Ο και ακτίνες ρ1 > ρ2 . Αν ΑΒ είναι μια 
διάμετρος του ενός κύκλου και ΓΔ μια διάμετρος του άλλου, τότε να δείξετε ότι τα 
τρίγωνα ΑΟΓ και ΒΟΔ είναι ίσα. Στη συνέχεια, να συγκρίνετε τις απέναντι πλευρές 
του τετραπλεύρου ΑΓΒΔ. 
 

 
14. Να αποδείξετε ότι αν σε ένα τρίγωνο ΑΒΓ: 

  α. το ύψος του ΑΔ είναι και διάμεσος, τότε το τρίγωνο είναι ισοσκελές, με βάση 
ΒΓ. 

 β. το ύψος του ΑΔ είναι και διχοτόμος της γωνίας Â , τότε το τρίγωνο είναι 
ισοσκελές, με βάση ΒΓ. 

 
15. Να δείξετε ότι αν ένα τρίγωνο έχει δυο ύψη ίσα, τότε είναι ισοσκελές. 

 
 

16. Στις ίσες πλευρές ΑΒ, ΑΓ ενός ισοσκελούς τριγώνου ΑΒΓ, παίρνουμε αντίστοιχα 
σημεία Ε, Δ τέτοια, ώστε  ΑΕ = ΑΔ. Αν Ζ είναι το σημείο τομής των ΒΔ και ΕΓ, τότε 
να δείξετε ότι το τρίγωνο ΒΖΓ είναι ισοσκελές. 

 
 

17. Δίνεται ισοσκελές τρίγωνο ΑΒΓ (ΑΒ = ΑΓ) και τυχαίο σημείο Κ, της πλευράς ΑΒ. 
Προεκτείνουμε την πλευρά ΑΓ (προς το μέρος του Γ) κατά τμήμα ΓΔ = ΚΒ. 
Ονομάζουμε Μ το σημείο, στο οποίο η ΚΔ τέμνει τη βάση ΒΓ. Τέλος, προεκτείνουμε 
τη βάση ΒΓ (προς το μέρος του Β) κατά τμήμα ΒΕ = ΜΓ. 

  α. Να δείξετε ότι ΚΕ = ΜΔ και BÊK  = ΔΜ̂Γ  . 

 β. Να δείξετε ότι το τρίγωνο ΚΕΜ είναι ισοσκελές. 

 γ. Να δείξετε ότι ΚΜ = ΜΔ .  
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ΕΠΙΠΕΟΝ ΑΣΚΗΣΕΙΣ ΠΡΟΣ ΑΝΑΠΤΥΞΗ 

 

 

Ασκήσεις Εμπέδωσης 
1. Στο εξωτερικό ενός τριγώνου ΑΒΓ θεωρούμε τμήματα ΑΑ = ΑΒ και ΑΕ = 

ΑΓ, ώστε ΒΑΑ = ΓΑΑΕ. Να αποδείξετε ότι ΒΕ = ΓΑ. 
 

2. Σε ισόπλευρο τρίγωνο ΑΒΓ προεκτείνουμε τις πλευρές ΑΒ, ΒΓ, ΓΑ και 
στις προεκτάσεις τους θεωρούμε τμήματα ΒΚ = ΓΑ = ΑΜ. Να αποδείξετε 
ότι το τρίγωνο ΚΑΜ είναι ισόπλευρο. 

 
 

3. Να αποδείξετε ότι στις ομόλογες πλευρές δύο ίσων τριγώνων 
αντιστοιχούν ίσες διάμεσοι. 
 

4. Έστω τρίγωνο ΑΒΓ και ΑΔ η  
 
             διχοτόμος της Α στην οποία   
             θεωρούμε τμήματα ΑΕ = ΑΒ  
             και  ΑΖ = ΑΓ. Να  
                 
             αποδείξετε ότι ΑΓΕ = ΑΖΒ. 
 

Αποδεικτικές Ασκήσεις 
 
1. Έστω τρίγωνο ΑΒΓ και Κ σημείο εξωτερικό του τριγώνου. Αν στις 
προεκτάσεις των ΑΚ, ΒΚ, ΓΚ θεωρήσουμε τμήματα ΚΑ = ΑΚ,     ΚΕ = ΒΚ, ΚΖ = ΓΚ, 
να αποδείξετε ότι  
 
ΕΔΖ = ΒΑΓ. 
 
 

2. Δίνεται ισοσκελές τρίγωνο ΑΒΓ Στις προεκτάσεις των ίσων πλευρών του 
ΒΑ, ΓΑ θεωρούμε ίσα τμήματα ΑΔ, ΑΕ αντίστοιχα. Αν Μ το μέσο της βάσης ΒΓ, να 
αποδείξετε ότι το τρίγωνο ΜΔΕ είναι ισοσκελές. 
 
 

3. Δίνεται κύκλος κέντρου Ο και χορδή του ΑΒ. Προεκτείνουμε την ΑΒ και προς 
τα δύο της άκρα, κατά ίσα τμήματα ΑΓ και ΒΑ αντίστοιχα.  
 
Να αποδείξετε ότι ΟΓΑ = ΟΑΒ. 
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