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            ΠΕΡΙΦ/ΚΗ Δ/ΝΣΗ Α/ΘΜΙΑΣ & Β/ΘΜΙΑΣ 

ΕΚΠ/ΣΗΣ ΘΕΣΣΑΛΙΑΣ 
ΔΙΕΥΘΥΝΣΗ Β/ΘΜΙΑΣ ΕΚΠ/ΣΗΣ ΜΑΓΝΗΣΙΑΣ  

 
1ο ΓΥΜΝΑΣΙΟ ΒΟΛΟΥ   

 

 
Β.1.3 

 
Θεώρημα 

 
 του 

 
 Θαλή 

  

 

Το 

 

3
Ο
 ΦΥΛΛΟ ΕΡΓΑΣΙΑΣ  

 

 

περιλαμβάνει 

 

 ΒΑΣΙΚΗ ΘΕΩΡΙΑ 

 

 ΔΡΑΣΤΗΡΙΟΤΗΤΕΣ 

 

 ΑΣΚΗΣΕΙΣ ΠΡΟΣ ΑΝΑΠΤΥΞΗ 
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ΒΑΣΙΚΗ ΘΕΩΡΙΑ 

 
 

ΘΕΩΡΗΜΑ ΘΑΛΗ 
 

1. Να διατυπωθεί και να αποδειχθεί το Θεώρημα του Θαλή .  
2. Ποιες άλλες αναλογίες προκύπτουν από αυτό ; 

 
Αν τρεις ή περισσότερες παράλληλες ευθείες τέμνουν δύο άλλες ευθείες, 
τότε τα τμήματα που ορίζονται στη μία είναι ανάλογα προς τα αντίστοιχα 
τμήματα που ορίζονται στην άλλη. Δηλαδή: 

 
Απόδειξη 
Παίρνουμε τρεις παράλληλες 
ευθείες ε1, ε2, ε3 που τέμνουν 
την ευθεία ε στα σημεία Α, Β, 
Γ αντιστοίχως, έτσι ώστε ΑΒ 
= 2·ΒΓ. 
Αν μια άλλη ευθεία ε΄ τέμνει 
τις ε1, ε2, ε3 στα σημεία Α΄, Β΄, 
Γ΄ αντιστοίχως, τότε θα 
αποδείξουμε ότι και για τα 
ευθύγραμμα τμήματα Α΄Β΄, 
Β΄Γ΄ ισχύει μια ανάλογη 
σχέση. Δηλαδή Α΄Β΄ = 2·Β΄Γ΄. 
Πράγματι, αν από το μέσο Μ του ΑΒ φέρουμε την ευθεία δ παράλληλη προς τις 
ευθείες ε1, ε2, ε3, τότε οι παράλληλες ευθείες ε1, δ, ε2, ε3 ορίζουν στην ευθεία ε ίσα 
τμήματα, οπότε θα ορίζουν ίσα τμήματα και στην ευθεία ε΄. 
Δηλαδή ισχύει Α΄Μ΄ = Μ΄Β΄ = Β΄Γ΄ και επομένως Α΄Β΄ = 2·Β΄Γ΄. 
Παρατηρούμε λοιπόν ότι, αν ΑΒ = = 2·ΒΓ θα ισχύει και Α΄Β΄ = 2·Β΄Γ΄, οπότε 

 
Αυτό σημαίνει ότι τα ευθύγραμμα τμήματα ΑΒ, ΒΓ είναι ανάλογα προς τα 
ευθύγραμμα τμήματα Α΄Β΄, Β΄Γ΄. 
 
Από την ισότητα των τριών λόγων του Θεωρήματος του Θαλή έχουμε τις 
εξής αναλογίες 

 
 
Αν στις αναλογίες αυτές εναλλάξουμε τους μέσους όρους, τότε προκύπτουν και οι 
εξής αναλογίες 
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2. Να εφαρμοσθεί το θεώρημα Θαλή στα τρίγωνα ,τι συμπέρασμα εξάγεται ; 

 
Στο τρίγωνο ΑΒΓ, αν ΔΕ // ΒΓ και από την κορυφή Α φέρουμε ευθεία ε // ΒΓ, τότε οι 
παράλληλες ευθείες ε, ΔΕ, ΒΓ θα ορίζουν στις πλευρές ΑΒ, ΑΓ τμήματα ανάλογα. 
Δηλαδή, 

 
 

 
Αποδεικνύεται ακόμη ότι, αν ισχύει  

  
τότε ΔΕ // ΒΓ.  
 
 
Επομένως: Για δύο σημεία Δ, Ε των πλευρών ΑΒ, ΑΓ αντιστοίχως ενός 
τριγώνου   ΑΒΓ ισχύουν: 
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Nα υπολογιστούν οι άγνωστοι x και  y. 
 

 

Αν στις πλευρές ΑΒ και ΑΓ ενός τριγώνου πάρουμε 

δύο σημεία Δ και Ε με ΔΕ//ΒΓ αντίστοιχα, τότε 

ισχύουν: 

 …………………………………………………

…………… 

 
 …………………………………………………

…………… 

ΕΦΑΡΜΟΓΗ ΤΟΥ ΘΕΩΡΗΜΑΤΟΣ ΘΑΛΗ ΣΤΑ ΤΡΙΓΩΝΑ 

ΔΡΑΣΤΗΡΙΟΤΗΤΕΣ 
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ΑΣΚΗΣΕΙΣ ΠΡΟΣ ΑΝΑΠΤΥΞΗ 

 

 

  

1. Να συμπληρώσετε τις παρακάτω ιδιότητες των αναλογιών: 

 Αν 







  τότε αψ = …. (χιαστί)  

 Αν 







  τότε 

...

...





 , 

...

...





 , 

...

...





 

 Αν 







  τότε 



 ...



 , 



 ....



 

 Αν 







  τότε 

....









 , 

.....









 

 Αν 











  τότε 

............

............













 

 Αν 







  τότε χ =….. και ψ =…… 

 

  

2. Στο παρακάτω σχήμα με την βοήθεια του θεωρήματος του Θαλή να 

υπολογίσετε τους αγνώστους χ , ψ. 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

Α 
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 Γ 

Κ 

Λ 

Μ 

3 

2 

χ 

3 

2 

ψ 

ΚΜ//ΑΓ 

ΚΛ//ΒΓ 
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3. Στο διπλανό σχήμα η ΑΔ είναι  

διχοτόμος της γωνίας Α του  

τριγώνου ΑΒΓ και η ΒΕ είναι  

παράλληλη προς την διχοτόμο ΑΔ. 

α) Να δείξετε ότι το τρίγωνο ΑΒΕ 

είναι ισοσκελές με ΑΒ = ΑΕ. 

β) Να δείξετε την αναλογία 








 

γ) Με την βοήθεια της ιδιότητας των αναλογιών :Αν 







  τότε 







 


 x
,   να υπολογίσετε τα μήκη των ΒΔ και ΔΓ αν γνωρίζετε 

ότι ΑΒ = 4cm, ΑΓ = 6cm ,  ΒΓ = 5cm 
 

 

 

 

  

4. Στο διπλανό σχήμα ισχύουν  

 ΒΖ // ΚΛ // ΜΝ //ΕΓ 

 ΑΛ = ΝΔ = 3cm. 

 AB = 5cm. 

 ΖΚ = ΜΕ = 4 cm. 

 KM = 7cm. 

Να υπολογίσετε το εμβαδόν του ορθογωνίου ΑΒΓΔ 

 

 

 

  

5.  Να σχεδιάσετε ένα τρίγωνο ΑΒΓ . Να πάρετε ένα σημείο Δ στην ΑΒ 

ώστε            ΑΔ = 
3

1
ΑΒ. Από το Δ να φέρετε μια παράλληλη προς την ΒΓ 

η οποία τέμνει την ΑΓ στο Ε. Από το Ε να φέρετε μια παράλληλη προς την 

ΑΒ η οποία τέμνει την ΒΓ στο Ζ. 

α) Να δείξετε ότι ΑΕ = 
3

1
ΑΓ και ΒΖ = 

3

1
ΓΒ 

β) Αν η περίμετρος του ΑΒΓ είναι 30 cm να υπολογίσετε τις 

περιμέτρους των τριγώνων ΑΔΕ , ΓΕΖ. 

 

 

 

 

 

Α 

Γ 
Β 

Δ 

Ε 

B A 

Γ 
Δ Ε 

Ζ 

Κ Λ 

Μ 
Ν 
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6.  Έστω Ο το σημείο τομής των διαγωνίων ενός τραπεζίου ΑΒΓΔ με 

ΑΒ//ΓΔ. 

 Να αποδείξετε ότι ΟΑ.ΟΔ = ΟΓ.ΟΒ   

 

 

 

 

 

 

7.  Στο διπλανό σχήμα ισχύουν  

 ΔΓ // ΑΒ 

 ΟΕ //ΑΔ 

 ΟΖ //ΒΓ 

Να δείξετε ότι ΑΕ = ΒΖ 
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