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ΕΠΙΠΕΔΟ  1ο 
 

1. ΒΑΣΙΚΗ ΘΕΩΡΙΑ 

 

   Γωνίες 
 
 
 
 
 
 
   
 
  
  
 
 
 
 

Κυρτή Γωνία Μη Κυρτή Γωνία 
 
 
 
 
     
        
 
 
   
       
 
 
 
 
 

Π ώ ς  ο ν ο μ ά ζ ο υ μ ε  μ ι α  γ ω ν ί α  
 
Μια γωνία την ονομάζουμε με πολλούς τρόπους, αναλόγως τι μας εξυπηρετεί καλύτερα σε 
κάθε πρόβλημα. Μερικά παραδείγματα: 
 
   
  
 
 
  
  
       
 
 

 Γωνία yOx ˆ  ή xOyˆ  Γωνία BOAˆ  ή AOBˆ  Γωνία ω̂  

 ή απλά Ô  

 

 

Κορυφή γωνίας 
(σημείο) 

Πλευρές γωνίας 
(ημιευθείες) 

Εσωτερικά 
σημεία 

Εξωτερικά 
σημεία 

Εξωτερικά 
σημεία 

Εσωτερικά 
σημεία 

x 

y O O 

A 

B 

ω 
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 Για ευκολία όταν στο σχήμα 

υπάρχουν πολλές γωνίες με 
κοινή κορυφή. 

    
 
 
 
 

 Γωνίες 1Ô  και 2Ô  

 
 
 
 

Διχοτόμος Γωνίας Διχοτόμος μιας γωνίας yOx ˆ  ονομάζεται μια 

ημιευθεία Οδ, η οποία χωρίζει τη yOx ˆ  σε δυο 

ίσες γωνίες. 
 

 
 
  
 
  
 
 
 
 
   
 
 

 Γράφουμε ... δOxˆ  = yOδ ˆ  = 
2

yOx ˆ
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   Εί δ η  Γ ω ν ι ώ ν  
 
 
 
 
  
 
 
 

  
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 

 
  
 
 
 
 
 
 
 
  
 
 
 
 
 
 
 
  
 
 
   
 
 
 
 
 
 
 

 
 
 
 

Η κυρτή γωνία της οποίας οι πλευρές 
ταυτίζονται. 

Η μη–κυρτή γωνία της οποίας οι 
πλευρές ταυτίζονται. 

Η γωνία της οποίας οι πλευρές 
είναι αντικείμενες ημιευθείες. Καθεμία από τις ίσες γωνίες 

στις οποίες χωρίζεται μια 
ευθεία γωνία από τη 
διχοτόμο της. 

Μια γωνία μικρότερη από 
μια ορθή. 

Μια γωνία μεγαλύτερη από μια 
ορθή. 

Μια γωνία μικρότερη από μια 
ευθεία γωνία. 

Μια γωνία μεγαλύτερη από μια 
ευθεία γωνία. 

90ο
 

0ο
 360ο

 

180ο
 

Οι πλευρές μιας ορθής 
γωνίας ονομάζονται 
κάθετες μεταξύ τους. 

< 90ο 

> 90ο 

< 180ο 

> 180ο 
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Σ χ έ σ ε ι ς  Γ ω ν ι ώ ν  
 
 
 

Εφεξής Γωνίες Θα λέγονται δυο γωνίες αν, με απλά λόγια, είναι «κολλητά» η 

μία στην άλλη, αν δηλαδή η μία αποτελεί συνέχεια της άλλης. 
Ποιο σωστά, λέμε:  

 
 
 Δυο γωνίες θα λέγονται εφεξής αν έχουν: (α) κοινή κορυφή, (β) κοινή 

μία πλευρά και (γ) κανένα άλλο κοινό σημείο. 
 
 
 
 
  
 
 
 
 
 
 
 
 

Πρόσθεση - Αφαίρεση 
Γωνιών 

 
 

Για να προσθέσουμε δύο ή 
περισσότερες γωνίες τις μεταφέρουμε, 
έτσι ώστε να γίνουν εφεξής ή 
διαδοχικές. 

 
 

 yOx ˆ  + zOyˆ  = zOx ˆ  
 
 

Για να αφαιρέσουμε δυο γωνίες τις 
μεταφέρουμε, έτσι ώστε η μικρότερη 
γωνία να βρίσκεται στο εσωτερικό 
της μεγαλύτερης, έχοντας όμως κοινή 
κορυφή και κοινή τη μία πλευρά. 

 
 

 zOx ˆ  – yOx ˆ  = zOyˆ    και   zOx ˆ  – zOyˆ  = yOx ˆ  
 

 
 Δυο γωνίες θα λέγονται 

παραπληρωματικές αν έχουν άθροισμα 
μια ευθεία γωνία. 

 
 
 
 
 

O 

Όταν έχουμε πάνω από 
δυο εφεξής μαζί τις 
ονομάζουμε 
διαδοχικές. 

ω 

φ 

ω 

φ 

χ 

y 

x 

z 

y 

x 

z 
O 

Παραπληρωματικές 
Γωνίες 
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 ω̂  + φ̂  = 180ο    ή ω̂  + φ̂  = 2 ∟
  
  
  
 
 
 
 
 Δύο γωνίες θα λέγονται 

συμπληρωματικές αν έχουν άθροισμα 
μια ορθή γωνία. 

 
   
 

 ω̂  + φ̂  = 90ο   ή ω̂  + φ̂  = 1 ∟ 
     
         
   
  
 
 

  
  
 
 
 Δυο γωνίες θα λέγονται κατακορυφήν αν οι πλευρές της μίας είναι 

αντικείμενες  ημιευθείες (ή προεκτάσεις) των πλευρών της άλλης. 
 
 
 
  

 Οι κατακορυφήν γωνίες είναι πάντα ίσες. 
 
 
 
 
 
 
 
   
     
   
 
   
 
 
 
 
 
  
 
 παραπληρωματικές 
 
 

Σε κάθε παρόμοιο σχήμα, λοιπόν, οι απέναντι 
γωνίες είναι κατακορυφήν και ίσες, ενώ οι 
γειτονικές γωνίες είναι παραπληρωματικές. 
Δηλαδή: 
 
 

 1Ô = 2Ô  και 3Ô = 4Ô   κατακορυφήν 

 
 

δηλ. 2 ορθές 

ω                  φ 

Συμπληρωματικές  
Γωνίες 

δηλ. 1 ορθή 

ω 

φ 

Κατακορυφήν  
Γωνίες 

1 2 

3 

4 

Ο 

1Ô + 3Ô = 2∟ 

1Ô + 4Ô = 2∟ 

2Ô + 3Ô = 2∟ 

2Ô + 4Ô = 2∟ 
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  Κύκλος 
 

 Γεωμετρικός Τόπος 
 
 
 Το σύνολο των σημείων του επιπέδου που έχουν μια κοινή 

χαρακτηριστική ιδιότητα λέγεται γεωμετρικός τόπος. 
 
 
 
 

 Κύκλος 
 
 
 Το σύνολο των σημείων του επιπέδου, που απέχουν από ένα σημείο Ο 

απόσταση ίση με ρ, λέγεται κύκλος με κέντρο Ο και ακτίνα ρ. 
 
 
Γράφουμε ... " Δίνεται ο κύκλος (Ο, ρ) " 
Σύμφωνα με τον ορισμό του γεωμετρικού τόπου, 
μπορούμε επίσης να δώσουμε τον εξής ορισμό: 
 
 

«Κύκλος, με κέντρο Ο και ακτίνα ρ, είναι ο 
γεωμετρικός τόπος των σημείων του 
επιπέδου τα οποία απέχουν από το σημείο 
Ο απόσταση ίση με ρ». 

 
 
 
 
 
 

Δυο κύκλοι θα λέγονται ίσοι όταν έχουν ίσες ακτίνες. 
 
 

Τόξο, Χορδή, Διάμετρος και άλλα πολλά... 
 
 
 

 Χορδή 
 
 Ένα ευθύγραμμο τμήμα, με άκρα 

δύο σημεία του κύκλου, λέγεται 
χορδή του κύκλου. 

 
 

 Τόξο 
 
 Καθένα από τα δύο μέρη, στα 

οποία χωρίζεται ένας κύκλος από 
δύο σημεία του, λέγεται τόξο του 
κύκλου. 

 
 
Γράφουμε ... " Δίνεται το τόξο ΑΒ " 

 

 

Α 

Β 

 

Γ 

 
ρ 

Ο 

 

Ο 
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 Απόστημα 
 
 Το κάθετο ευθύγραμμο τμήμα, 

από το κέντρο του κύκλου προς 
μία του χορδή, λέγεται απόστημα 
της χορδής. 

 
 
 
 

 Μέσο Τόξου 
 
 Μέσο ενός τόξου ΑΒ θα λέγεται 

ένα εσωτερικό σημείο του Μ, το 
οποίο να χωρίζει το ΑΒ σε δύο ίσα 
τόξα. 

 
 
 
 

Γράφουμε ... ΑΜ = ΜΒ = 
2
AB

 

 
 
 
 

 Διάμετρος 
 
 Μια χορδή που διέρχεται από 

το κέντρο του κύκλου λέγεται 
διάμετρος. 

 
 
 Είναι προφανές ότι μια διάμετρος δ 

είναι διπλάσια της ακτίνας, δηλαδή ... 
 

  δ = 2ρ   ή   ρ = 
2
δ

 

  
 
 
 
Καθένα από τα δύο ίσα τόξα, στα οποία μια διάμετρος χωρίζει έναν 
κύκλο, λέγεται ημικύκλιο. Αν πάλι χωρίσουμε τον κύκλο σε 
τέσσερα ίσα τόξα (φέρνοντας δυο κάθετες διαμέτρους), τότε το 
καθένα λέγεται τεταρτοκύκλιο. 

 
 
  

 
 

Α 

Β 

 

Ο 
ρ 

ρ 

αντιδιαμετρικά σημεία 

Α 

Β 

 

Ο 

 

 

Α 

Β  

Ο 

 
Μ 
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Θ έ σ η  Σ η μ ε ί ο υ  ω ς  π ρ ο ς  Κ ύ κ λ ο  
 
 
 
Αν μας δώσουν ένα σημείο του επιπέδου κι έναν κύκλο, μπορούν να συμβούν ακριβώς τρία 
πράγματα και μόνον: είτε το σημείο να βρίσκεται εντός του κύκλου, είτε εκτός του κύκλου, 
είτε ακριβώς πάνω σε αυτόν. 
 
Αν λοιπόν (Ο, ρ) ένας κύκλος, Μ ένα σημείο του επιπέδου και ΟΜ η απόσταση του σημείου 
Μ από το κέντρο Ο του κύκλου, τότε ισχύει: 
 
 
  Αν Μ εσωτερικό σημείο:  

   ΟΜ < ρ 
 
  Αν Μ εξωτερικό σημείο: 

  ΟΜ > ρ 
 
  Αν Μ σημείο του κύκλου: 

  ΟΜ = ρ 
 

 
Επίκεντρη Γωνία 
 
 Μια γωνία λέγεται επίκεντρη όταν 

η κορυφή της είναι το κέντρο ενός 
κύκλου. 

 
 
 
 Θα λέμε, ακόμα, ότι η επίκεντρη γωνία 

ω «βαίνει στο τόξο ΑΒ». 
 
 
 
 
 
 

Σύγκριση τόξων 
 
 
 
Μπορούμε να συγκρίνουμε τόξα ΜΟΝΟ αν βρίσκονται στον ίδιο κύκλο ή σε ίσους 
κύκλους!!! Προσοχή, λοιπόν!!! Τόξα που βρίσκονται σε άνισους κύκλους ΔΕΝ 
συγκρίνονται! 
 
 
  

 Δυο τόξα είναι ίσα, αν και μόνο αν οι αντίστοιχες επίκεντρες 
γωνίες είναι ίσες. 

 
 
 

Β 

Α 

ω 

ρ 

 

Ο 

 
 Μ 
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   Ευθύγραμμα Σχήματα 
 
 
 

Τεθλασμένη Γραμμή  είναι το σχήμα εκείνο, που αποτελείται από 

διαδοχικά ευθύγραμμα τμήματα, έτσι ώστε τα άκρα 
τους ανά τρία διαδοχικά να μην είναι συνευθειακά. 

 
 
 
 
 
 
  
 
 
  
  
  
 
 
 
Περίμετρος   =   το άθροισμα των πλευρών 

 πχ.   Π = ΑΒ + ΒΓ + ΓΔ + ΔΕ 
 
 
 
 
 
 
 
 
  
  
 
 
 
 
  
  
   
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

Α 

Β

 
 Α 

Γ

 
 Α Δ

 
 Α 

Ε

 
 Α 

πλευρά 

Απλή Τεθλασμένη 

Όταν δύο οποιεσδήποτε 
μη διαδοχικές πλευρές 
της δεν τέμνονται. 

κορυφή 

Τεθλασμένη που ΔΕΝ 
είναι απλή. 

Κλειστή Τεθλασμένη 

Μια τεθλασμένη της 
οποίας τα άκρα 
ταυτίζονται. 

Κυρτή Τεθλασμένη 

Όταν ο φορέας κάθε 
πλευράς της αφήνει όλες 
τις άλλες κορυφές, προς 
το ίδιο μέρος. 

Μη Κυρτές Τεθλασμένες 
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Πολύγωνο  Μια κλειστή και απλή τεθλασμένη γραμμή. 

 
 
  
  
 
 
 
 
 
 
 Κυρτό πολύγωνο Μη κυρτό πολύγωνο 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
  
 
 
  
 
  
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 Τρίγωνο  Τετράπλευρο Πεντάγωνο ν–γωνο 
 
 
 
 
 
 

 

 

  

Α 

Β 

Γ 

Δ 

Ε 

κορυφές 

γωνία 

εξωτερική γωνία 
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2. ΕΡΩΤΗΣΕΙΣ ΘΕΩΡΙΑΣ 
 

α) Βασικές ερωτήσεις θεωρίας 
 

1) Ποιά γωνία λέγεται κυρτή; 

2) Ποιά είδη γωνιών γνωρίζετε; 

3) Τι γνωρίζετε για το μέτρο γωνίας; 

4) Πότε δυο τεμνόμενες ευθείες λέγονται κάθετες; 

 

β) Ερωτήσεις θεωρίας για τα κριτήρια αξιολόγησης 
 

1) Ποιές γωνίες λέγονται ίσες; 

2) Τι είναι διχοτόμος γωνίας; 

3) Ποιές γωνίες λέγονται εφεξής ή διαδοχικές; 

4) Ποιές γωνίες λέγονται συμπληρωματικές , ποιές παραπληρωματικές και ποιές 

κατακορυφήν; 
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Β. ΠΑΡΑΔΕΙΓΜΑΤΑ ΚΑΙ ΕΦΑΡΜΟΓΕΣ  
 
 

Θέμα 1ο 
 

Στο επίπεδο δίνονται ν ευθείες , έτσι ώστε ανα δύο να τέμνονται και ανά τρείς να 

μήν διέρχονται από το ίδιο σημείο. Πόσα είναι τα σημεία τομής των ευθειών αυτών; 

Να γίνει εφαρμογή για ν=12. 

 

Επίλυση: 

 Κάθε ευθεία τέμνει τις υπόλοιπες (ν-1) ευθείες σε ν 

σημεία, οπότε για ν ευθείες έχουμε ν.(ν-1) σημεία.Τα 

σημία αυτά όμως μετρήθηκαν διπλά. Αρα το πλήθος των 

σημείων αυτών είναι  

   

        
 ( )1

2
 

 

     Εφαρμογή για ν=12 

 

      
12 12 1

2

. ( )


1211

2

132

2
66

.
   σημεία. 

 

 

Θέμα 2ο 

 

 

Να σχεδιάσετε τα βασικά γεωμετρικά σχήματα. 

 

 

Επίλυση: 

                                                                                                                           y 

            Α                                 Β                                 

            

                                                                           Ο    

                                                                                                                             x 

         ευθύγραμμο τμήμα                                                     γωνία 

 

                 Β 

         

        Α   

        

 

 

 

 

               Δ    

 Γ  

 κύκλος     επίπεδο ευθύγραμμο σχήμα. 
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Θέμα 3ο 

 

 

Να σχεδιάσετε τις σχετικές θέσεις ευθείας και κύκλου και να βρείτε τα κοινά τους σημεία. 

 

 

Επίλυση: 

           Α  

      

             Α 

            

           

      

 

           Β

  

 

Κανένα κοινό σημείο       1 κοινό σημείο  2 κοινά σημεία  

 

Θέμα 4ο 

 

 

Να σχεδιάσετε   α) Δύο ευθείες παράλληλες  

    

         β) Δύο ευθείες τεμνόμενες. 

 

 

Επίλυση: 

 

           

  

 

     ε 

 

 

 

     ε΄ 

 

       ε    ε΄ 

 

 

 

 

 

Θέμα 5ο 

 

 

Να σχεδιάσετε  4 σημεία συνευθειακά. 

 

 

 

Επίλυση: 

 

          ε  

 

 

 Α  Β   Γ  Δ   
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Θέμα 6ο 

 

 

Να σχεδιάσετε  δύο ευθείες παράλληλες. 

Στη ζώνη μεταξύ των παραλλήλων να πάρετε δύο σημεία και εκτός της ζώνης 

τέσσερα σημεία. 

 

 

Επίλυση: 

       Δ 

   Γ    . 

   .      ε 

 

  . 

  Α    . 

      Β   ε’ 

 

 

    .       . 

    Ε   Η 

 

 

Θέμα 7ο 

 

 

Να σχεδιάσετε ένα επίπεδο και πάνω σ’αυτό να πάρετε ένα ευθύγραμμο τμήμα ΑΒ 

και πάνω στο ευθύγραμμο τμήμα να πάρετε τρία σημεία σε διαφορετικές θέσεις. 

 

 

Επίλυση: 

 

    

 

    A                                      B  

     

     Η           Ρ            Ν 

 

      p  
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ΕΠΙΠΕΔΟ  2ο 

 

1.ΕΡΩΤΗΣΕΙΣ ΚΡΙΣΕΩΣ  ΣΩΣΤΟ - ΛΑΘΟΣ 
 

Να απαντήσετε στις ερωτήσεις κρίσεως και στα ερωτήματα σωστό ή λάθος, 

δικαιολογώντας την απάντησή σας. 

 

 

ΕΡΩΤΗΣΗ 1η 
 

Είναι σωστό ότι: 

i. Κάθε κυρτή γωνία είναι μικρότερη από την πεπλατυσμένη γωνία  (180
ο
); 

ii. Συμπληρωματικές είναι δυο γωνίες με άθροισμα 180
ο
; 

iii. Δυο κατακορυφήν γωνίες έχουν άθροισμα 90
ο
; 

iv. Η προέκταση της διχοτόμου γωνίας είναι και διχοτόμος της κατακορυφήν της; 

 

2.ΑΝΤΙΣΤΟΙΧΙΣΗ – ΣΥΜΠΛΗΡΩΣΗ  ΚΕΝΟΥ- 

ΔΙΑΤΑΞΗ 
Κάθε στοιχείο της στήλης (Α) αντιστοιχίζεται με ένα μόνο στοιχείο της στήλης (Β). 

Συνδέστε με μια γραμμή τα στοιχεία των δυο στηλών. 

 

Α Β 

Οι παραπληρωματικές γωνίες έχουν 

άθροισμα 

 

Οι συμπληρωματικές γωνίες έχουν 

άθροισμα 

 

Η πλήρης γωνία έχει μέτρο 

 

Η μηδενική γωνία έχει μέτρο 

90
ο
 

 

0
ο
 

 

180
ο
 

 

360
ο
 

 

Συμπληρώστε τις προτάσεις που ακολουθούν: 

 

 Δυο γωνίες που έχουν κοινή πλευρά και κοινή κορυφή λέγονται…. 

 Οι κατακορυφήν γωνίες είναι… 

 Η διχοτόμος γωνίας χωρίζει αυτή σε … 

 

3.  ΔΟΚΙΜΑΣΙΑ ΠΟΛΛΑΠΛΩΝ ΕΠΙΛΟΓΩΝ 
 

1.   Δυο γωνίες είναι ίσες όταν είναι: 

Α.    Κατακορυφήν 

Β.     Παραπληρωματικές 

Γ.    Συμπληρωματικές 

http://blogs.sch.gr/iraidos/


   ΜΑΘΗΜΑΤΙΚΑ ΓΕΝΙΚΗΣ ΠΑΙΔΕΙΑΣ                                   Α΄  ΤΑΞΗΣ  ΓΕΛ 
 

Copyright: Ηλίας Ράιδος  Καθηγητής Μαθηματικών.                                                  E-mails:raidosi@yahoo.gr  

                     http://blogs.sch.gr/iraidos/                                                                                      iraidos@gmail.com 

Σελίδα 17 από 19 

 

 

2.  Αν δυο τεμνόμενες ευθείες σχηματίζουν μια γωνία ορθή, τότε οι άλλες γωνίες που  

σχηματίζονται είναι: 

Α.    Οξείες 

Β.     Αμβλείες 

Γ.    Ορθές 

 

3.   Κάθε γωνία έχει  

Α.    Μία διχοτόμο 

Β.     Δυο διχοτόμους 

Γ.    Καμμία διχοτόμο 

 

 

4.  ΕΡΩΤΗΣΕΙΣ: ΠΟΤΕ......ΑΠΑΝΤΗΣΕΙΣ:ΟΤΑΝ.. 
 

1) Πότε δυο γωνίες λέγονται ίσες; 

2) Πότε δυο τεμνόμενες ευθείες λέγονται κάθετες; 

3) Πότε τρεις γωνίες λέγονται διαδοχικές; 

4) Πότε μια ημιευθεία λέγεται διχοτόμος γωνίας; 

 

5.  ΠΡΟΤΕΙΝΟΜΕΝΑ ΘΕΜΑΤΑ ΓΙΑ 

ΑΝΑΠΤΥΞΗ 
 

 

1) Να βρεθεί η γωνία της οποίας το άθροισμα του διπλασίου της συμπληρωματικής 

της και της παραπληρωματικής της ισούται με το τριπλάσιο της γωνίας. 

 

 

 

2) Δίνονται τέσσερις διαδοχικές γωνίες  ˆ,ˆ,ˆ,ˆ που τα μέτρα τους 

είναι ανάλογα προς τους αριθμούς 2, 3, 5, 8. Να βρεθούν οι γωνίες αυτές. 

 

 

 

3) Δίνεται αμβλεία γωνία   ˆ  και στο εσωτερικό της φέρουμε  . Αν ΟΗ, 

ΟΘ, είναι οι διχοτόμοι των γωνιών  ˆ  και  ˆ  αντίστοιχα να βρεθεί η γωνία 

 ˆ . 
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0

A

B

δ
Ο

3x-40
x+10 0

 

 

4) Δίνονται οι διαδοχικές κυρτές γωνίες  ˆ,ˆ με 040)ˆ(  . Αν ΟΚ, ΟΛ 

είναι οι διχοτόμοι των γωνιών  ˆ,ˆ  αντίστοιχα, αν βρεθεί το μέρο της 

γωνίας  ˆ . 

 

5) Δίνεται αμβλεία γωνία  ˆ  και στο εσωτερικό της φέρουμε την ΟΓΟΑ και 

την ΟΔΟΒ και τη διχοτόμο ΟΕ της γωνίας  ˆ . Να δειχθεί ότι η ΟΕ είναι 

διχοτόμος της γωνίας  ˆ  και  ˆ +  ˆ =180
0
. 

 

 

6) Δίνονται δυο ευθύγραμμα τμήματα ΑΒ και ΓΔ που τέμνονται στο Κ. Αν φέρουμε 

την ΕΚΑΒ και ΖΚ ΓΔ να δειχθεί ότι  ˆˆ  

 

 

7) Να βρεθεί η γωνία της οποίας το άθροισμα του διπλασίου της συμπληρωματικής 

της και της παραπληρωματικής της ισούται με το τριπλάσιο της γωνίας. 

 

8) Δίνονται τέσσερις διαδοχικές γωνίες  ˆ,ˆ,ˆ,ˆ
που τα μέτρα τους 

είναι ανάλογα προς τους αριθμούς 2, 3, 5, 8. Να βρεθούν οι γωνίες αυτές. 

 

9) Δίνεται αμβλεία γωνία   ˆ
 και στο εσωτερικό της φέρουμε  . Αν ΟΗ, 

ΟΘ, είναι οι διχοτόμοι των γωνιών  ˆ
 και  ˆ

 αντίστοιχα να βρεθεί η γωνία 

 ˆ
. 

 

 

6.  ΕΠΙΠΛΕΟΝ  ΘΕΜΑΤΑ ΓΙΑ ΑΝΑΠΤΥΞΗ 

 
 

1. Από σημείο Ο φέρουμε τις ημιευθείες ΟΑ, ΟΒ και  ΟΓ ώστε να σχηματιστούν τρεις γωνίες   

      ίσες. Να δείξετε ότι  η αντικείμενη ημιευθεία μιας από αυτές είναι διχοτόμος των δύο άλλων. 

 

2. Μία γωνία είναι 75
ο
. Πόσο είναι η συμπληρωματική, η παραπληρωματική και η   

     κατακορυφήν της; 

 

3. Αν x είναι η συμπληρωματική της ω και y είναι η παραπληρωματική της, να δείξετε ότι  

        y–2x=ω. 

 

4. Τρεις διαδοχικές γωνίες έχουν άθροισμα 180
ο
 και είναι ανάλογες προς τους αριθμούς 1, 2, 3.   

      Να υπολογίσετε τις γωνίες. 

 

5. Αν Οδ είναι διχοτόμος της γωνίας ΑΟΒ να υπολογίσετε τις  

    γωνίες του σχήματος.    
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6. Να υπολογίσετε το x.  

 

 

 

 

 

 

7. Αν ΑΟΓ=4x+30
ο
 και ΓΟΒ=3x+10

ο
  να υπολογίσετε  

    τις γωνίες και τα τόξα του σχήματος.  

            

         

 

 

 

8. Στο διπλανό σχήμα δίνεται ότι τα τόξα ΑΒ και ΓΔ είναι ίσα.. 

    Να δείξετε ότι τα τόξα  ΚΛ και ΜΝ είναι ίσα. 

 

 

 

 

9. Στο διπλανό σχήμα δίνεται ότι το Κ είναι μέσον του τόξου ΑΒ. 

    α) Να δείξετε ότι το Λ είναι μέσον του τόξου ΓΔ. 

    β) Αν το τόξο ΑΚ=50
ο
, να υπολογίσετε τα υπόλοιπα τόξα 

        του σχήματος. 

 

 

 

10. Στο διπλανό ημικύκλιο είναι τόξο ΑΓ=50
ο
, τόξο ΓΔ=70

ο
 και 

    Μ είναι το μέσον του τόξου ΒΔ. Να υπολογίσετε τα τόξα 

   ΑΔ και ΜΒ. 

 

 

 

11. Στο διπλανό σχήμα τα σημεία Α και Δ είναι  

    αντιδιαμετρικά και η ΟΔ είναι διχοτόμος της 

    γωνίας ˆ . Να υπολογίσετε τα τόξα  ΓΕ και ΑΖΕ. 
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