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ANAAOTI'IEX

a0 OEQPHMA TOY GAAH
¢ Boowkd Osopipore

0 )
» Av 1peig tovddyiotov mapdAiinieg gubeiec téuvouy A 1 LT
000 GAAeg evbeieg, opilovv o owTEG TUNUOTO =%
avaroya. [ X
B 2
> (avtiotpopo Ocwpnuoros Ooln)
Oempove dVo gvbeieg 31 Kat Oy TOL TEUVOLY
dvo mapdAinieg evbeieg & Kot & ota onueia A,
B kot E, Z avtictoya. Av I' kaw H givor onpeia tov gubeidv r H
d1 Kol d; aviictolyo TETO MOTE + t €3
AB EZ
= , t0te 1 evbeia T'H givonr mopddinin
BI' ZH

TPOG TIG €1 KOL €.

» KdaOe gvbeia mov givarl mopdAAnAn pe pio amod Tig
TAEVPEC EVOC TPLYDVOL YPILEL TIG OV0 GAAEG TAEVPEC
o€ UEPM OvAAOYO Kol avTIGTPOPaL.

» To tpiymvo mov opiletar and T1g gvubeieg 6o
TAELPAOV TPLYDOVOL KO vt TApEAANAN TPog TV
Tpitn mAELPE TOV, £xEL TAEVPEG AVAAOYES TTPOG TIG
TAEVPEG TOV APYIKOD TPLYDVOU.

v Opioudg:
Avo onpeia I ko A wov givar cuvevbelokd pe ta A kot B kot dtopovv ecwtepcd kot eEotepikd to tunpa AB
oToV 1610 Adyo Aéyovtan avdvyl apuovikd tov A ko B. AnAoady

 TA AA
oy 0eL: =
I'B AB
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MEGOAOAOI'IA XTIX AXKHXEIX TOY OEQPHMATOX TOY GAAH

Ot aoknoelg mov otnpilovratl 6to Bedpnpa Tov OaAr ywpilovial Ge TPEISKATNYOPIEG:

A)  Xe autég mov pag (nteital vo vroloyicovpe Kamoto Aoyo M va deiovpe OTLIoYOEL

(24
a_z1y
p o

Kdmoto, avodoyio (1] KGmola oyéon TG LopPNG a.6=P.y TTov yiveTanavaioyio

Tote Eexvovpe amd to {ntoduevo Adyo | amd ta péEAN g (nToduevng avaloyiag Kot tpoorabolpe pe Baon Tig
TapaAINAieg TTOV 1GYVOLY OO TNV VIOOEST VO YPAWOLUE OVTOVG TOVG AGYOVG LE GALOVS 100VG YPTCILOTOLDVTOG
TIG YVOOTEG O10TNTEG TV AVOAOYIDV.

B) e avtég mov pog (nteitat va dei&ovpe kamowo maporiniio. Tote po Pdon to Bedpno Tov BoAn 1oL 1GYvEL
Kot avtioTpopmg mpocmafodpe vo Bpodue v avaroyio mov Bo mpémel vo 10YVEL OCTE TO TUNROTO Vo glvat
TOPAAANAL. TNV GUVEXEW OTTMOG KL GTNV TPOTYOVLEVT TEPITTMOON OgiYVOULLLE OTL IGYVEL 1 AVaAOYiaL.

) Otav po {nteitonr va dgi€ovpe o0tL 600 evBOypoppo tuiuate givor ico Kot otmv vrdbeon g doknong
avaeEpovTal Lovo mapaiiniies, Tote mpocmafodpe va TidEovpe dHo Adyovg ot omoiotl va £(0VV 6TovG apliuNTég
To {nTodpeva eV GaV TOPAVORACTH Vo £X0VV To 1010 Tuniua. Av dgifovpe pe Baon ta mponyodeve 6Tt oLAdyoL
etvon ioot Tote Kot to {nTovpeva evBdypappa Tpnpota Oo givar ioo.

Ortav o115 AcKNoELS 6eV avapEpovTal TopdArnAes odld {nteitan ) anddelln kdmolag avaAoyiog tote Oo mpémet amd KAmToo
onueio va épovpe pio mapdAinin 1 omoia pog fonddel va epappocovie to Bedprua Tov Oon Kot yio Tovg 600 Adyoug
™G avoAoyiog.

A OMAAA

1. And toyaio onueio E g mievpdc AB xvptov tetpamievpov ABI'A @pépvovpe v
EZ//BA (Ze AA) xon EH//BI" (He AT'). Agitte 6ti ZH//T'A.

2. Av wo mapdAAnAn mpog ) o1dpeco AM tpryddvov ABIT tépver tig evbeieg AB, BI' ko
I'A ota onueia A, E kot Z avtictotya, vo amodeiete 0t AB- AZ = AT~ AA

3. Mia gvbeia diépyetan amd v Kopven A evog maporinAioypdppov ABI'A kot tépvet tig
evbeieg BA, I'A xon BI' 6ta onpeia E, Z kot H avtictoyo. Naamodeilete 611 10
evBOypappo tuqpa AE gtvon  péon avdioyog tov tunpdtov EZ kot EH.

4. M gvuBeia mapdAinin mpog v mAevpd BT tprydvov ABI tépver tic mievpég AB kot
AT ota onueia A xat E avtictoyya. Av n mapddinin and to I' mpog t BE tépver myv
AB o¢ onpueio Z, va de1yBet 611 10 AB givan péco avdroyo tov AA ko AZ
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5. Aiveton tetpdmievpo ABI'A. And to onpeio Toung O tov dloyovimv Tov Epvouvpe
napdAinieg mpog v AB ko AA mov téuvovv i I'B kot I'A ota onueio M ko N
avtiotoro. Na deybei 6Tt MN//AB.

PA 1
6. X dwyovio BA map/pov ABTA maipvoupe onpeio P, dote vaetvar _ = .Av
PB 4
1
N I'P tépver v AA o10 E, vo deryfei 6Tt EP=_EI.
5

7. Avo evbeieg €1 ko €2 TéuvovTon omd Tig Tapaiinieg AB, I'A, EZ ka1 HO éto1 wote ot
dwyoviol BI', AE ko ZH va givon mapaAinieg. Agilte 6t AZ*=BA.Z©

8. Aiveton yovia xOy ko d6o tuyaio onueio A kot B otnv OX. ®épvovpe amd ta A

kot B mapdAinieg evbeieg mov tépuvovv v Oy ota onpeio I' kot A. ®épvovpe v BIT kot amd 10 A
v AE//BL. No 8eyyfei 61t OB>=0A.OE

B OMAAA

9. Aiveton tpiyovo ABI kot ta vyn tov AA, BE kot I'Z. And 10 onueio A pépvovpe
kéBeta tuquata AM kot AN mtpog 11 I'Z ko AT™ avtictoyya. Na deiete 61t MN//ZE.

10. Atveton kvpt6 TeTpdmAcvpo ABI'A. And tuyaio onueio K e mhevpdg AB @épvoupe
mv KA//AA (AeBA), AM//BI' M el'A) xon v MN//AA (NeAT). Agi&te 61110
KAMN etvou map/ppo.

11.’Ecto A toyaio onueio ¢ mievpdg BI™ evog tpryddvov ABIT. Na amoderyBel otita
Kévipa Bapovg Tov Tprydveov ABA kot AAT opilovv gubeia mapdAinin tpog ) BI.

12. Atveton tpomélo ABI'A (AB//T'A) pe Baoeig AB=5 kot I'A=15 kot evbeia € mov téuvel
TIG Un mapaiiniec mhevpég Tov AA kot BI' ota onueia E kot Z avtictoyya. Av O givan
10 onpeio Toung Tov gubetdv AA kon BI' kan AE=2. EA=4, BZ=4,7I'=8.

() Na d¢itete 011 EZ//AB // TA

(i) Na vroAoyicete ta ufikn tov tunudteov OA kat OB

(iii) No vroloyicete 10 EZ

13. Atveton piyovo ABI pe AB=12, didpeco AM kot Bapdkevtpo O. And 1o O
eépvovpe TopdAAnAn tpog tn BI' mov téuvel v AB oto A.
(i) No vroroyicete To AA ko AB
(i) Av ®A=6 va vroloyicete T BI

14. Atveton tpiyovo ABI kot amd to péco M g BI' pépvoupe toyaio evbeio mov

tépvel v AB o10 E kot v AT oto Z. Na derybei ott &: ZA_.
EB r
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15. Avo kbKrot epdmtovtar eEmtepikd 010 A. ATtd T0 A pépvoupe dvo gvbeieg mov
TEUVOVV ToVG KOKAOLG oTo onpeio B',B kot I'',I". Na deiete 611 ﬂ i

AB’ Al

16. A6 10 onpeio Toung P tov dtaymviov evog tetparievpov ABTA ¢épvovpe
napaAinieg tpog tig AB,BI,I'A,AA mov téuvovv 1ig BI,AB,AA,AT" 6ta onpeio
AKON,M avtiotoyya. Na derybei 611 10 KAMN egivan tpamélio.

17. An6 v xopven A map/pov ABI'A eépvoupe gubeia € mov téuver Tig BA, BT ko
I'A ota E, Z ko © avrtictoyo. No dei&ete 0Tt i = i + i.
AE A7 AO
18. And v xopoon I' map/pov ABTA @épvovpe gubeio KTOG anTOL OV TEUVEL TNV
AB kot AA avtiotoya ota E kot Z. Na deiéete 6Tt & A g,
AE AZ

I' OMAAA

19. Atveton tpaméllo ABI'A kan amd T1g Kopueég Tov A kot I' pépvovpe 600 mapdAAnAeg
evbBeieg mov téuvouv Tig gvbeieg TV un TapdAiniwv mhevpdvI'A kot AB ota E ko Z
avtiotorya. Na oerybel 6t1 AZ//BE.

20. Aivetar yovia Xf)y =120° K oTig Mhevpég Tng Ox, Oy maipvovpe Ta THpOTH
OA=a kot OB=f. Av 1 dryotépog OZ g yovia xéy =120° téuvermv ABotoT
1

kot Bécovpe OI'=y va deyBel oti: 4 i
a p

X |~

21. An6 to kévtpo PBapovg K evic tprymvov ABT pépvoupe tuyaio gubeia € mov tépvel
115 AB kot Al ota onpeia A kot M avtictoyo. Na deybet otu
AB.AM+AT.AA=3AA.AM.

22. Atvetan tpiyovo ABI kot toyaio onueio A oty mhevpd AB. Tlpoekteivoope v Al

. . , . AM AT
katd pxog TE=BA.H AE téuver v BI' 6to M. Na deiéete 611 —— =— .

ME AB

Copyright: Hhiog Padog Kabnyntic Mobnpatikdv. E-mails:raidosi@yahoo.gr
http://blogs.sch.gr/iraidos/ iraidos@gmail.com

YeAido 5 amo 10



http://blogs.sch.gr/iraidos/

MAO®HMATIKA I'ENIKHX I[TAIAEIAX B” TAZEHX T'EA

o OEOQOPHMATA AIXOTOMQON

A
> (Oewpnuo eCWTEPIKNGS OLYOTOUOD TPLYDVOD) 112

H dyotop0g oG yoviag Tpty®@vou Slopel Ty anévavtl TAEVPO ECOTEPIKA GE '

AdY0 {00 pe To AOYO TV TPOCKEEVOV TAELP®Y. Anhadn av AA d1y0TOHOG

TOV

AB AB
tprydvov ABI 161¢ __ = B s
AT AT A T

> (Ocaopnuo eEWTEPIKNG OLYOTOUOD TPIYOVC™)
H dyotopog pog eEmtepikng yoviog Tpydvou TEUVEL TV TPOEKTACT
™G amévovtt TAevpds oe éva onpeio, To omoio dtaupei e@Tepicd v

TAEVPE T 6€ AGY0 {60 pE TO AOYO TMV TPOCKEIUEVMOV TAELPMV.
Anadn av AE eivan eEotepikn dyyotopog tov tprydvov ABIT - .
EB AB E B [

EI" A

TOTE

EPQTHXEDY KATANOHIH2

1. Zetpiyovo ABI' 1 AA eivar dryotopog kot AT'=2AB. Tote 1oydel Ot

1 1 1
A.BA="BI B. BA= "Bl I.BA> Bl
2 3 2
1 1
A.BA=_y E.BA> TA
2 2

2. Oeopovpe tptyovo ABI', m dryotopo AA kar tn dyotopo BE tov tprydvov ABA.
EA

O Moyog  —&ivanicog
AA
A. a B. ,B-}-]/ r. a-y
B+y a B+r
A8 E._ay
a+pf+y a+p+y

3. Av AA, BE ka1 I'Z o1 dtyotépot tov yovidv evog tprydvov ABI, tote givan
AZ -BA-TE=ZB- Al - EA

I:I Y0016 I:I AdBog
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4. Xeg tplyovo ABT &xm B=8 kot y=4. ®épvovpe T S10TOUO TNG A. Téteto
Tuuo BA pmopel va mépet povo Tig TiES TOV d0OTHUATOG
. (4,
. (24) B. [2,4] r. 4

E. (3,8\ G J

a3

A. (1,2)

AZKHIELY
A OMAAA

1. Atveton tpiyovo ABI pe AB=10, BI'=11 xou AI'=12. Av 1 e{oTtepikn Ko

ECOTEPIKT B1YOTOLOG TG YOViag Aréuvovv Tov popéa g mevpds BI' ota
onueia E kot A avtictoyo, va vroloyicete o uikog tov tpnpotog AE.
(arr. AE=60)
2. Atveton piyovo ABI ko 1 o1épecdg tov BA. H dyotopog g yoviog AAB

tépver v AB oto E. Amo 10 E @épovpe v mapdAinin tpog tnv Al mov tépver v mievpd BT oto Z.
Na deiete 6t1 | AZ givar ) dry0TOUOG TG YOViNG

BAT'".

3. Oewpovpe Tpiyovo ABI. Av AA, BE, I'E givar o1 ecotepikég d1yotopot Tov kot AA’,

BE’, I'E’ elvan o1 e£mtepiéc d1yoTONOL TOV, VO amooeilete OTL:
a) AB.EI.ZA = AT.EA.ZB
B)AB.ET.ZZA=AT.EAZB

4. To tptywvo ABI &xet v AA dyotopo A

kot to [ ékkevrpo. Na vmoloyiotel o

, IA
MOYOC _— cuvaptiicet v a, P, 7.
1A

5. Ot dyotopot twv yoviov A kot B mapaiinioypappov ABI'A téuvovy ) daydvio ota
E kot Z. Na d¢eitete 011 EZ // AB.
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B OMAAA

6. Eoto A 10 péco g mievpdg Al tprycddvov ABI. Av 1 dtyotdpog g yoviog

n EB ZB
BAI' téuver v mievpd BT oto E kot mv npoéktacn g AB oto Z, va anodeitete 6Tt =

El' ZA
7. Atvetan 1600keAC Tpiymvo ABT (AB=AT) pe  A=135". Katackevd{ovpe 670
E0MTEPIKO TOV TPLYDVOL TIG YOVIEG BAX = FAy = 45° 10V onoiwv ot T gLpEG AX
Kot Ay tépvouv v gvbeia BI' ota onpeia A kot E avtiotoyyo.
(i) Na dciéete 611 BA=T'E
(i) No Seicete 611 BA>=BI-AE

8. Atvetar tpiywvo ABI kot ta A, E péoa tov mievpmv tov BI kot AB avtictotya.
[Tpoexteivovpe v mievpd AB kotd tunqpo BZ=AT". Av 1 d1y0toH0G TG YOViOG
AFA Tépver ) dapeco AA oto onpeio K, va deifete 6Tt BK//ZA.

9.’Ectow AA, BE kot I'Z ot dyotopot tov yoviav tptydvov ABI kot K, ® kot A ta

onpeia 6mov ot AA, BE kan ZI' tépvouv 11 ZE, AZ ko EA avtictoyo.

70
o) No, Bpebet o Adyog ___amd Tig mevpég a, By Tov tpry@vov ABIT

ZA
B) Na amodeiyfei 011 ZO- AA - EK =0OA - AE - KZ.

10. Atveton tptyewvo ABI ko éotw AA, BE kot I'Z ot dyotdpot tov. Av 1 ZE tépvet
™mv AA oo P va gifete 6t PZ EI' AT

BZ PE  AB
11.’Eoto wcookeléc tpiyovo ABIT (AB=AI") kot 0 kOkAo¢ (O) mov epdmnteTon 6TiG (GG
mievpéc ota onueia B kon I'. H gvbeia AO tépver tov kukAo oto onueia A kot E ko

v BI' 610 Z. Na anodeyBel 61t A ko E givon appovikd culuyn og mtpog ta A kot Z.
12. An6 éva onpeio A kdxhov (O, R) pépvovpe tig yopdég ALY, AB kar t duaperpo KA
1 BI'. Av M, N eivar avtictoiymg ot topég tov Al ko AB pe v KA, va amodeitete

ot ta onpeio M ko N givon ovluyn appovikd tov K kot A.

13.%10 tpityovo ABI' ot dyotopor tov BA o I'E tépvovton oto I wxon eivar BE =

I'A. Na amodeiEete 0tU:

B) Ot anootdceis tov E kot A and ) BT eivar ioeg y) AB = AT
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14.%t0 tpiyovo ABI' ypdoovpe v eowtepikn Oyotépo AA ¢ yoviag A kot v
eEmtepikn dryotopo AE g yoviag A. Na Bpebel 1o pnkog AZ cuvaptioel Tov a, f Kot

Y.

15.2¢ tpanélio ABT'A maipvovpe ta péco M kar N tov Bdocov AB kot TA. Av ot
dwrydviol éuvovtatl 6to E kot ot un mopdiinieg mievpég oto Z, va deiete 6TL To0 M

kol N gtvan appovikd cvluyn g tpog ta E ko Z.

16. Av I to onpeio toung tov dyotopwv AA, BE, I'Z tov yovidv tpryovov ABIT va
ociete OTLIA-IB- I’ >IA-IE- 1Z

I' OMAAA

17. Atveton tpiyovo ABI kot éotm AA 1 dtyotoH0G TG YOviag A . AVAE

TopdAAnAn pe v AB va deifete 6T . l—_ L
AB AI' AE

18. ®cwpovue t1¢ dryotdopovg AA, BE kot I'Z tpryddvov ABIT mov tépvovrtan oto 1.

o) Naanoéai&srgén:ﬂ +IE +IL :B—}_Y +y+a +a+B.

A IE 1Z o B v

B) Xpnowomoudvag v mpdtact: “to abpoicua 600 avtioTpopmv Betikdv apBuodv givar peyadvtepo 1 ico
ToL 27 Kot To EpATNUA (0), Vo amodeilete OTL:

ﬂ +E+IF > 6.

1A IE 1Z

v) Na amodeifete ot IA + IB + IT" > 6p, 6mov p 1 axtive Tov £yyeypopLévon 6To Tply®mvo KUKAOV.

19. An6 to péco M g mhevpdg BT evog tpryddvov ABIT @épvoupe mapdAinin tpog
dyotopo AA mov tépver v evbeior AB oto onueio P kot tqv AT otoN.

1
Na amoderydei 61t IN=BP= - (AB +_AF)
2

20. Z¢ gvbeia Bewpovpe ta onueia P, A ko B €161 dote PA=PB, kot k0kAo (O,R) mov
dépyetar am” ta A ko B. Av PI' n epantopevn tov (O,R) xar n dryotoép0C TS Yoviag
API" téuver 'A kan I'B ota onpeia A kot E avtictoyga, va anodeifete 6Tt EB=2AA
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A

21. Av og tpiyovo ABI woyder  f°— y?= ay twebawper  B=2T,

22.%¢ tpiyovo ABI pe mievpég AB=10 ko AI'=14 @épvoope T diyyotopno ™ AA ¢
yoviag A. Na detydel

2-AB- AT’
WAA<—
AB + AT
B) AA<I2
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