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ΠΕΡΙΦ/ΚΗ Δ/ΝΣΗ Α/ΘΜΙΑΣ & Β/ΘΜΙΑΣ 

ΕΚΠ/ΣΗΣ ΘΕΣΣΑΛΙΑΣ 
ΔΙΕΥΘΥΝΣΗ Β/ΘΜΙΑΣ ΕΚΠ/ΣΗΣ ΜΑΓΝΗΣΙΑΣ  

 
1ο ΛΥΚΕΙΟ ΝΕΑΣ ΙΩΝΙΑΣ    

 

 

MAΘΗΜΑ  3
Ο 

 

 

OΡIO ΣΥΝΑΡΤΗΣΗΣ 

 

ΣΤΟ ΧΟ 
  

 

Το 

 

 ΦΥΛΛΟ ΕΡΓΑΣΙΑΣ  
 

 

περιλαμβάνει 

 

ΒΑΣΙΚΗ ΘΕΩΡΙΑ ME ΠΑΡΑΔΕΙΓΜΑΤΑ 

 

ΔΡΑΣΤΗΡΙΟΤΗΤΕΣ 

 

ΑΣΚΗΣΕΙΣ ΠΡΟΣ ΑΝΑΠΤΥΞΗ 
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0 0 

0 0 

 
 

 

Απάντηση 
Ισχύει ότι : 

Αν μια συνάρτηση f είναι ορισμένη σε ένα σύνολο της μορφής ισοδυναμία: 

 

 
(α, x0 )  (x0 , β) , τότε ισχύει η 

lim 
x x0 

Παρατηρήσεις στο όριο 

 
α) Ισχύει ότι : 

f (x)    lim 
x x 

f (x)  lim 
x x 

f (x)  



β) Τους αριθμούς  1    lim 
x x

f (x) και  2    lim 
x x

f (x) τους  λέμε  πλευρικά  όρια  της f στο x0 και 

συγκεκριμένα το 1 αριστερό όριο της f στο x0 , ενώ το  2 δεξιό όριο της f στο x0 . 

γ) — Για να αναζητήσουμε το όριο της  f στο x0 , πρέπει η f να ορίζεται όσο θέλουμε “κοντά στο x0 ”, 

δηλαδή η f να είναι ορισμένη σ’ ένα σύνολο της μορφής 

(α, x0 )  (x0 , β) ή (α, x0 ) ή (x0 , β) . 

— Το x0 μπορεί να ανήκει στο πεδίο ορισμού της συνάρτησης (Σχ. 39α, 39β) ή να μην ανήκει σ’ αυτό . 

— Η  τιμή της f στο 

διαφορετική από αυτό. 

x0 , όταν υπάρχει, μπορεί να είναι ίση με το όριό της στο x0 (Σχ. 39α) ή 

δ) Ισχύει ότι lim x 
 x 
xx0 

και lim c  c 
xx0 

 

 

 
 

Απάντηση 

Μια συνάρτηση f λέμε ότι έχει κοντά στο 

συνθήκες: 

 

x0 μια ιδιότητα Ρ, όταν ισχύει μια από τις παρακάτω τρεις 

 

α) Η f είναι ορισμένη σε ένα σύνολο της μορφής 

ιδιότητα Ρ. 

(α, x0 )  (x0 , β) και στο σύνολο αυτό έχει την 

2. Πότε λέμε ότι μια συνάρτηση f έχει κοντά στο xo μια ιδιότητα Ρ ; 

h0 
lim f (x0  h)  

lim ( f (x)  )  0 
x x0 

(α) lim f (x)  
x x0 

(β) lim f (x)  
x x0 

1. Ποια πρόταση συνδέει το όριο της f στο xo και τα πλευρικά όρια της f στο xo ; 

0 
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β) Η f είναι ορισμένη σε ένα σύνολο της μορφής 

ορίζεται σε σύνολο της μορφής (x0 , β) . 

 
(α, x0 ) , έχει σ’ αυτό την ιδιότητα Ρ, αλλά δεν 

γ) Η f είναι ορισμένη σε ένα σύνολο της μορφής 

ορίζεται σε σύνολο της μορφής (α, x0 ) . 

(x0 , β) , έχει σ’ αυτό την ιδιότητα Ρ, αλλά δεν 
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ΜΕΘΟΔΟΛΟΓΙΕΣ  

 
 

1.Για τα όρια της μορφής  

0x x
lim f(x)


  ισχύουν 
 

Α. Η  εύρεση  του ορίου    
)x(flim

0xx
  προυποθέτει  ότι  η  f  ορίζεται  σε  διάστημα  της  

μορφής  (α , χο )( χο , β). 
 
Β. Η εφαρμογή  των  ιδιοτήτων  προυποθέτει ότι  υπάρχουν  τα  όρια  και  οι  πράξεις  
μεταξύ  τους  είναι  επιτρεπτές. 
 

Γ. ΓΕΝΙΚΑ  στην  εύρεση  του    
0xx

)x(flim


 

 Εξετάζουμε  αν  εφαρμόζοντας  τον ορισμό.  

 

 

ΝΑ ΔΙΑΒΑΣΤΟΥΝ: 

 
1. Η έννοια του ορίου. 

 

2. Να γίνει το σχόλιο και το σχήμα 39 με γνωστές συναρτήσεις. 

 

 

3. Πλευρικά όρια.  

 

4. Το όριο μέσα από την γραφική παράσταση. 

 

 

 

Ασκήσεις: 

 
1. α) Δίνεται η συνάρτηση f(x)=2x–3. Να βρείτε το f(1) και 

x 1
limf(x)


. 

    β) Δίνεται η συνάρτηση f(x)=
2x 1 , x 0

3 , x 0

 



. Να βρείτε το f(0) και 

x 0
limf(x)


. 

    γ) Δίνεται η συνάρτηση f(x)=
2x 4

x 2




. Να βρείτε το f(–2) και 

x 2
lim f(x)


. 

    δ) Δίνεται η συνάρτηση f(x)=
2x 1 , x 2

x 3 , x 2

 

  

. Να βρείτε το f(0) και 
x 0
limf(x)


. 
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ΝΑ ΔΙΑΒΑΣΤΟΥΝ: 
 

 

1. Να γίνουν οι ιδιότητες της σελίδας 161 με γνωστή συνάρτηση π.χ. f(x)=2x–3. 

2. Το όριο στα άκρα του πεδίου ορισμού. 

3. Για να υπάρχει το 
0x x

lim f(x)
→

 πρέπει να υπάρχουν τα  
0x x

lim f(x)


→

 και 
0x x

lim f(x)


→

. 

4. Όριο ταυτοτικής και σταθερής συνάρτησης. 

 

 

Ασκήσεις: 

 
1. Μία συνάρτηση f ορισμένη στο (α, xo)(xo, β) έχει 

0x x
lim f (x)


=λ

2
–4λ και 

0x x
lim f (x)


=–3.   

    Να βρείτε το λ ώστε να υπάρχει το όριο στο xο.                       
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