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Για να έχουμε …   αρκεί να πάρουμε … ΤΥΠΟΛΟΓΙΟ 

1. Παράλληλα 

διανύσματα 

Ίδιο φορέα ή παράλληλους 

φορείς 



=λ 


 

2. Ομόρροπα Ίδια φορά 


=λ 


, λ>0 

3. Αντίρροπα Αντίθετες φορές 


=λ 


, λ<0 

4. Μέτρο διανύσματος 

ΑΒ 

Το μήκος του ευθυγράμμου 

τμήματος ΑΒ 
|



AB | 0  

5. Ίσα διανύσματα Ομόρροπα με ίσα μέτρα 

 


 και |


|=| 


| 

6. Αντίθετα διανύσματα Αντίρροπα με ίσα μέτρα 

 


 και |


|=| 


| 

7. Μηδενικό διάνυσμα Μηδενικό μέτρο 
|



AB |=0 

8. Διάνυσμα θέσης του Α 

ως προς το Ο ή 

διανυσματική ακτίνα 

του Α 

Διάνυσμα με αρχή το Ο και 

πέρας το Α 



OA  

9. Γωνία θ δύο μη 

μηδενικών 

διανυσμάτων 


,a  

Η κυρτή γωνία θ των 


OA , 


OB  
0    και νόμος συνημιτόνων  

10. Διανύσματα κάθετα ή 

ορθογώνια 

Τη γωνία τους ορθή 

 


 

11. Άθροισμα ή 

συνισταμένη 

Διαδοχικά ή κανόνας 

παραλληλογράμμου 



+ 


 

12. Ιδιότητες πρόσθεσης 

διανυσμάτων 

Αντιμεταθετική 

Προσεταιριστική  

 

Μηδενικό διάνυσμα 

Αντίθετα διανύσματα 




+ 


= 


+


 

(


+ 


)+


=


+( 


+


) 




+ 0


= 0


+


=


 




+(-


)=(-


+


)= 0


 

13. Διαφορά διανυσμάτων Πρόσθεση στο πρώτο το 

αντίθετο του δευτέρου 



- 


=


+(- 


) 

14. Διάνυσμα  


AB  
Διαφορά του διανύσματος της 

αρχής του από το διάνυσμα 

θέσης του πέρατός του 



AB =


B -


  

15. Τριγωνική ανισότητα Η τριγωνική ανισότητα της 

Ευκλείδειας γεωμετρίας με 

διανύσματα 

||


|+| 


|| |


+ 


| |α|+|β| 

16. Πολλαπλασιασμός 

αριθμού λ με διάνυσμα 
Το 


 έχει: 

 Τη διεύθυνση του a


 

 τη φορά του a


 αν λ>0 

 αντίθετη φορά του a


 αν λ<0 

 μέτρο του 


 ίσο με το 

μέτρο του a


 επί του 

αριθμού |λ| 




=λ


, |


|=|λ||


| 

17. Ιδιότητες 

πολλαπλασιασμού 

αριθμού με διάνυσμα 

Επιμεριστική ως προς τον 

αριθμό 

Επιμεριστική ως προς το 

διάνυσμα 

κ(


+ 


)=κ


+κ 


 

(κ+λ) 


=κ


+λ


 

1
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Μοναδικός αριθμός κ(λ


)=(κλ)


  

18. Γραμμικός 

συνδυασμός 

διανυσμάτων  


,a  

Το διάνυσμα  


 είναι άθροισμα 

των συνιστωσών λ 


,a  




=λ


+μ 


 

19. Συντεταγμένες 

διανυσμάτων 


AB  με άκρα  

Α (x1, y1)         B(x2, y2) 

Σχέση 


AB =


B -


  


AB =(x2-x1) i


+(y2-y1) j


 

20. Μέτρο διανυσμάτων 

),( yxa 


 

Πυθαγόρειο θεώρημα |


|= 22 yx   

21. Συντεταγμένες 

αθροίσματος 


,a  

Προσθέτουμε τις αντίστοιχες 

συντεταγμένες 



+ 


=(x1+x2) i


+(y1+y2) j


 

22. Συντεταγμένες 

γινομένου λ a


 

Πολλαπλασιάζουμε τις 

συντεταγμένες με το λ 
λ


=λx1 i


+λy1 j


 

23. Συγγραμμικότητα με 

βάςη τις συντεταγμένες 

Μηδενική η ορίζουσα των 

συντελεστών 0
y     

y     

22

11


x

x
 ή det   0, a  

24. Συντεταγμένες (x,y) 

του μέσου Μ του ΑΒ με 

Α(x1, y1),  B(x2, y2) 

Ημιάθροισμα των αντίστοιχων 

συντεταγμένων x=
2

,
2

2121 yy
y

xx 



  

25. Διαίρεση ευθυγράμμου 

τμήματος εσωτερικά σε 

λόγο λ 

Από την παραλληλία 


AM =λ


MB  
x=

2

 
,

2

 x 2121 yy
y

x  



 

26. Συντεταγμένες 

διανύσματος με γνώση τις 

συντεταγμένες των άκρων 

του 

Αφαιρούμε τις αντίστοιχες 

συντεταγμένες 

x=x2-x1 

y=y2-y1 

 

27. Εσωτερικό γινόμενο 

διανυσμάτων 

Ορισμός  .. a  

28. Κάθετα διανύσματα Μηδενικό εσωτερικό γινόμενο 0.    

29. Ιδιότητες εσωτερικού 

γινομένου 

Αντιμεταθετική 

Επιμεριστική ως προς την 

πρόσθεση 

 ..   

   ..   

λ       ....   

30. Εσωτερικό γινόμενο 

και γωνία των 

διανυσμάτων 

jyixa


11   και 

jyix


22   

Άθροισμα του γινομένου των 

ομωνύμων συντεταγμένων του 
2121. yyxx   

συνθ=
2

2

2

2

2

1

2

1

2121.

yxyx

yyxx




 

31. Εσωτερικό γινόμενο με 

προβολή του p


 πάνω στο 

a


  

Προβολή του πέρατος του p


 

στο a


 και στο κάθετό του 



.. a  

32. Ανάλυση διανύσματος 

p


 σε δύο συνιστώσες μία 

παράλληλη στο q


 και μία 

κάθετη σε αυτό 

Έστω jyixp


111    

jyixp


222   

Πρέπει: 21
   

q//
1

 ορίζουσα =0 

και 0.22
 qq   
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33. Διανυσματική εξίσωση 

ευθείας παράλληλη στο u


 

που διέρχεται από το Α με 

διάνυσμα θέσης  a


 

Με 


uA


// uA


//


  και 


A =


 -


= ar


  

u  r  

34. Συντελεστής 

διεύθυνσης διανυσμάτων  

u


 (α, β) 

Το πηλίκο της τεταγμένης προς 

την τετμημένη 

λ=εφφ 

35. Συνευθειακά σημεία 

Α, Β, Γ 

Βρίσκω δύο από τους λΑΒ, λΑΓ, 

λΒΓ 

λΑΒ=λΑΓ ή λΑΒ=λΒΓ ή λΑΓ=λΒΓ 

36.Διανύσματα 


AB , 


  

ίσα 

 Ίσα προς τρίτο διάνυσμα 

 Τα Α, Β, Γ, Δ σχηματίζουν 

παραλληλόγραμμο 

 


AB =(x1, y1), 


 =(x2, y2) 

 aAB  

  

21 xx  και 21 yy   

37. Απόσταση δύο 

σημείων Α(x1, y1),  B(x2, 

y2)  

Ο τύπος της ευκλείδειας 

γεωμετρίας  

(ΑΒ)=    2

12

2

12 yyxx    

   2

12

2

12 yyxxAB   

38. Συντελεστής 

διεύθυνσης διανύσματος 


AB όπου Α(x1, y1),  B(x2, 

y2) 

Από το συντελεστή λ=εφω=



 Λ

12

12

xx

yy
AB




  

39. Οι διαγώνιες 

παραλληλογράμμου είναι 




 ,  


  όπου 




,a  οι πλευρές του 

Είναι ίσες τότε το 

παραλληλόγραμμο είναι 

ορθογώνιο 

   a  

40. Οι διαγώνιες 

παραλληλογράμμου είναι 




 ,  


  όπου 




,a  οι πλευρές του 

Είναι κάθετες τότε το 

παραλληλόγραμμο είναι  

Ρόμβος 

 

 

    a    

 

 

 


